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REG ESTVM. 



abcdefghik ABCDEFGH IKLMNOPQRST 
VXYZ. Aa Bb CcDd EeFfGg HhliKk LlMmNn 
Oo Pp Qq Rr Ss Tt Vu Xx Yy Iz. Aaa Bbb Ccc. 

O nncsfuntducrniones, praecer k,qua:eft cermo,& c, qua: 
elt lcmifol. 



AmpIifsimo J & Integerrimo Viro 
D. FERDINANDO RIARIO, 

Marchioni Caftilionis Orcix , Patricio Veneto, 
Senatori Bononienfi, Antiquiori , dc Benemerico 
PatriPatrix: PETRVS MENGOLVS Fejicitatem. 

J-lfet JtSkj. jjfexi^feiA^OL A^fc* A^ttxjfet. 

Eque Speciojfe Geometrie 
pulchntudini , neque tui 
Nominis claritati^ quid- 
quam appofitum exiftimo, Vir Am- 
phfsime, quod ifkud^inillius fronto 
prarfulgeat . Ipfa: fatis amabiles litte- 
rarum cultori bus vifie funt, vtraque-» 
Geometria., Archimedisantiqua J &: 
Indiuifibilium noua BonauenturcC 
Cauallerij Praeceptonsmei , necnon 
6c Viettae Algebra : quarum > non ex 
confufione, aut mixtione ,fed con- 




iundis perfe&ionibus, noua qux- 
dam J 5c propria laboris noftri fpecies, 
neminipotcritdifplicere. Tux vero 
fpledor gloriae, Mathematicas quan- 
tafcunque longe pratergreditur Iu- 
cubrationes : 6c quacunque versum 
prudentia regitfortunam > praclarif- 
fimos diffundit radios, tuaque dome- 
fticafincera infinuat virtutis exem- 
pla. Inter quce,fingulareillud,adbo- 
nas artes promouendas > tux ofhcium 
eft prouidenticX; fua cuique ftudia-, 
confilio partiri.munificentia inftrue- 
re,augere fauoribus^ 6c auiloritate 
ad Magifterij decus, & perfedlio- 
nemperducere. Idquod ego exper- 
tus hucufque fum abadolefcetia^tua: 

alumnus 



alumnus prote&ionis. Nam te fua- 
foreprimum.deinde (poft Caualle- 
rium defur.ftum) etiampraceptore, 
fcholafticus Mathematicus; te Ve- 
xilIifcro,profeflbr publicus A rithme- 
tices., ante lauream j & pofl; lauream, 
te noftri Archigjmnafj; modera- 
tore, ad nouam vfque cathedra Me- 
chanicarum eue&us : litterariamdi- 
gnitatem, & fortunas omnes, tuis de- 
beobeneficijs. Hanc itaquemeam 
Geometriam, grati erga te animi 
perpetuum ftatuo monimentunL: 
tuorumque in me munerum aliqua- 
lem cenfum, inillius oblatione re- 
pedo. F^liciori Ionge fuccefla,quam 
cum alijs pleruque fcriptoribus con- 

tingit, 



8 

tingit, furdis vota numinibus nuncu- 
pare:tabellafqueappendcre>quarum 
dij fui ne quidem titulos intelligant. 
Tibi vni, me ipfum totum , volunta- 
te pariter, & intelle&u deditum^cre- 
ditumquedeuincio: quififorte ftu- 
dijs Geometria* quidquam adiece- 
ro, propofito conueniens titulo > no- 
uum videlicet, atque fpeciofum-, 
tuam poftu?o,& expefto^noftrorum 
elementorum^benigna in fufccptio- 
nc, fententiam. Vale. Bononix 
IX. Kal. I anuarias MDCLX. 




Le&ori Elementario. 

Ibi hunc librum fcripfi , Ledor , & Scho- 
laris beneuole 3 ideoquc nihil alienunu 
fump(i,prsererquam ex prionbus noucm 
Elcmenris Euclidis. Vt huius hbti bencfi- 
cio vtaris, tradam breuiter, fexfacilionu 
quardam matfaemara.fingula pro finguliselementis,per 
quzpoflisjeftos quofque tituIospropo(itionum,numero- 
lis excmplis confirmai e, noftrafque dcmonftrationcs , ari- 
tnmeticae artis ccrtirudine, pramenirc . 

Caput Primum. 
Primum cft,pro primo clemento: conftru&io potefta- 
rum cuiuslibet numeri binomij, vel refidui . Eft autem cu- 
mfque numen prima poteftas,ipfc numerus.-fecunda verd, 
efteiufdemnumeri per fe ipfum multiplicationis produ- 
us , quae dic.tur, quadratus : tertia , eft produtfus primae 
poteftatisin fecundam,qu*dicitur,cubus: quarta,eft pro- 
dudusprimaepoteftatisintertiam, qua» dicitur ,quadro- 
quadratus: quinta,eft produSus prim* poteftatis in quar- 
tam: & iic deinceps in infinitum . 

Poteftaresnumerorum,vfqueaddecimam,& vfque ad 
poteltates denan/, fcquens exhibet tabelia . 



IO 

^Nnmerorum 



Potejlates. 



Prima 


Secunda 

i 


Tertia 


QuartA 


| Quinta 


• 

2 ' 


1 4 


8 


16 


3 2 






2 7 


81 


243 


4 


15 


54 




1024 


5 


*5 


125 


525 


3125 




3°" 


2 I 5 


1 290" 


7775 


7 


49 


343 


240 1 


16807 


8 


64 


512 


4095 


32768 


9 


Si 


7*9 


5551 


5 9049 


IO 


1 00 


1000 


1 0000 


1 00000 



umerorum 



Potejlates. 



2 

3 
4 

7 

/ 

8 

9 
10 



Sexta 

6 4 
729 
4096 
15525 

4<55 5 6 
I I 7649 
262 144 

5 3 '44* 



Scpthna 
128 
2187 
163 84 
78(25 
279936 
823543 
2097152 
4782969 



IOOOOOO ] iocooooo 



Octana j 
256 
6561 

* 5 5 3 6 
3 9062 5 
\6796\6 
5 70480 1 
107772 l 6 

4304473 l 

I 00000000 



No- 
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Numeromm Potejlates. 



II 



3 
4 

7 
8 



5> 

.o! 



Nona 

/?* ipd8j 
262144 

J95S 125 
10QJJ696 
40555^07 
134217728 
3 87420489 
1 000000000 



i 
[ 
f 



Decima J 

10241 
59049 1 

ic>4 8 57^ ' 

9761615 \ 
60^661 J6 j 
282^.75249 / 
*°73 74^.24 ( 
3486-784401 ( 
> loooooooooo I 



Porro cumFrancifco Viette, al.jfque placuerit Ana- 

Kracnaraaerefignmcare: placuit conleqncnter indcrer 
TOtfcrerminabfe eiufdem numeri o* fc 
e ufJcm ta« cllaradci , 6gM<* e J a ^J™: 

fum adfcpcs, ,nd,cant,bus,quota quatque fit poteftas vr 
«empl, gwUj cun , ,„ dcte J, mtj H m JJ ™ vt 

Pnnraporeftaafucnrnotatacharaa =,e nr^ZS 
tt^^^obitur ,a ; tcrtiaporcS! 

veroaerermmatusfuentlittcratr, valor ternarius 



1 % 



Placuitetiam duorumindererminatorum determinabi- 
liumnumerorunipoteftatibusinuice<n multiplicatis, pro- 
du&os,pariter indeterminatos & dererminabiles nume- 
ros,ijfdetn chara&eribus producentiu figmficare deinccps 
confcriptis,vt cxmultiplicatione ^per r, produifrim ar; 
&ex multiplicatione ai per r, produ&um air y &ex mul- 
tipifcatione & per rz> produ&um ari. 

Quibuschara&eribusa Vietta, Hcrigonio, Beugrand 
pcncs Cauallerium ,vfitatis, conuenientia nos adinucni- 
mus nomina . Nam productum ar y ex multiplicationo 
primarutti poteftatiim a, & r, vocamus, Vniprimam : & 
produ&um air y cxmultiplicationefccund^ poteftatis a y 
perprimam r, vocamus, B;primam:produdum vero arz y 
ex multiplicatrone prima? a y per fccundam r y vocamus, 
Vnifecundam:& ^r, produdfcum tcrtia? ^perprimamr, 
vocamus, Triprimam: & *2ra, fecundar a y per fecun- 
dam r y Bifccundam :& ar$ y prim&#, p er rertiamr, Vni- 
tcrtiam:itcm aqr y Qusdripnmam: a$ri y Trifecundam: 
azr^ y Bitertiam: ar^ y Vniquartam. &ficrcljquas 
ii5r,Quintiprima(fn. *3r4,Tncjuartani. 
^4r2 5 Quadrifecundam . air^ , Biquintam. 



n?r3,Tntertiam. 
airq, Biquartam . 
ar$ y Vniquintam. 
a6r y Scxtiprimam. 
d5r2,Quintifccundim. 
^r^Quadhtcrtiam. 



ar6 y Vnilextam. 
a*jr y Septimiprimam. 
a6n y Scxtifecundam. 
^5 r 3>Qnintitertiam. 
^4 r 4>Quadriquartam . 
dj^Tiiquintam. 

air6 y 
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azrty Bifextam. a9r> Noniprimim. 

*7,VnrfeptimatTi. 48r 2> 0&iuifecunda§. 
*8r,Ocl:juipri mam. ^S,Sepri nitertiam. 

«7r2,Septimi(eeunJam. a6r^ Scxtiquartam. 
*6r$ ,Scxtitertiam. ^5 , Quintiquintam . 

«5r4,Quintiquartam. a^r6 y Quadnfextam. 

*4r5,Quadriquintam. a^rj, Triseptimam. 
*3rtf,Trifextam. azr$ y Bio&auam . 

<i2r7,Bifeptimam. dr <?, Vninonam. 

ar8, Vniotf auam. 

Quarc fi littera? a, taxatus fuerit valor 3, &Iittere r, 
valor 2 j crit chara&eris ar vniprima*, valor 6, produ^us 
multiplicationis 3 per areritdeinde charaderis^^, valor 
9\ &characl:eris air b:prima?,valor 1 8:item chara&eris 
r2, valorerit 45 &characlens arz vnifecund*,valor i 2: 
& fic deinceps . 

Itaque ficut Euclides in 2. 8. numerofam trian^a- 
rem tabulam inftituit proportionalium ab vnitate, datif- 
queminimis anumeris, datam interfe rationem haben- 
tibusritaeadem methodo,placuitlitteratam tnangularem 
tabulamdifponere propomonalium charaderum^a data 
vnitate , propofiti/queduobusindeterminatis determina- 
b:hbus numcris,mdeterminatam inter fe rarionem haben- 
tjbus. Piocharacl:ereautemvnitatJS,litteram u colloca- 
uimus, in vcrtice triangularis tabula?, & pro indetcrmina- 
tisdetcrminabihbusnumens,duaslitteras a, & r. 
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Placuitdemum ijfdem Analyftis,ex numeroindctermi- 
nato, & determinabili (fiuepoteftate , fiueex poteftatibus 
produ&o)&ex determinato numero, per multiplicatio- 
nem fa£tum produ&um indeterminatumpanteratque de- 
terminabiIem,eodem producentis chara&ere fignificari, 
prsefcripto numero multiplicarionis. vt j^2r,triplum pro- 
dudum fub fecunda poteftate numeri a, & fubprimanu- 
meri r; vel triplam biprimam : & i oair^ decuplum pro- 
du&um fub iecunda poteftate numeri a, & fub tertia nu- 
meri r; vel decuplam bi itertiara. & fic de reliquis . 

Prater tabulam proportionahum pra?di&am y oportet 
aliam tabulam triangularern habere in promptu ^quam-i 
Analyfta? vocant, multiplicium tabulam: in qua vnitates m 
vertice ordinantur, & in latenbus; in area veronumeri, 
quorum vnifquifque inferioris bafis numerus , duoru, iibi> 
quaiicornuafronti,adiacentium fuperioris bafis numcrc- 
rumeft aggregatum: vtexipfius tabula: patebit leduraj 
quam exponimus extenfam, a vertice vfque ad dccimam^ 
bafim . 
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T* otamm 

Prim<e 

Secundtf 

Tertict 

QuarU 

QuinU 

Sexu 

Septim<e 

OBam 

^om 

Decim<e 



•- 

al^zazry 
a^^a^r-^6^" 
a^^a^r-^-ioa^rr'- 
a6^6ay-^i ^aqri-^u ] ] 
aj-+ja6r-+2 layz^^aq-y 
aS^Sajr^iSa6ri-i-$6a^r^jK^ 
a9^9a8r-*$6ajrz-i-84a6r$-i-i26ay-i:' 
dio~hioa9r-*45aSr2-+i2cajr3-*2ioa6r^2y' - 



Dicitur autem bincmius numei u$, cuius non vna tota 
quantitasnominatur, fedeius duarum partium quantita- 
tes totum integre componentium . vtnumerus quinarius, 
tunc binomius dicetur 5 cum a binario, atque tcrnario co- 
pulatis eius partibus denominabitur 5 quafi duo habens no- 
mina . Chara&erem autem binomij numeri placuit ex 
chara&cribus dnarum partium componi, crucicula intcr 
ueniente^qua? fignum cfl additicnis . vt 2-+ 3, valet perin- 
deatque 5. Similiter fi dua: partes totum binomiunij 
componcntesfucrintnumeriindctemun:iti a> r: totus bi- 
nomius charaftere fignificabitur ex vtrifque compofito* 
interueniente crucicula, vt a-*t . 

Itaqucficut a-\r> primafui ipfius poteftas, exnomini- 
bus componitur in prima baii tabulae nominum iacen- 
tibus; ita fecundapoteftas ciufdem binomij *-*r,ex nom; 



-: 




h-r: 
«• >,ar-+ri: 
*W2-t-r? : 
h 1 ?- ;2r2H-4<tr3-+r4: 
n -+I 0^3 -+ ^ar^-+r<i : 
a$r^-+i 5azrq-+6ar$-+r6: 
j<§-+3 5<<3r4-f2 Id2r5-+7<*r6-+r7: 
)a^.r^-+^6a^r^-+2Sd2r6-+Sarj-^rS: 
i26aa f r< > -+S<\air6-±i6a2rj-±<)arS-+r(): 
-uajrj-tz i o<*4r6-* 1 20d$r7-^45<i2r8-+ 1 o<*ro-+ri o. 



*9 

f2 
'3 

fio 



nibus componitur, in fecundabafi iacentibus, ai-+zar 
-hri', tcrtia, ex nominibus, in tertiabafi, a$-+ia2r-+ $arx 
H-r3;quarta,exnominibusinquarta ba(i,<<4-+ j r -t- <J <i 2 - 
r2-*4-ar$-+r^: & ficdeinceps reliqua» poteftates, ex no- 
minibus in reliquis bafibus componuntur . 

Huc innumerabilia fpechnt theoremata huiufmodi. Si 
totusnumerusdiuifusfuerit vtcunque in duos numeros, 
abfciiTum,&refiduum: fecunda poteftas cocius componi- 
tur,exfecundapoteftateabfci(fijduploproduJio fub ab- 
fciflb & refiduo , ideft dupla vniprima; & fecunda potefta- 
ftate refidui . tertia poreftas totius componitur , ex tertia^ 
poteftatc abfcilfi; triploproducco fub fecunda poceftace^ 
abfciffi , & prima refidui , idcft tripla biprima j triplo fub 
prima abfciffi, & fecunda refidui, ideft tripla vnifecundajSi 
expoteftate certia refidui . quarcapoteftxs cotius compo- 

nitur 



20 

nitur ex quarta poteftate abfcifii ;quadrupIo produclo fub 
tertiaabfciflij & prima refidui , ideft quadrupla triprima; 
fexcuplo fub fecundispoteftanbus abfcifli , & refidui , ideft 
lefcupla bifecunda,- quadruplo fubprima poteftate abfcif- 
li, atque tertia refidui,ideft quadrupla vnitertiaj& ex quar- 
ta poteftaterefidui. aliaque deinccps, quorum praftac 
chara&eres oculispercurrere, quam voces legere, quibus 
ipfapoflcnt exponi. 

^PoteJlates binomij 4r+r 4 

Prima d-+r. 
Secunda 42-+2<<r-+r2. 
Tertia 43 -t $a2r-+3arz-*r$. 
Quarta a^-t^air-+6mrz^-^arl-+r^, 
Quwta 45 -* 5 a^r-± 1 043^2 -u oazr$ -+ 5 47-4 -f r 5 . 
Sexta a6 -+6a^r^ ijaqrz -+ 2043^3 -+i-yair^.-+6ar^ 
-+r<5". 

Septima ay -+ 7 a6r -+ 2145^2 -+ 3544^-3 * 35*3^4 
-+2 iair$-*jar6-+rj. 

Otlatta aS-+8ajr^i8a6rz-+^6a<)r3^yoa^r^^6a3r^ 

-+28a2r6-^8arj-+r8. 
Nona a 9 -+ 9 a8r-+ 3 6a 7 r 2 -+ 844^3-+ 12 <5"4 5 ^4-+ 1 2 6"- 

<*4r 5 -+ 8 443 r6-+ 3 642 r 7 -+ 9 ar8 -+ r 5?. 
^ d 1 0 "+ 1 4 5 rf 8r2 -+ 1 2 oayrj -+ 2 1 0^4 

h-2 5 245^5-) 2 1 o^rc, -+ i 2 043,7-+ 45*2r8 -+ 1 oar 9 

-+r*o. 

Quse theorcmata fecile dcmonftrabuntur per induftio- 
ncm, determinato cuiufque lictene valore . 

Efto 



Fftolittera» 4, valor 2.1 
littcra? r, valor 3. 
idtoquechara&eris a-+r, valor 5. 



7.ar: 
ri: 



Secunda poteftas a 5 : 



ay. 
$air: 
$ari: 

ry. 



Tertia poteftas a 



5: 



«4: 

qap: 
6a2ri: 
^ary. 
^4: 



4 

12 

9 



15 



8 
27 



125 



15 

116 
215 
8l 



Quarta poteftas a 5; 6zy 

ReUduus djcirur numerus, qui duorum ina?qualium nu- 
mcrorum, rel.nquitm, a rnaiore, minore fubtrado ; a quj, 
bus denonwnatur. vt numerus binarius, tunc reiiduus dicc- 

d tur 
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tur, cum a quinario, temario dempto, relidus ftierir; & a 
quinario atqueternario dcnominatus. Charaderem au- 
tem refidui numeri,placuit,ex charaderibus totius & ab- 
icifli denotari,a quibus denominatur, lineola , interuenien- 
te,qutf fignumeft fubtraflionis pofterioris characterisa 
priore. vt5--3,va!etperindeatque 2. Similitcr fi duo 
numeri,a quibusrefiduus denominatur , fuerint indeter- 
minati, t maior, a minor,refiduus characte iignificabitur 
exvtnTquef— a, 

Itaque ficut t—a, prima fuijpfiuspoteftas , fit cx nomi- 
nibus r, a, in prima ba(i tabula; nominum iacenribus j ita 
feccinda poteftas eiufdem rcfidui t.-a, fit c x nominibus in 
fecunda bafi, aiternarim additis, & fubtra&is, ti—ita 
^ai; tcrtia,exnominibus,intcrtia bafit$—3tia4 itax 
—ay, quarta,ex nominibus,in quarta bafi t^—^t$a^6tz- 
ai—4ta$ ^a.y. & rcliqua? deinccps potcftates, fiunt (i- 
mtkcr ex nominibus,;n rcJiquisdcinceps baiibus lacen- 
tibus. 

Huc paritcr innumerabilia pcrtinent huiufmodi thcore- 
mata . Si a toto quodam maiorc numero , qmfque minor 
numerus abfciflus fueric ; refidui fecunda potcftas relin- 
qtiitur, cx fccunda poteftatc totius j demptp duplo produ- 
tf o fub toto & abfciflo, idcfl, dempta dupfa vniprima : ad- 
dita fecunda poteftate abfciffi : tertia potcftas relidui \ re- 
linGiiitur, ex tertia potcftate rotiusj dempto triplo produ- 
clo fub fecunda potcftatc totius & fub prima abfciffi, ideft 

-ptatnplabiprimajadditotriplo producto fubpnma 

totius 
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totfus & fub fecunda abfciffi ^ ideftaddita tripla vniiecun- 
daj dempta tertia poteftate abfcifli : quarta refidui > re!m- 
quitur, ex quarta totiusj dempto quadruplo producto fub 
tertiatotius, & fub prima abfcifli,ideft,dempca quadrupla 
triprima; addito fexcuplo produ&o fub fecundis potefta- 
tibustotius& abfciffi , ideft, addita fexcupla bifccund^ 
dcmpto quadruploprodutfo fub prima totius , & fub tcr- 
tia abfcifli^ideftdemptaquadruplavnitertiaj addita quarta 
abfciffi . aliaque fimilia , quorum praftat charafteres ocu* 
lis intueri, quam voces legere . 

^Potejlates refidm t — a. 

Prima t — a. 
Secunda t2 — zta-^az. 
Tertia t^ — ^tza-^^taz—as. 
Qmrta t^ — ^t$a-h6tzaz — ^tai -+a^. 
Qumta f 5 — 5 t^a-+ 1 ot$ai — 1 otza$ -hftaq. — a$. 
Sexta t6 — 6t$a-+ ijtqaz — iot$a$ -^i^tza^ — 6ta$ 
-+a6. 

Septima ty — yt6a -+ zit^ai — 3 5'4<*3 3^3*4 

— zuzayrjta6 — aj. 
OElaua r8-~ 8^7^28/5^2— 56^5^3-^70^4— 5^3 a^ 

-+z$tza6 — Staj-taS. 
Nona t9~-9t$a-* 3 6fjai^-8^t6a^ 1 z6t$ aq. -1 2 6- 

W)-*$4t5a6>-*36t2ai-ir9ta8 — a^. 
Decima tio — lotya-* ^t8az — izotjai -± ziot6a^ 

— 2 5 2t$a$~+2 1 ot^a6 — 1 2 0*3 47^45 tia8— 1 ota<? 

^aio. 

d * Qu# 



\ 



&4 

Qua? fimilitcr demonftrabunrur facile per indu&io 
ncm,determinato cuiufque littera? valore . 

Ei\o litterar t, valor 5. 
littcr^ 4 valor 3. 
ideoque chara&eris t~a t valor 2. 



ti: 25 j 2M: 30 
9\ 



az: 



34 
3° 



Secunda poteftas a 2: 4 



125 | 3'2«: 225 
SW2: x 5 5 | 27 



2tfO 
25Z 



251 



Tertiapoteftas a 2: 8 



£4: 525 

<5Y2rf2:i 350 

44: 81 
r«— _ 



4'3* 1500 
4 f "3- 540 



20 5^ 2040 
2040 



Quartapoteftasa 2: i<> 



Si- 



I 



■ 

* I 



2? 

Similibusexcmplis poreft confirmari,tota cpnftru&io- 
nis poteftatum ars, a binonijs, &t rcliduis: quampro 
quantitatibusomnifamm ; in orimo noftro elemento ple- 
nius oftendimus . 

Capm 2. 

Sccundum^profccundoeJtclcmenrormuItifiriam pro- 
grcffiuorum rcgulares colle&ioncs j in quil us prxcipua^ 
lioftriinuentiparseft. Accipiaturqufibet numerus,cu- 
ius abfcindantur ordinatim vni tas , binarius , ternarius , SC 
deinccpsquicunqucnumeripofluntabfcindi,vtvel nume- 
riis,vclfaltem vnitasrelinquatur: &relidui vfque advni- 
tatem,totidcm faluentur, quot abfcifti^ finguli relidui e re- 
g'one fuorum abfciflbrum . 

Placuit autem acceptum numcrum vocare quantita- 
tem totam,&fignificare littera t: eiufque poteftates vo- 
caretotas; ti> totam fecundamj fj, totam tertiamj tq. 
totam quartam: &ficdeinccps.p!acuitetiam acccptosab- 
fciflos vocarequantitatesabfcillas, & fignificarelittera a: 
item abfciffbriiiB poteftates, vocare abfciflasj ai> abfaf 
fam fecundam; a3> abfciflam tertiamj^, abfciflamquar- 
tam; & demceps; tQCiduos quoque placuit vocare>quanti- 
tatesrefiduas,&fignificarclittera r: item rcfiduorumpo- 
teftates , vocare reliduas; rz> refiduam fecundam; rj , rc- 
fiduam tcrtiam ; rq, refiduam quartam ; & deinceps. de- 
niquefubpoteflatibus cuiufquc ab&iffe, & fux rcfidure, 
placuit produ&os denommare vt fupra, ar vniprimas, 
air bjpnmas; arz vnifecundas, a$r triprimas, ain bi- 

fecun- 
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fecundas, ar$ vnitertias, & ficdeinceps. 

Sed ecce tabula , in qua cuiufque numeri ab vnitato 
' vfqueprimiim ad 7. deinde vfque ad 10. pro vnaqualibet 
abfctffa,fcripta eft c regione refidua, & abfciifa fecun- 
da, &vniprima, &refidua fecunda, & abfciifa tertia,& 
biprima , & vnifecunda , & refidua tertia, & fic deinceps 
vfquc ad proportionales in decima bafi tabula? propor- 
tionalium iacentes. 
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Inprccedenti tabula 'progreffiuas quantitates expan- 
dimus: in fequenti colligimus, cuiufque numeri matfas 
cx omnibuseiufdemappellationis proportionalibus , pro 
vnaquaque numeri abfciflione fupra fingillatim acccptis: 
videlicec maflam ex omnibus abfciflis , quam figmficamus 
charadere 0.a\ & maflam cxomnibusrefidms, O.r; 84 
mairamexommbusabfcifllsfccundis 0.ai\ &maflam ex 
omnibusvniprimis 0.ar\ & maflam ex omnibus refidms 
(ccundis, 0.ry> & reliquas deinceps, quatenus praecc- 
dens tabula expanditur . 
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His paratis,experire,fivera funt, quse pro^onimus 
theoremata , fub 5 . a. exempli gratia, tertium . 

0.542; 2^3 — 3*z-+f. 
ideft, >naflaexomnibusfexcup1:s abfcifrisfecunJiscuiuf]; 
toiiE,elt aequalisdup'a; cotae tetuai , demptacnplatoca fc- 
cunda ,add!taipfatora. 

Wora, quod intei pundio colon (:) nobis vfuuentt ad 
gninuudama.quautatem. 
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Similiter aliafubeadem 5. *• atque fub alijs ciufderrL, 
elemenci propofitionibus theoremata facile poterispro- 
bare, ope tabularum prajcedcnrium . 

Sednequidquam tibidefit, accipe, pro huius capitis 
coronide, tabcllam fpcciofam, expcnfam,vfque ad deci- 
mam bafim . Vocamus autem ipcciem vnamquamlibet 
mafTam, in qua colligunturcuiufquetota;,omnes,eiufdem 
appellatioms proportionjlcs, pro fingulis ablofTionibus 
acceptat: & ex Ipeciebus ordinatam tabulam triangularem 
fim.lem tabular propornonahum , ipeciofam nuncupa- 
mus. 
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Cap. 3, 

Tcrtium protertioelemento , eft quaedam animaducr- 
fioindeterminatarum detcrminabilium rationumrquarum 
teiamhaberc conceptum, facile demonftro; vt interhru 
animaducrtas. 

Cum fcripfero 0.a y ftatimexprarcedcnticapite habes 
maffam ex omnibus abfciflis: fed quota fit hxc mafla,non~ 
dumhabes,nififcripfero,cuius numeri fit mafla. Quod 
fi affignauero 0.a y numeri t maflam cfle ; neque fic habcs, 
quota fit, nifi-fimul ;ifTignauero,quotuseft numerus > valor 
liccera? t. Nequefia&gnauero 0.a y eius numeri maflarru 
eflc , cuius tz eft fecunda potcftas: neque fi 0.a y niaflaia 
eiusnumen dixeroi cuius ts cft tertia poteftas; niiiaut 
Jictcrae t y aut chara&eris t%> vel t$ y quotus valor fit,cer- 
to certius affignaucro. Simiiiter cum fcripfero 0.r y ha- 
bcsmaflamexommbus refiduis: fed quantitatemeius non 
habes. Cum vero liccntiam dedcro , vt quotum quemque 
littera? t valorem taxesj tuque huiufmodi vfuslicentiadi- 
xeris, t valerequinario.-ftatimprofedo affignabis $z0.a y 
valerc 10; & ti y vaicrc 25; & ti y vainrc 125; & 0.r y 
valere 1 o; & determinar^ hctera? t y dcterminatas ciio 
quantitatcs 0.a y 0.r y ti y t$, Quare data licentia ante- 
quam vfus fucris, habebas profcAo 0.a y 0.r y tz } t$ y qua ii r 
titates indcterminatas dcterminabilcs . 

Rurf .m cum feripfero duas Ciufdem numeri Maflas 
0.a y & 0.r y cfie ^quales; quraiaflam 0.a y ad;2 — t d\mi~ 
diaefle$ nequctamcnaiTignuuerO;,quotuslitter£ t iit va- 

1 lor; 



R 



&3 
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lorj dedcrimque aflignandi licentiam : antequam vtaris li- 
ccntia,profed6 habes determinatam efle rationem dimi- 
diam,indeterminata? quantitatis 0.a y ad mdeterminatam 
quantitatcm ti— t. Qux quidem theoremata interiirL* 
mihi crcdis ante dcmonftrationem } ex indu&ione cxem- 
plorum ; atquc ita ex determinatione : fed cum in fecundo 
elemento demoftrauero; tunc citra omnem indu&ionem, 
& ante determinationem valoris litterse t y indubitanter 
vtraquc afleuerabis. Habes ergo inter indetcrminatas 
quantitates , determinatas rationes . 

Sed fi qu^fiero^qua^nam fit ratio Maffe 0.a y cuiufpiam 
numeri t y ad tz; aut Mafla? O.ia, ad ti\ aut Malfe CU> 
ad f; aut maflk 0.a y ad ty. ad has profe&6 intcrroga- 
tiones > data licentia vfus, cum taxaueris littera* t valorem, 
tunc determinatam aflignabis rationem ; fed non eamdem 
femper, adeamdem qu^ftionem . Siquidem litteram t y 
taxaueris valere 3; proratione 0.a y ad ti y refpondebis, 
3 ad 9: qui fi taxauens litteram t valere 4; ad eamdem 
quaHtionem refpondebis 6 ad 16: quar non eft eadeiTL» 
ratio $ ad 9. item pro alijs valoribus, alia n relpondebis 
rationem. Itaquedata licentia taxandi littcram t y ante- 
quam taxaueris, habesrationem O.a ad ti indetermina- 
tam determinabilcm. 

Interim norandum eft, poflibiles refponfiones ad quae- 
ftioneinpropofitam 3 pro varijslittcrac t valoribus,ordi- 
natm icinncr maionbus; varus, & femper ordinatim ma~ 
iorcs eflfe ; ditnidia quidem ratione fcmper minores;ad 

ipfam 



6$ 

ipfamverddimidiam femper propius accedentes. 

Pro littera * valorc | O.a ad ti 

3 1 3 
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Quodfi propofitae qua?ftionipotuerit, pro quodarru 
valore aflignabili refponderi ratiopropior dimidia», quam 
aliaquarlibet; dicctur ipfa indcterminata ratio 0.a ad ti> 
qjaiidimidia. 

Simiiiter O.ia ad n, ratio eft indeterminata deter- 
minabihs. nam 

Prolittera? t valore f O.za ad t2 
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Prolitterac t valore 



O.ia ad tz 



8 5<* *4 

9 I 7 x 81 
io 9° ioo 

atque ita femper minoris inarqualitatis eft ratio : fed ed 
lempermaior,quopromaioie litter* f va)ore,afIignarur. 
Qu^ratiomdcterminatadctcrminabilis^ fifuerit afligna- 
bilis prcpiora?qualitati,quam data quarfibct inarqualitasj 
diceturratio O.ia ad ti, quafi arquahtas. 

Item pro littera: t valore | O.a ad t 



2 
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io 
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io 

1 5 
2 i 
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28 

3* 
45 
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9 
io 



eftratioindeterminata determinabilis, pro maiorelitte- 
tx t val<»re,femper inaior,quae li fucritaflignabilismaior, 
quam dataqiKclibetj dicecur ratio 0.a ad t, qualiinfinita. 
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Deniquepro litterac t valorc 
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eft indeterminatadeterminabilis, promaiorelittera: t va- 
lore, lemper minor ; qu# fi fuerit afllignabilis minor^quam 
data quadibet;dicetur ratio O.a ad ts } quafinulla. 

Cap. 4. 

Quartum, proquartoelcmento,eft animaduerfio def. 
10. tih. 5. £/<m £W. & def. 5. //£. 6". inquibus modus 
quantitatis rationum aflumiturj lili quidemfuperindu&us, 
fecundum qua*m ma ores, vel minores rationes dicuntur, 
def. 8. ftkf/. ied ab illo longealius; & fecundum quenu 
propiores sequalitati, aut remotiorcs ab aequahtate ra- 
tioncs dicimus. 

Modum autem quantitatis, in vnoquoquegenere,con- 
cipimus ex duobus vno: fccundum quod res eiufdem ge- 
nens inuicem lunt ccmponibilcs, vtfaciant eiufdemge- 

nens 
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neiisaliam rem,inciufdcmmodicomparatione grandio- 
j cm . altero; fecundum quod res eadem, fecum ipfa altera, 
compofitaaliquoties,facit rem eiufdem generis, in eiu- 
fdem modi comparatione , arquetoties grandiorem . Sic 
calorcalori adpofitus , facit calidum calidius: &calorfi- 
mulaliquotiesiteratus, facit jequemultoties calidius cali- 
dium. item lumen lumini adpolitum, facit luminofous 
luminofum : idemquelumen fimul aliquoties iteratum , fa- 
citarquemultoties luminofiusluminofum . 

Similiter ratio inarqualitatis maions, ali/maiorisinar- 
qualitatis rationi adpolita , componit rationem maioris 
inaiqualitatisj&magismaioris ingqualitatis , idelt magis 
ab aqualitate temotx y exdcf^.6. Et ratio m3ions inxqua- 
litatis, fccumipla altcra , al quoncs compofira, facit ra- 
tionem multd maioris waqualitatis aquemultiplicatam, 
idcft aquemultdicmotiorem ab a'qua!itate, exdcfi u.5. 
Quaremaiorisinaqualitatis rationibus, conuenu modus 
quantitatisfecundum qucm magis vel minus maior.sfunt 
inaqualitatis, idelt, magis, vel minus ab arquakate di- 
ftantes. 

Eodemqucmodo, ratio minoris inaqualitatis , alij mi- 
norisinaqualiratis rationi adpofita facit rationem mino- 
risinarqualitatis,&magis minonsinaqualitatis, ldeltre- 
rrctiorjsabaqualitate evdcj^.6. ht latio minoris ina;- 
qualiraris, feeum irfa ahera, aliquotics compofita, facit 
raiicr.cn. multo mmoris ir.aqualiratisequcrr.ultiplicatam, 
icd\ aqt cn.uitoKtrctioiiS ab aqualuate, es def 10. 5. 

Quarc 
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Quareminorisinajqualitatisrationibus, conuenit modus 
quantitatis, fecundum quemmagis, vel minus minoris 
funt inatqualitatis, ideft fecundum quem magis , vel minus 
abc-equalitarediftant. £ 

Porrd quantum ad hunc modum attinet quantitatis, 
notandum eft,rationumquafi triagenera elfe. Primurru 
ajqualiracis, cui talis modusnon conuenit, neque feorfim 
ipfi, nequefibi &alijs,camquamvniusgenerisrationibus: 
nam a?qualitas arqualitati adpofita , eamdem componit 
a^qualitatem ; &maioris ina^qualitatis , vel minoris inac- 
quaIitatisracioniadpofita,eamdem inaequalicacis facitra- 
tionem.Secundum,maiorisin?qualitatis.Tertium,minoris 
ina*qualicacis ; quibus tates modos conuenire fingulis de- 
monftrauimus : fed non vtnfque , vt vni generi . nam ma- 
ioris inajqualitatis, &minons insequaliracis rationes ad- 
pofica;, nec magis maioris, nec magis minoris inarqualita- 
tis componunt rationes . 

Cap. 5. 

Quintum pro quinto elemento eft inquifitio quantita- 
tis qux cuiufque rationis non ex hypothefi eft propria,fed 
naruralitei, & cirra omnem hyporhefim : altioris rationis, 
maior; depreflions, minor; a?quealta?, eadem ; multiplica- 
ta?, a?qucmultiplex; & fubmultiplicat*, ajquefubmulciplex; 
quam Iogarithmnm vocamus; & nos in quinto elemento, 
diligencer; quantum potuimus,perfecuti ,non hucufque 
quijemattigimusjtamen viam inueniendi aperuimus. ld 
quod primuro in ratione dupla,ita conabor cxplicare. 

Accipe 
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Accipe feriem infinitam omnium fraaionum,in quibus 
vnitas,&omnes numeri denominant vmtatem:qu«irum in 
charaaeribus,cum confueuerit numerator,fcnbi fupra de- 
nominatorem interueniente lineo!a,fic 



i I i .1 ' h tV fs T3 



I t 

Tf iZ 



&c. 



nos aliter. fcripfimus enim primum numeratorerrL,, 
deinde ftatim adfcripfimus denominatorem inter paren- 
thefesclaufumrquod compoficioni typographyca? lon- 
ge commodius cum fit,!e&ioni ctiam tum in latmo iermo- 
nc,tum in noltro Italico idiomate, magis conuemc . 

i ( i ), i (i), i (s ), i (<f)> «(5)>« (<0> 1 (7)» 1 ( 8 )> 1 (9)» 1 ( 1 °)> 

Et in acccpta feric fume terminosyiipl.im habentcs ra- 
tionem, fimplos, dimidios, fubtripl. s, fubquadiuplos, 
ahofque fubmultiplos deinceps . Et inter extrcmos , ac- 
cipc m eadem ferie mcdios quofque, quorum& maioris 
cxrrcmi iumma dicctur hyperloganthmus, eo quod fu- 
pcretloganthrnum; eorumdem vero mcdiorurn , & mi- 
nor.s extrcmi fumma,dicetur hypoiogarirhmusj eo quod 
iuperctur alogarithmo . 

itaque dupla? rationis hypeilogarithmi funt, qui fc- 
quuntur: pnmus ifioer fir.plos & n ax mos ; & reliqui 
deincepsordinatim intcr m;i;orcs, & U Ui.uitiplos. 

i(i). 
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1(1). 

«(*) 1(3). 

»(0 1(4) i(5> 

i(4) i(5) i(0 K7). 

K5) i(0 i(7) i(«) iG>)- 
&reliquiininfinitum: quorum inter fimplohyperlogan- 

thmus eft maximus, & reliqui deinceps ordinatim mi- 
nores . 

Item duplic rationis hypologarithmi funt qui fequun- 
tur primus inter fimplos , & maximos, & dcinceps rcliqui 

1(2). 

1(3) '(4). 

1(4) i(5) i(*> 

i(5) i(«) K7) i(8). 

1(6) 1(7) 1(8) i( 9 ) i(to). 

&in infinitumrquorum intcr fimplos hypologarithmuscft 
minimus, & reliqui deinccps ordinatim funt maiores . 

fcftautetn aflignatorum quotcunque minimus hypcr- 
Iogarithmorum, maior quam maximus hypologarithmo- 
rum : & differentia arqualis minimo aflumptorum extre- 
morumrationis dupte.cum autcmpoffit alfumi minorex- 
tremus,quam data quxlibet quantitasjpoflunt confequcn- 
tcr affumi termini duplam inter fe rationem habentes^quo- 
rum hyperlogarithmi,& hypologarirhmi diftcrentia mi- 
nor,qu^m data qtacl bct quantitas. vnde hyperlogari- 
thmuS; &hypologanthmus, qurfifuntasquales. 

Poiidlo^anthuiusilla eftquamiuiS ,ad t quam ten Junt 

k hyper- 



70 , - '_, 

hyperldgarithmi, cum femper deinceps minuuntur ,&ad 
ciuam tendunt hypologanthmi , cum femper deinceps au- 
L; , gentur; omni mino/hyperlogarithmo , & omni maior 

hypologarithmo . 

Similiter, fefquialtera? rationis hyperlogarithmi&hy- 
pologarithmi funt,qnifequuntur: &vtrorumque prirnus 
elr inter fimplos, &maximos ; reliqui vero deincepsordi- 
natim inter minores, &fubmultiplos. 

Hyperloganthmi. 

1(2). 

i(4) i(5> 
1(6) 1(7) 1(8). 
1(8) 1(9) 1(10) 1(11). 
1(10) 1(11) 1(12) 1(13) 1(14). 
& dcinceps alij in infimtum . 

Hypologarithmi. 

1(3). 

1(5) !(*)• 

1(7) 1(8) 1(9)- 

1(9) 1(10) 1(11) 1(12). 

1(11) 1(12) 1(13) 1(14) *(*5>» 
& reliqui deinceps in infimtum . 

Similiter alfus cmuiquc rationis hyperlogarithmi, & 
hypolosanthmi funr jflignabiles , quorum omnium quan- 
ritas intermedia eiuidcm nitioms cl\ logarithmus . Et hxc 
cft fuae cuiufque ratioms quantitas n;itur3l!S,&carumdem, 
vcl arqucattaruni rationum eadcm quantitas , fecundum-» 

altitih 



7 1 

alcitudinis &deprcffionis modum in prsecedenti capite fu- 
fius declaratum . 

Deinde altiorum rationum funt maiores logarithmi , & 
depreffiorum rninores. quod ideo patet, quia altiorishy- 
pei logarithmi j ationis , hyperlogarithmos continent de- 
prefliorisr&hypologarithmi continent hypologarithmos. 

Nam cxempli gratia hyperlogarithmi funt rationum 
tripke & fefquialtene 

i(0 J (0- *( 2 > 
1(2) 1(3) 1(4) i(5). 1(4) i(5). 

1(3) i(4) 1(5) i(0 i(7) 1(8). i(0 K7) 1(8). 

quorumtripke altioris hyperlogarithmi continentfefqui- 
alterse depreflio r is hyperiogarithmos . 

Item hypologaruhmi lunt earumdem rationuiiu 
triplae & fefquialtene 

1(2) 1(3). 1(3). 

1(3) 1(4) i(5) i(5). i(5) 1(6). 

1(4) K5) 1(0 1(7) 1(8) 1(9)- i(7) '(«) i(9). 

quorum hypologarithmi tripke continent hypologari- 
thmos felquialtera* . 

* Vnde patet etiam , quod ccmpofita? rationis logari- 
thmus y eit aggregatus componentium logarithmorurru: 
nam & hjrpcilogarjtfcuni dupfe, & lefquialrcr^e^ hyper- 
loiiaritliirics rripj^e componuntj & hypologanthmi, hy- 
poicgaiitiauos. 

k 2 Hyper- 



»1 



7 2 

Hyperlogarichmi. 

Dupla: Sefquialter» . 

1(1). 

1(2) 1(3). i(4) *(*)• 

i(3) i(4) i(5> KO J (7) ' . 

,( 5 ) i(0 i(7> '( 8 ) *00 ^ 1(1 * 

Hypologarithmi. 
Dupte Sefquialcera:. 

1(2). *(*)• 

1(3) i(4)- *) ; 

1(4) 1(5) '(*). 1(7) 1(8) '(9). 

i(5) i(0 K7) 1(8). ! (9) "(>°) »(") *( 12 )- 
Scd & duplicat* ratiomsduplus eft loganthmus: nanru 
dupl'cac*duplarationis,nempe quadrupla: hyperloga- 
ritbmi exbims dupk racioms hypctloganrhmis aggre- 
garis fiunt. 

Hypcrlogarithmi quadrupla? 
ex dupb:, & duplai hyperlogarichmis. 

1(1). i(0 1(3). ' 

1(2) 1(3). 1(4) i(s) i(0 iW. 
1(3) 1(4) 1(0- *(*) i(7)i(8) »(9) «(10) 1(1 1). 
Hypologai ichmi quadruplx 
cx duplae, &dupla? hypologarirhmis. 

i(x). i(3)i(4> 
1(3) K4). i(5) KO «(7) 1(8). 

ir 4 ) 1(5) i(5> 1(7) 1(8; 1(9) i(to) 1(1 1) 1(12). 

Si- 
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75 

Similiter multiplicataj.cuiufque rationis «quemultjplex 
deprehenditurlogarithmus,quiaquafi «queroulnpli funt 
hypeilogarithmi,&quafi equemultipli funt hypologiri- 
thmi . Et e conuerfo fubmulciplicatae deprehenJitur fub- 
multiplex logarithmus. 

P P E 5* T> 1 X. 

CVm hxc fcriberem , mihi contigit re&um tramitem 
inuemre , ad perfequendos omnium numcrofarum 
rai.onumloganthmos. Oportet autcm ciufdcm abini- 
tio propohta? fenei fra&iunum terminos aflumere, ali- 
quotenosa primo, fingulos, binos>ternos, quaternos,qui- 
nos,&deinceps. Porro ex totenis collcaas quantitates 
voco prologanthmos, & totenorum ferierti , voco fcriem 
prologanthmorum . 

EUo autem feries fingulorum A: feiiesprologarithmo- 
rum ex biois »: ierie* prologanthmorum ex ternis C: 
item cx qu3tcrnis D: itemex qumts £: & deinccps alia?. 
Deindeferiesordinetur cxcefluum , primi prologarkhuii 
feriei », fupra primum feriei ^&fecundi,fuprafecun- 
dumj&terti/, iuprarertiumj&lic ddnccpslninnnitum: 
oromum huiufmodi excefliium fumma , clt bgarithmus 
ratiomsdupiac. Nam primus cxcelfus, elt hypologiri- 
thmus intcrmaximosterminosrationisdupLe:ut nuuex 
prm.o& fecundo,cfthypologarithmus,intcr ii.b.lnplos 
maximoruwiummacx primo lecundo &temo,di hy- 
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75 

garirhmus:primi vero & fccundi excefluum fumma,eft hy* 
pologarithmusinterfubduplos maximorum: primi fccun- 
di&tertij fummaexcctfuum^eft hypologarithmus inter 
fubtriplos; & iic deinceps . 

Cap. 6. 

Sextum & vltimum, pro lexto eft elemento : numerofa 
duarum propofitionum quintielementi rcdu&io, quarum 
cft vfus infignis in fexto . 

Quatuor hormcnice djfpofitarum quar,titatum > fi pri- 
ma maxima eft omnkim, Icgarithmus , rationis prima? ad 
fecundanvd logarithmum rationis tertig ad quartam,mi- 
nor eft , quam vt prima ad tertiamj maior , quam vt fecun- 
da ad quartam . 

Sint quantitates numerofasinuicem rationes habentes, 
harmonice dilpoiitse 1(4) 1(5; i;8) i(p) quarum ma- 
xima 1 4) • 

Dico Iogarithmum rationis 1(4) ad 1(5) ad logari- 
thmum rationis i{8) ad irp), minorem efle, quam vt 
K4)ad 1 r8 jmaiorcm vero,quamvt i(5)ad 1 p;. ideft 

Dico loganthmum rattonis 5 ad 4 ad logarithmurnL, 
rationis 9 ad S y minorcmefle^quam vt 8 ad4;maiorem 
verd,quamvt 9 ad 5. idcft 

Dico rationem 5 ad 4, ad rationem 5? ad 8, Iogari- 
rhmice minorem efle, quam vt 8 ad 45 maiorem vero 
loganthmice,quara vt pad 5. jdeii 

Dico rationem 5 ad 4 quadruplicaram, depreffiorem 

clle 



cflc ratione 9 ad 8 oduplicata : & 5 * 4 qu.ntuplica 
tamaltioremeflferatione 9 ad8 nonuplicata. 

Et quia ambz ranones 5 ad 4 , & 9 ad 8, fi^» 
insquXtisnnter quas deprefliores altionbu rifag» 
nores Dico < ad 4 quadruplicatam minorem efle ra 
tione; ad 8 oauplL-^ S «U quintuphcatam , rna- 
ioremeileratione^adSnonuphcata. idcit 

Dicopoteftarcsquartam 5 ad quartam 4 > m,n ff^ 
eflcquamvtoftauapadoaauam 8: quintam vero ad 
q uintam4,maioremquam vrnonap ad nonam 8 ridt 
1 Dico produdos fub poteftanbus, fub quarta 5 , « 
oftaua 8, minorcm,quam fub quarta 4, & odaua 9: fcd 
fubquinta 5 ,Sinona8, maiorem, quam fub quinta 4><* 

nona 9- 



Quarta 5 
Octaua 8 



Potejlates. 

62 5 
16777116 



83886080 

3)55443- 
10066x296 

io 4 8 5 6 5 9900 



Quar- 
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renu 
y ad 

m 

51 
M 



Quarta 4 
O&aua 5? 



Quinta 5 
Nona 8 



Quinta 4 
Nona 9 



43045711 



158280315 
115133505 

850513442 



1 1019950575 



3115 
134217728 



571088540 
258435455 
134217728 
40255 3 184 



41 943 0400000 



1024 
387420489 



1549581955 

774840978 
387420489 



3957185 80735 
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7» 

Sectmda, cfu<e ejl ioo. 5. 
Quatuor arithmetice difpoiitorum numerorum , ratio 
primi ad fecundum totuplicata, quotus eft pnmus, maior 
eft ratione tcrtij ad quartum totuplicata, quotus eft quar- 
tus : ratio vero primi ad fecundum totuplicata , quotus eft 
fecundus,minoreft,quamtertij adquartum totuplicata, 

quotusefttcrtius. 

Sintquatuorarithmeticedifpofui numeri 8,5,7, 4* 

Dico rationem 8 ad 5 o&uplicatam, maiorem elfe ra- 
tione 7 ad 4 quadruplicata : & rationem 8 ad 5 quin- 
tuplicatam, minorem feptuplicata 7 ad 4. ideft 

Dico poteftates o&auam 8 ad o&auam 5, maiorem 
cfle,quam quarta7 ad quartam 4: quintam 8 ad quin- 
tam 5, minorem,q iam fcptima 7 atf feptimam 4. ldeft 

Dico produclc sitib poteftatibus,fuboctaua8,&quar- 
ta 4, maiorem clTe,quam fub oftaua J, & quarta^: & 
fubquinta 8,&feptima4, minorem, quamiub quinta 5, 
&fcptima 7. 

Poteftarcs. 
Odaua 8 16777116 
Quurta 4 2 5 6 



1 006C1 296 
83886080 

335 5443* 



429496-7296* 



Jk 



• 

• * 






5 









O&aua 5 
Quarta 7 



Quinta 8 
Septima 4 



Quinta 5 
Scptima 7 



390625 
2401 



3S>o5ay 
1552500 
781250 



937890625 



32768 
16384 



13 1072 
262144 
98304 

196608 

32768 



536870912 



Poteftates. 



3125 
8 ^3543 



4»i?7'5 
1647086 
823543 
2470629 
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ErrMA. 

In Praefatione prarcedenti . 
Pag. Un. col. 
52 7 1 I i^4 0i 5 
1 I 9 116 . 
1 | 4PI 



8 
9 



Corrige. 



173375 
17548 

345 



In Opcre fequenti 

P^. lin. 



5 


20 


64 


»5 






207 


*7 


208 


3 



bafibus, quac 



quotics 
quoties 
fupra lincolam 
infra lincolam 



bafibus^quselibetquan- 
titas flierit fummav 
duarum,qua; 

quotus 

quotus 

antc parcnthefcs 
intcr paicnthcics. 



SOLl DEO GLORIA. 
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GEOMETRIiE 

S P E C I O S M 
elementa; 
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Pecrus Mengolus , Lucx Tcfino, adolefccnti 
optimo S. D. 





/r^j tabuUs trianguL 
'fmtfltiplicium, ^fproportionaltum, g£ 
nomtnum mtricupatas : earumqw^J 
Xofym ad cQwponendaf , & relin- 
quendas poteftates binomioritm]'(ff per modum ar- 
tis , expltcaui . Eius demonftrationem, pr&fcnti tra- 
do Itbello *, cjuam ex me audtjh: vt iegendo recolas^ 
adpotiora matbemata fufctpicnda , tc pr&pares. I\fi- 
htl altcnum fumo *, prater tjtudam , ex Eucltde , 
in cjuinto , & fcxto : qu& futs locts allego , m Uhirgu 
ne. Vale . 



t f f f f ttf fTtf fft t f 



CEO. 
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GEQM&X RI JE ecios^e 

ELEMENTVM PRIMVM 

: 7) E F J'W fT 

I rabulatriangularis,exverrice, &bafibus, 
&lateribus,itaeoncipiatur ordinata; vtin 
vertice fit qua?dam quantitas;& in prima 
bafi, ftatim fub vcrticc, fint.dua;;Tji!an.tata- 
tes ; 5: in fecunda ball, trcs, & in rertia, quatuor; & ficde* 
inceps: in fingulis baftbus, dieenrur, quantitates extremar» 
Prftnd, & Vltiriia; &his proxifnar,Secunda, & PenuIrima; 
item Tertia > ■& Trirultima ; Quarta,& Quarxultima ;& 
deinceps. ; •• • ' ' : • r ; - • ••' • -••• • ' 1 > 
'i. VjtJc fanis ••primartftrfoninium quantltatum, dice*> 
tur, Primurri ; & fecundarum, Seeundum ; &'deinccps: vl*f 
timarum quoquediedtuivVlrimUrns & penulcimarum,Pe-; 
rultimumVcV^^eiricepfe, unbSj-z in ovft.1 
5. In iingtils qt:ociii€lafe*lbtos,<5uahrinis ,«3aae:in yer^ 
ticCj aut qua-Vertici-eft pr©^rrifa,dice.f ur Plirtaa*, SdxediqUas. 



H 



i, 



I 



dei 
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4 ELEMENTVM 

deinceps,Sccunda, Tcrtia, Quarta , 8i fic in infinitum. 

4. Quantitas , vnde progrcflio continue proportiona- 
lium , ordinatur in infinitum, dicetur , Rationalis . & figni- 
ficabitur , chara&ere u. 

5. Etprima confequens a rationalijdicctur, Radix,vel 
Poteftasprima.$jfignificabitur,chara&erc cuiufq; litte- 

ne alphabeti. 

6. Et reliqux confequentes, diccntur Poteftares radi- 
cis,Secunda, Tertia,Sideinceps,iuxta fuum cuiufqueor- 
dincm. Et fignificabitur vnaqua?que , e idem litrer t fuae 
radicis, adfcriptoque ordinis numero. vt ra Jicis a , fecun- 
dapoteftas <*2,tcrtia <t 3, 8i ficdeinccps. 

7. .Rationalis , licet nomen ordinis non habcat inter 
potcftates tamen habebitur pro ordinata: & dicetur,vni- 
tate minus ordinata, quam fit prima poteftas. 

8 . 5i tabulaetriangularisin verticc, fuerit rationalis ; & 
in primabafi,dua; fuerintradices , prior , in primo htcre, 
&pofterior, in vltimo 5 & deinceps in primo latere,fuerint 
ordinataepoteftatesprioris radicis , &in vltimo, potefta- 
tespofterioris: fucrint autem , & in rcliquis lateribus fc- 
cundo, tertio, & deinceps in fingulis , ordinata:continue 
proportionales , in cadem ratione primi lateris ; item in 
penultimo, tritultimo, & rcliquis deinceps lateribus,in fin- 
gulis, ordinatx fuerint continue propoi tionalcs,in eadcm 
ratione vltimi lateris : &infingulisbafibus , fuerint ordi- 
natse continuc proportionalcs,in cadem rationc radicum; 
in fccunda bafi, trcs,quarum cxtrema: funt (ccunda: potc- 

ftates 



PRIM VM. 5 
ftatesradicum ; in tcrtia ,quatuor, quarum extrcma?funt 
poteftatestertiar, &fic deinceps:dicetur TabulaPropor- 
tionalium. Huiufmodt tabulam ordinat Eucltdes in 2. 8. 
Elementorum. 

9. In tabulaproportionalium,interextremas,vnaqus- 
libet media , ad quam rationalis habuerit rationem com- 
pofitam ex duabus rationibus, ad quafda poteftates vtra- 
rumquc radicum ; denominabitur ab vtrifquc ordinibus 
poteltatum,apriore primum, deinde a polteriorc. & fi- 
gnificabitur, ex vtrifq; chara&enbus , chara&ere compo- 
fitoj ex priore primum, deinde ex poftcriore . Vt (i prior 
eftradix a,pofterior r; media,ad quam w> rationem habet 
compofuam, cx rationibus, n ad a, & u ad r, dicetur , Vni 
prima;&ngnificabitur,charac}ere a>: idquamvero «,ra- 
tionemhabet compofitamexratiombjs, wad ^2,&«ad 
r3, dicetur, Bitertia ; & fignificabitur charackre air$:& 
f:c deinccps. 

1 o. Si tabute triangularis in verticc , fuerit vnitas ; St 
in prima bafi, & in latenbus primo, !k vltimo, fucrint vni- 
tatcs ; deinceps vero in bafibus , quae verfus verticem fibi 
infiftut, quafi fronti cornua,dicetur, Tabula multiplicium. 

1 1 . Si duae tabulaf, multiplicium, & proportionalium, 
ita coaptcntur, vertex, vertici, & latera, lateribus,&bafes, 
bahbus,vtcongruant jideft,vt quifque numerus multi- 
plex , congruentem multiplicet proportionalcm : produ- 
aa , dicetur,Tabu!a Nominum . Signifkabitur auterru 
vnumquodq; nomen, eodemfux proportionalis chara- 

(Stere, 



6 ELIM EN T V M 

£\c\ c, poft fuum immcdiatenumerurn confcripto. 

12. Inquibul^ucproportionalicatibuscarumdem > ycl 
non earumdem racionum; hornologce func primum, ance- 

cedentes, anteccdencibuSj&confequentes, confcquenti- 
bus: deindc pcrmutando, anteceden tes fuis confequcnti- 
bus funt hotnologa? : homologarum quoque sequemulti- 
plices, & cardcm partes,& fummx, & diFercntia: ; funt ho- 
molcgce. ' 

1 3 . Homologia, eft fumptio homoiogarum , vt & in 
alia quadam proporcionalicatc, fiant homologse. 

1 4* Ratio ex #quali ; dicctur, qucdibet ratio, cx ratio - 
nibus compofita. 




Ta- 
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P R I M V M. 

Talttla PreportMtalwm • 

it 

a% dr .1 >% 

Vj\nv.A)4l;j ■? :4it-:'"ar*: ■■ r3 

44 a^r azrzr. ar$ rq. 
ay a^r a$r% :' air$ ar^ rj 
aS a$r a^rz a$r} aiy% ar\ 

Tahula Mukiplicwm , 

1 3 S I 
14 541 
1 5 10 10 5 1 
I 6 1 5 20 1 5 6 1 

Tabula Nominvm. 
. u 

: ^ . : . 42. . 1 2<*r ri 

43 3<<2r sari r$ 
44 4<«3r <><nr2 4ar$ ^4 
45 j^r io45r2 loairi 5^4 rj 
<j45r 1544™ zoairi i$azr$ 6ar$ rS 

Ex* 



I 



S ELEMENTVM 

Exphcationcs quarumdam notarum. 

Additiofignificabitur,charaacrecruds:vtcx a,Str, 

colle&a fumma, a -*■ r. 

Subtradio , chara&ere lineola? : vt ex t, dcmpta a, re- 

linquit differcntiam, f— a. 

/Equaliras,eainterpunaionefignificabitur, qua partcs 

prkicipcs pcriodi folent diftingui.vt quod 4-*r,eft *qua- 

lis ipfi t, 

a-*r: t. 

Ratio fignificabitur interpun&ione , qua maximac par- 
tcs pcriodi fubdiftinguuntur; fcilket puncio, & commatc. 
vtratio a ad r,fcribcndo, 

a ; r. 

Itaque proportio «ad r,ficut<«a ad rtr,fignificabitur, 
fcnbendo, 

a ; r : ai ; ar. 
Etcompofita ratiocx ratiombus. velutex »ad*i,&* 
adrjjcompofitawad airs, fcnbendo, 

»5 az t -h u ; r$ : » ; air$. 
vbi comma , inter ai, & crucem , vtiliter diftinguit , ad fi- 
gnificandum, non quantitatum a 2 , & u, fummam ai 

fed rationum. 

Multiplicataquoqueratio, fignificabitur. velut a\ ad 

r$ , triplicata rationis 4 ad r, fcribendo, 
43 5 r$ : tnpKcata a\ r. 
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PRIMVM, f 

Theorema primum , Propofitio prima. 

EXijfdem rationibus, ex scquali , lunt eardem rationcs. 
Hypothcfis. 

a; b: c; d. 
e;f'g;h. 

Dicoexaecjuah a; b, -+e;f: c ; d,-*gi »» 

Praparatio. 

e; f: b; i» 

i;h:d;l, 

Demonjlratio. 

ix.j» b; t: d; l 
tx.%. *~\ i: c; / 
dtf.%.6. a; b } -+ e ; f: a;t. 
defs-6. cjdy -* g; h: c;l. 
u*. a; b, -+ e; f:c; d, -+g ; h. Quod erat de- 

monftrandum . 
Quare ex ij(Jem rationibus,exxquali, funt carderrij 
rationes. 



Theor. 2.Trop. 1. 

QVantitates proportionales, per homologiam funt 
proportionaies, 

Dernonftr. 

def. 6.1. | Nam cenucrtendo, quaniirates fiuntpro- 
12,^4.5. p OIt j ona j es . item homolog 'S homologis ad- 
16. 5 I dendo : item a:que muInplicando,& a?quepar- 
jj'* | ticndo:&pcrmutando.:&diuidendo:&corn- 
1 B po- 



M 
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IO 

19.5 



ELEMENTVM 

ponendo-.&homologas ab homologis aufe- 
rendoj&perconucrhone rationis:&ex a?qua- 
li inproportioncordinata: coniunSifq; omni- 
fariam huiufmodi argumentis,quocunqueor- 
dinc , per homologiam , proportionales fiunt. 
Quod Sic. 
Quare&c, 



Jhcor. 3 . Prop. 3 . 
T)Oteftates sequeordinatae totuphcatam habent ratio- 
1 nem radicum, quotus eft ordo. 

Hypoth. 

Sint radiccs, a,r: quarum potcftatcs a»queordinata?> 
dl , r$ : numerusordinis, 3. 
Dico a$ ; ri : triplicatam <?; r. 

Demonjirat. 
*ef- * | a$ ; u : triplicata a\». 
dc f- [>} r$ : triplicata «; r. 
P- j a$ ; »-3 : triplicata ayr. Quod &C 
Quare&c. 

Theor.4. Trop. 

SI tabulce triangularis in vertice fuerit rationalis j &in 
primabafi, fuerint duceradices; &inprimo, &vlti- 
mo latere, fuerint continue proportionales j & in fingulis 
bafibus, ordinatjc fucrint continue proportionales : erit 
proportionalium tabula. 
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dtf. », 



P R I M V M. 11 

Demonflr. 

Cumeniminprimabafifintradices : erunt in 
fecundabaficxtrema:, fecunda; poteftates; dupli- 
catam habentes rationem radicum : qu£ & dupli- 
catam habent rationem dcinceps : ergo ratio ra- 
dicum eadcm eft, quae deinceps. Eodemque mo- 
do, in fingulis bafibus, oftendctur, quod ratio ra- 
dicum eadem eft, qua: deinceps. Quarc vt in pri- 
ma bafi, ita in fccunda , & reliquis, eadem fernpcr 
eft ratio primc quantitatis ad fecundam, &fecun- 
dx ad tcrtia,& fic dcincepsjitem penultima? ad vl- 
timam,& tritultima* ad penultima,& fic deinceps. 
Itaque in binis deincepslateribus,&in biriisdein- 
cepsbafibus,quantitateseamdem habent ratione 
radicum, antecedcntcs,in vno,& confequentes,in 
a1rerolatere:ergopermutando , eamdem habent 
ratione, antecedentes, in vna, & confequentcs, in 
altera bafi:& vt in primo latcre funt continue pro- 
portionales, vt rationalis ad priorem radicemj ita 
in feicundo, & in tertio, & in reliquis deinceps , in 
eadcm funt ratione continue proportionalcs:& 
vtin v!rimo,funt continue proportionales,vt ra- 
tionalisad pofteriorem radicemjitain penultimo, 
& trirulnmo, & in rcliquisdcinceps.Quare tabula 
| triangularis,efttabulaproportionalju.Quod &c. 
Quare &c» 



B 2 Theo- 



ELEMENTVM 

Tbeor.^.Prop.^. 

SI tabulx triangularis in vcrticc , fuerit rationalis ; & in 
prima bafi, fucrint dua: radiccs 5 & in primo,& vkimo 
latere, fuerint continue proportionales; & in fingulis late- 
ribusaprimo,fuerintordinata:continue proportionales, 
in cadem ratione , qua? deinceps , in primo : ci it propor- 
tionaliumtabula. Itemfiin fingulis lateribus ab vltimo, 
fuenntordinata:continue proportionales, in eademra- 
tione, qua: deinceps , in vltimo : erit proportionalium ta- 
bula^. 

Demonflr. 

Cum in binis deinceps bafibus , & in binis de- 
inceps lateribus a primo, quantitates candem ha- 
beant rationcm,quaj dcinceps, in primo, antecc- 
dentes, in vna, & confequentes, in altera bafi: ha- 
bcbunt,pcrmutando,eamdcm rationem etiam, 
antecedentes, in vno , &confequentes , in altero 
latere:eritquein bafibus, ratio deinceps, eadcm, 
qux in prima bafi : eruntque in fingulis bafibus, 
continucproportionales ineadcm ratione radi- 
cum : quaretabula trianguIaris,eritproportiona- 
, lium tabula. Quod &c. 
Similiprorfusdemonftratione , oftendetur altcr3pars 

Theorematis. Quam Scc. 
Quare &c. 



7,6. 5 



4. b. 



Tbeor. 



def. p. 




P R I M V M. 13 

Theor. 6. Prop. 6. 

1Ntabulaproportionalium,rationalis ad vnamquamq; 
mcdiam, habet rationem copofitam ex rationibus, ad 
poteftatem,inprimolatere, vnitate minus ordinatam-,, 
quam fit ipfa media,in b;ifi,ab vltimi; & adf oreftatem, in 
vltimo latere, vnitate minus ordinatam, quam Gt ipfa mc- 
dia, inbafi, a prima. 

ftypoth. (cfr Demonfl. 
Sit in tabula proportionaiium, quinta bafis ; iri 
qua, fexproportionales: & fit vna ex medijs, non 
prima, qua? eft fextultima, nec fexta , qua: cft vlti- 
ma, fed quarta, qua? eft tritultima. Et fint, in pri- 
mo latcre, radix <t; &in vlrimo,radix r:& ab a, 
fit fecunda potcftas ai , vnitate minus ordmata, 
quam tritultima; qua; profe&o in primo latcre,eft 
tertia ; &in tritultimo , eftprima : fitetiam ab r, 
tertia poteftas rj , vnitatc minus ordinata, quam 
J quarta ; quse profe^o ,in vltimo latcre, eft quar- 
j ta ; & in quarto , prima : erit quantitas air^ y 
1 bitertia, ad quam,rationalis habet rationem com- 
| pofitam cx rationibus, ad poteftates ai , & r$. 
Dico mediam , in quinra bafi, quartam tritultimam,ef- 
febitertiam air$. 

Demonflr. 

def. i, I Nam quarta, & tritultima , in quarto eft , & in 
, ! tritultimo latcrc: in quarto quidem, eft tertia 
| quantitas j & in tritultimo, eft quarta . Habct cr- 

go 



def. 8. 
def. l 



def. 8. 
def. 3. 
def. 9, 



def 8. 



9. 5 



ELEMENTVM 

go rationalis ad tcrciam quarti latcris,rationernu 
compofitam cx rationibus ,ad r$ primam quar- 
ti lateris ,& primae quarti lateris ad tertiam : fed 
prima quarti latcris ad fecundam , & fecundaad 
tertiam,funtcontiniieproportionales > vt prima 
primilateris ad fccundam, & fecunda ad tertiam: 
idcoqucprima ad tcrtiam quarti lateris,eft vt pri- 
ma n , ad tertiam primi ai: ergo rationalis ad ter- 
tiam quarti Iateris,ideft , ad quartam tritultimam, 
in quinta bafi, rationcm habct compofitam ex 
rationibus,w adr3,&! it> ad ai i eamdern , quam 
habct ad air$ btertiam. Ergo in quintabafi, 
quarta tritultima , cft bitertia air$ . Quod &c. 
Quare &c. 



Thor.j. Prop.j. 

QVantitas , ad qtiam rationalis habet rationem com- 
pofuam,cxrationibus ad po:cftatcs,in primo, & 
vltimolatere tabulx proportionalium ;eft media: 
& cft in bafi arqucordinara , atque fumma cft ordinum po- 
ftatum : & eft vnitate plus ordinata , m bafi > ab vttima^ 
quam fit ordopotcftans in primotatcre : itcm cll vnitate 
plus ordinata, in bufi, a pnma, quam lit ordo potclhtis,in 
vltimolatcre. 

Hypoth. 

Sit quantitas ,ad quam n % rationcm habct com- 
pofitam , ex ratignibus, u ad ai } in primo laterc, & u 

ad 
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P R I M V M. 15 

ad r$ , invltimo ,tabul«e proportionalium : quarumpo- 
teftatumfummaordinum, fitordo quintx bafis:5cqua- 
rum potcftatum,vnitatemaioresordines,eiusquidem ai, 
quae m primo eft latcre,fit ordo rritukima», & eius r$ , qua; 
in vltimo eft latere, fit ordo quarta:, in bafi. 

Dico air$ ,c{fcquartamtritultimam,inqiiintabafi. 

Dcmonfir. 

Eftenim az , tertia in primo htere; & vt u 
ad az ,i!ac(r,inquartolatcre,primaadtcrtiam: 
fedcft ri ,primainquartolatcre:ergo u adter- 
tiam in quartolatere, rationcm habct compofi- 
tam,cxrationibus,ad ai, & ad r$ ; eamderru, 
quamad airs . Ergo air^ , eft tertia in quar- 
to larere:ergoeftquartain tritultimo: ergo in_, 
fuabafi,eft quartatritultima: fed quarta tritulti- 
I manoneft,ni(iinterfcx proportionales,quarum 
& fexta cft vltima , & quinta cft pcnultima , & lic 
dcinceps : & fex proportionales, non nifi in quin- 
ta funt bafi. Ergo azrs bitertia , eft & quarta 
tritultima, in quinta bafi . Qupd &c. 
Quare &c. 



dtf. 8. 
p. b. 
def. 8. 

9. 5. 
def. 3. 
def. l. 
def. p. 



def. 9 



s 



Theor. 8. Prop. 8. 
Vmma cuiufque bafis nominum in tabula, eft poteftas 
squeordinata fummje radicum. 



i6 ELEMENTVM 

flypotk. 

Sit in tabula nominum bafis tertia, cuiusfumma no- 
minum a$ $air -* laxi -±ri : fit quoque fumma ra- 
dicum a-*r. 

Dico rfj -* $air -+ $arz -+ r$ > c(fe tertiam potefta- 
tem a-*-r. 

Oportet autem priusdemonftrare, de fumma nominu, 
prxccdentium bafium , vidclicet, fecundx bafis. 

Dico itaque primd az zar -+ri , fecundam eflo 
poteftatem a ~+ r. 

Demonjlr. 

def. 8. u j a: ai: r; ar: a -*r$ ai <-*. ar . 
&z.h. uyr: a\ ar:r ^ri : a -4- r; ar -*-ri. 
z. h. u$ a -*-ri a -+r $ ai -+ iar rz. 

az 2ar -+ri , eft fecunda poteftas a r. 
Quod &c. 

rf<f/. 8. d: ^2 j ; ar; air : ri $ an : ai -+ zar 
& z - h - -+ri $ a$ m- lair <*r2. 

r : ai ; d2r : ar; ari : rz $ rj ; 41 ~t- 24r 
1 n ; air 2rfr2 -+ r 3. 
*• * u$ a -+r : az iar r2 5 *3 -+ 3*2r Jrfra 
r3 . 

A/. <f. | <*3 3^ lr S^ 2 h- r3 , cft tertia poteftas 
a r. Quod &c. 
j Quare &c. 



P R I M V M. 17 
Theor. 9. Prop. 9. 

SI triutn quantitatum, prima maior fuerit, quam fedm- 
da ; tertia autem maior fuerit excefliiipfarum : cxcef- 
fus tertiie, fupra excefliim prima?,& fecunda? j erit exceflus 
fiunmse ex fecunda^ & tertia, fupraprimam. 

Iffyfwr. 

E A C B D 

Sit prima quantitas AB,maior> quam fecunda BC,qua* 
rum exceflus C A : fitq; tertia D, maior, quam C A. 

Dico exceflum D , fupra CA , efle exceflimi fumma:\ 
exD,&BC, fupraBA. 

Prtpar. 

Adponatur pcncs CB,& ipfi CA fuperponatur quanti- 
tas CE, aequalis ipfi D. 

TDemonflr. 

Quoniam E A, eft cxceflus EC fupra C A ; ideft, excef- 
fusD, fupra CA: necnon eft exceflus EB/upra BA;ideft, 
fumma? cx D, & BC, fupra BA:per fepater, idquod pro- 
pofitum eft* 

Quare &c. 



Thecr. J o. Prop. 10. 

INa?qua!ium radicum,poteftas maioris, vna cum alter- 
nis nominibuseiufdem bafis,demptis reliquis^queor- 
dinatareiinquitur potcftas diflerentja?. 



C Hy- 



i8 ELEMENTVM 

fJypOth. 

Sintradiccs insquales, f maior, a minor: quarura in 
tabula nominura , in bafi tcrtia , potcftas tcrtia ma.or.s ra- 
dicis fj , vna cura akernonomme 3 mz ,dempt.s rel.quis 
nominibus jtafc* & a3 , relinquitur quantitas n-iti* 
-+ ? mi — *3 ; fit autcm differentia radicum r — 

Dicofj-3«ii-*3»*-^ > poteftatem tcrtianu 

Cfte t-r-4. . 

Oportctautem prius demonftrare, m baiibus praece- 
dcntibus , videlicet in fccunda. 

Dico itaquc primo tz-zta * az , cflc fecundanu 

poteftatem t — a. 

Demonflr. 



def. 8. 

& 2. fc. 



w, t: t; tz : a% ta: t — a; tz — ta. 
»; 4: f; m: * j <»i : t — a; ta—ai. 
t\a:ti;ta: ta\ az: tz — ta; ta—ai. 



ex 14.5 j ta, cftmaior,quam 42. 

{ r2 — m, eftmaior,quam ta — az. 
h I fz -M, dempta ta-ai , relinquitur f*r~«* 



az . 



| u j f— 4: f— *\ n — ita-*-ai 



^ <j. \ti — ita-*az fccundacft poteftas r— 4. 
Quod Sic. 

»; t: ri; *3?«l na: ri2 > •' r2 ~ ita-*-ai', 

tl — 2f24 -+ M2. 

w, a: ti 4 , tia: ta; tai: «23 43 : ti~lt* -* ai; 
txa — ztai -* 43 . 

r; a: 



4ef. 8. 
<2r z. b. 




P R I M V M 



X. h. 



ex 14.5 

15. 5. 
9. h. 

X. h. 



19 



t ; a: t$ — ztza -+ taz , tza—ztaz a$. 
tz — ztza -¥ taz , maior eft, quam tza — ztaz 
•+ai . 

tza a$ , maior,quam ztaz . 
ti — ztza taz , dempta tza ztaz a$ , 

relinquitur t$ — ^tza-t- $taz — a$. 
« j f— a : tz — 2fd -+ az ; f$ — $f2<« -+ 3^2. 
— 43 . 

rff/. 6. j f3 — s^^rf -4- itaz ~ai , tertiaeftpoteftas -* — 
a. Quod&c. 
J Quare&c. 



I 



I 




C 4 



Pc- 
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Pctrus Mengolus, Adm. R. D. Iacobo Vcnturolo, 
Scholarum Piarum Primario Arithmctices 
Praeceptori S. D. 

Vos tibiprimum oftendi charaBeres, 
numeros Jibenter vidtff} te fignificafti, 
tfcum tuA SchoU profcfiu multiplici- 
bus exemplts confirmaftiJmmortales t i- 
hi ante omnia grattas debeo , quod mea 
qualiacunqueinuenta refipexeris,(f in tuA SchoUfru- 
Bum conuerteris . Itaque pro redditione gratiaru rru» 
eamdemremtibi altquando gratam 3 iterum & plentus 
communico. Tu ergo libellum hunc m tuos vfis tta 
conuertes. Primum per numerofam tnduflionenu 
excmplorum 3 duo theoremata confirmabis pr&cedentts 
ttbclltfi. & i o. quibusarsproducendtpotcftates a duo- 
rum nomtnum aggregatis^elreliclts radicibus demon- 
ftratur . detnde fingula in prAfentt Ubello propoftta . 
necnon aliaplura, quA tum tndtco , titm ipfe tuopte po- 
teris tngenio adtjcere . V il^S . 

CEO- 



21 

GEOMETRL/E SPECIOSjE 

ELEMENTVM SECVNDVM. 
T> £ F 1T 1 E S. 

Vantitas vtcunquediuifa in duas partes, di- 
cetur,Tota,& fignificabirur,crnra3ere u 
Et partes Tot:e,dicentur, AbfcriTa, & Reii- 
dua : & {knificabitur abfafla, characrere 

sD 

a j & rcfidua, r. 

S . Poteftates tota? , dicentur, Tota fecunda, r2;Tota 
tcrtia, t$ ;& deinceps : & poteftatcs abfciflie dicentur, Ab- 
fcifla fecunda,*2 5 Abfcifla tertia, a' 5 j &deinccps : itcnu 
poteftates refidua? , dicentur, Refidua fecunda, ri ; Reii- 
dua tertia,r3 ; & deinceps. 

4. Si quadam quantitate , diuifa vtcunque in partes, 
abfciflam , & refiduam ; concipiatur a rationali , per ipfas 
partes, abfciflam primum, deinde refiduam,ordinatapro- 
portionalium tabula : & eadem quantitate rurlum diuifa 
vtcumque; concipiatur ab eadcm iationali,altcrapropor- 

tionu- 




I 
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2 2 



ELEMENTVM 

tionalium tabula : quantitates, quarum in vtrifquc eaxlcm 
appcllationcs , & ijdem charaderes ; dicentur , inuicenu 
Synonymx. 

5 . Item fynonymarum a?quemultipIices,diccntur,Sy- 

nonyma: . 

6. Ideoq; fi etiam tabula? nominum fuerintordinat^ 

qunntitates ; quarum eadem funt nomina , diccntur Syno- 

nimx. . 

7. Vnitas ad omncs numeros , pro rationali iemper 
habcbitur . Vndeconuenienter fignificabatur rationalis, 
chara&ere u, 

g. Cuiufque numeri, fadis omnibus integns abfcii- 
fionibus,omnium,totidemque fynonymorum, fumma, 
dicetur , Mafla :&figmficabitur , httera maiufcula 0 , an- 
te fynonymorum charadcrcm fcripta : vt maifa cx omni- 
busabfcitfis, 0. a. & mafla exomnibus triplis biprimis, 

9. Si cuiufquentimeri, faclis partibus , fucnt ordina- 
taquacdam tabuiaproportionahum, vel nominum ;&lo- 
co cuiuslibet proportionalium, concipiatur mafla fuorum 
fynonymorum: transformabinir tabula proportionalium 
in aliam,qu.xdicetur , Tabula Spcciofa. 

1 o. In qua ordinata? quantitatcs, dicentur,Species. 

1 1 . Tabula vero nominum transformabitur in aliam, 
qu* dicetur, Tabula Subquadratrix. 

12. In qua ordinatx quantitatcs , dicentur Subqua* 
dratrices . 

1 3 . Si 
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SECVNDVM. 23 
1 3 • Si qu*libec fubquadracrix quantitas, multiplicata 
fuerit per numerum vnitate maiorem ; quam fit ordo fuas 
bafis : prodiivfla quantitas, dicetur, Quadratrix. 

1 4. Quod fi , velut ex fubquadratricibus , ita ex qua- 
dratricibus,tabu!afuerit ordinata v dicetur Tabula Qua- 
dratrix. 

15. Si duorum numerorum dux fpeciofe tabula; fue~ 
rint ordinata? : mafla?,quarum in vtriufque funt eaedem ap~ 
pel!ationcs,&ijdem chara&eresjdiccntur iiuiccn Ho- 
monyma?. 

1 6. Itcm homonymarum maflarum equemulciplices, 
dicentur, Homonyma?. 

1 7. Ideoque etiam in duabus fubquadratricibus tabu- 
lis, aut in duabus quadratncibus, maffej dicentur, Homo- 
nymas . 

.18. Si tres numeri fuerinc deinceps vnitate differcn- 
tcsj &mediusdicacur,tota : maior quidem > dicetur , Se£ 
quitota; & fignificabitur, charaftere q. 

1 9, Minor vcro, Semitota: & figaificabitur,chara3:e~ 
re m. 

20, Etficutmedij numeri poteftates dicuntur tocr, 
fecunda, tertia,&deinceps: ita maioris numeri poteftatcs, 
dieentur, Sefquitota?; fecunda q 2 , tertia q 3 , & deinceps. 

11, Minorisautera^Semitot^fecundawi^tertiawj, 
& deinceps. 

22. Ec ficucmcdij numeri dicuncur MalTx ^Speciet, 
Subquadratrices, & Quadratrices : ica maioris numeri, di- 

cen- 



14 E I. E M E N T V M 

ccntOT.ScfquimaCfe.Sefquirpccies.Scfquifcbquadratn. 

mifubquadratrices, &Semiquadratnces. 

2 Itcm, ficuc totae incrementum,eft vn.tas,ad com- 
ponendam fcfquitotam ; & dccrementum , cft vn.tas , ad 
Snquendam femitotam: ita cuiusl.bet totat, d.cetur In- 
cremcntum,numcrus addcndus ,ad componendam fef- 
quicotam aqucordinatam. 

2 5 . Ec Decrementum, fubtrahendus,ad rel.nqu edam 

{emitotam aequeordinatam. 

a<c Item cuiuslibet mafl* Incrementum, d.cetur, lu! ; 
ficiens numerus, ad componendam homonymam fefqui- 



niailam . 



27? Et Decrementum , ad rclinquendam homony- 
mam fcmimaffam. 




secvndvm: *y 

Tabula Speciofa. 

0.t* 
0.a 0.r 
0.az 0.ar O.rz 
0.ai 0.air 0.an 0.r$ 
O.a^ 0.a$r O.airz 0.ar$ 0.r\ 
0.a% Q.aqt 0.a$rz 0.azr$ Q.ar$ 0.r% 

Tabula Subquadratrix. 
O.tt 
0.a Ox 
O.az O.iar 0.rz 
0.a$ 0.$azr 0.$arz 0.r$ 
0.*4 0.^a$r 0.6ain Q.$ar$ O.r^ 
0.a<y O.^a^r O.ioa$rz 0.ioair$ 0.$ar^. 0.r% 

Tabula Quadratrix . 
O.u 

O.ia O.ir 
0.$az 0.6ar 0.$n 
0.qa$. O.nair O.izarz Q.<\r$ 
0.*>a^ 0.ioa$r 0.30*2^2 0.icar$ 0.y% 
0.6a$ 0.$oa^r 0.6oa$n 0.6oair$ 0.$oar^ 0.6r$ 
Pojiulatum njnkum. 
Poftuletur,vtmaiTamaflumere concedatur homony- 
mam, & proportionalem ad propofitam quamdam , ficuc 
nuraeri, autvnitasadinuicem. 



D 



Theor, 
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i* ELEMENTVM 

Theor. I. Prop. I. 

1N tabula fpcciofa, cuiufque numcri, & in qualibet bafi, 
fpeciesprima,&vlcima,funtsequaless item fecunda,& 
penultima,- tertia,&trituttima,& fic deinceps: item fefqui- 
fpeciesj & femifpecies homonymas : & fpccierum incre- 
menta,& decremeota. Similiterfubquadratnces,in fuata- 
bula : &quadratrices ) in fua. 

Hypotb. r. 

Sint in tabula fpcciofa,cuiufq,numeri,&in tertiabafi^ 
prima fpecies 0.a$ , 8e vltima Or$. 
Dico, 0.a$ , 0.r$ , efle aequalcs. 

8.». r Na cuiufq; numeri , quot funt abfcifliones,tot 
funt abfciflx, totidemq; reiidua:: & abfulTae funt, 
• vnitas , binarius , & deinceps:.& 1 eiiduae funt, to- 
tidem ordinati,contrario tamen ordine,fed dein- 
ceps, vfque ad binarium>& vnitatem.Quarc vna- 
qu#q;abfcifla, vni refiduajeftaequalis : & abfcif- 
f. p. fatcrtia,refiduartcrtis ,adquas eadcm ration3- 
lis , triplicatas hnbet cafd-m rationcs: &omnes 
abfciflietertia^omnibus refiduls teitijs unt equa- 
Iesjideft, 0.a$ , 0.r$ , funt aequaks. Quod &c. 
Hypotb. 2. 

Sintdeindc,ineadetcrtiabafi , fecundafpecies 0.air s 
&penultima O.arz. 

Dico, 0.air, O.arz , efle aequalcs. 



D^ 



p. p. 



SECVNDVM. 27 

Demonflr. 

Singulae a, fingulis r, funt a:quales : &fin- 
gulae az , fingulis rz : item finguhe biprima» 
air, fingulis vnifecundis arz , funt ajquales; 
ad quas « , rationes habet compofitasex ijfdem 
rationibus:quare omnes biprimae O. <«2r,>omni- 
| busvnifecundis O.arz ,funtaequales. Quod&c. 
Hypoth. 3 . 

Sint fefquifpeeies O.azr , O.arz : vel fint femifpecies. 
Dico, O.azr, O.arz , eiTc asquales. 

Demonflratio. 
Quje fant vnius cuiuiquam numcri fefquiipe- 
cies ; funt alfas , vnitate maioris numeri fpccies: 
fed fpecies O.azr, O.arz, funt aequales: ergo 
fefquifpecies O.atr, O.arz , funt sequales. 
Quod &c. 

Item quae funtvnius cuiufquam numeri fe- 
mifpecies; funt alfus, vnitate minoris numeri 
fpecies : fed fpecies funt a^quales : ergo & femi- 
fpecies. Quod&c. 
Dico O. azr, & O. arz incrementa eiTe a^qualia , &de- 
crementa sequalia. 

Demonftr. 

Namab sequalibus fpeciebus O.azr > Oarz, 
aequalesdemptae femilpecies homonymae, re- 
linquunt aequalia decremenra. Quod &c. 
£t ab srqualibus lcJqnifpeciebus , jequales 
D 2 dcm- 



dtf.Zi.b. 
fup. 



dtf.x%. b. 
fup. 



fup. 



fup. 
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ief io. pi 



def. \ l**k. 



4 g ELEMENTVM , 

dcmpt* fpecies homonyma;, relinquunt iequaha mcre- 
menta. Quod&c. 

Hypoth. 4. 

Sint in tabulafubquadratrice,intertiabafi/ubquadra- 
trices,fecunda O.^azr, &penultiuia 0.3*2. 
Dico O.sair , 0.3*2, effe asquales. 

T>emonflr.. 

Qjoniam iu tabula multipliciu, in tertia bafi, 
fecundusnumerus 3 , & penultimus 3 , ex ijf- 
dem vtrimquevnitatibus,&numeris aggreg3- 
ti,funt arquaksasquemultiplicant fpecies arqua- 
ks,0.air ,0.arz ;&fubquadratricesproducunc 
sequales, 0.3-12^, 0.3^2. Quod &c. 
Vndcpatct , quod &fefquifubquadratrices funt arqua- 
lesj&femifobquadratricesjequales; & fubquadratricura 
3equaliafiintincrementa5& sequalia decrementa.Qua: &c. 

Hypoth. 5. 

Sint deniquc in tabula quadratricc , in tertia bafi , qua- 
dratrices,fecunda 0.12*2^ ,&penultima 0.12^2. 
Dico, O.izazr , & O.izarz , effc iequales. 

Demonjlr. 

dif. 13./;. I Cum fint enim arqualium fubquadratricura 
j aequcmultipliecs} inter fe sut ajqualcs.Quod &c- 

Vnde conftat,quod&fefquiquadratrices funt sequa- 
fcs 5 & fcmiquadratrices acquales 5 & quadratricum arqua- 
lia funt inc rcmcntaj & squalia decrementa. Quar&c. 

Quare &c. 

Thecr, 



\ 



I 



SECVNDVM. 19 

Theor. i.Prop. z. 

IN tabula fpcciofa,cuiufque numeri, in duobus quibuf- 
que lateribus, vna fpecies,habetpro incremento,ma£ 
fas aggregata s, in vtrolibet latere , fi qua; fiint praxeden- 
tcs, atque totam vnitatc minus ordinatam,quam fit ipfum 
latus: maffasinquam, multiplicatas per numeros tabula; 
multiplcium,inbafiacccptos, vnitate minus ordinat«u> 
quam fit alterum latus. 

Hypoth. I. 

Efto in tabula fpeciofa , in primo , & in quintultimo la- 
tere,fpecies 0.a<\: quam in quintultimo latere primam, 
nultefpedespra;cedunt:&eftoquarta tota t<\. 
Dico 0.<?4, incrementum effe t^. 

"Demonjlrat. 
Esedem abfciffiones totar,quibus vnitas,bina- 
&f. i2J). rius,& deinceps abfcinduntur^etiam fcfquitota.', 
funt abfcifliones: & eajdem vtrarumque funt ab- 
fciffa; necnon abfciflk quarta? . Sed prajter ab- 
fci/fiones tota? , vna eft vlterior abfcilfio fefqui- 
tota: ,qua ipfa tota abfcinditur : &pro qua poft 
abfcitfas quartas tota?, & fefquitotf communes, 
dcf. t6.b. accedit tota quarta , fefquitotx propria : qua?. 
fpeciei O. ^4, eft incremetum, ad fefquifpeciem 
1 componendam. Quod &c. 

Bypoth. z. 

I Efto in tabula fpeciofa , in quarto , & in vlti- 
( mo latere, fpecies 0. r$ : quam in vltimo latcrev 

quar- 



B 
I 

I 

A 
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1 
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quartam, fpecies praecedunt, tertia 0. n,fecun- 
da 0. r, prima O. u: & efto tota vnitate minus or- 
dinata, quam fit vltimum latus: quae profeeB, in 
ordine continue proportionalium totarum ,eft 
ipfa rationa!is,atq; vnitas u. Et quoniam 0.ri > 
eft & in quarto latere,fumatur bafis tabulae mul- 
tiplicium,vnitate minus ordmata, nempeter- 
tia,cuiusnumeri 3,3. 

Dico O.ri , incrcmentum elTe, O. srz 
| o.$r -h O.u -+u. 

Demonftr. 

Eaedem abfcifliones , totae funt , & fefquitota?: pro qui- 
busvnapars incrementi CV3 taxabitur. Praeter abfcif- 
fionestotae,vnaeftvkcriorabfciflio fefquitotae , proqua 
parsalteraeiufdcm incrementitaxubitur . Rurfumprima 
parsincrementi,totex partibus componitur, quotfunt 
abfcifliones, tota?, & fefquitoraecommunes. 

Eft autem pro vna abfciflione,totae,&fefqui- 
j totae, communijcademquidem abfcifla fed non 
eadem refidua. Cumque totae refidua eft r> fef- 
quitotaerefiduaeft r -+ u : quoniam & ipfafef- 
quitota vnitate maior eft ,quam tota. Cum er- 
gototaerefiduatertiaeft »-3 5 fefquitotae eft 9 rj 
-+ $rzu-+ $mn -+«3. Et quoniamratioaequa- 
'1 litatis,quantuml;bet multiplicata, femper eft ca- 
! dcm: & quantumlibct compofita, non variat ra- 
| tiones,quibufcumccmponitur:huiufinodi au- 

tctn 



8. p. 



7. 5 
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s.ecvndvm; 51 

tem eft u ad u , ad m _ y ad «3 : eadem ergo 
quantitaseft ^3 ,atque u: & 3^2, qu# 3r:8« 
1 ^riu , quarjrz : & r^ 3^20 -+ 3702 «3, 
quae -+ 3^2 -+ $r -+ &fefquitot#refidua 
tertia >eft r$ -+ 3*2 -+ $r -±u. Sed tot# refi- 
dua tertia > eft ^3 : ergo cukifque refidua? incre- 
mentum eft 3^2 -+ ^r -* Et omnium refidua- 
rum, ideft, <9.r3 , omnia incremcnta funt O. jrz 
-+0.$r O.n: totidem, quot funt abfciffiones 
I communcs, tot#, &fefquitot#: & parsprima 
| incrementi taxanda. 
Pro vlterioriabfciflTionepropria fefquitot#,tota fitab- 
fcifla, cuiusrefiduavnitas:&maffe O r^ ,vkeriorrefidua 
fit ui ,ideft u: pars ^ltera incrementi taxanda. Qmbus 
expartibus> totum coaiponitur incremcntu fpcciQi 0.r$ x 
quod eft , O.sri 0.$r & O.u -+ u. Quod&c, 

Hypotb. 3. 

Efto in tabula fpeciofa, in quarto , & in qnfntultimo la- 
tere , fpecics O.a^ri : quam in quintultimo latcre prace- 
dunt fpecies > O.aqri > O.aqr, O.a^ : Sfeftotota t^ y vni- 
tate minus ordinata> quamfitlarus quintultimum : &efto> 
bafistertia multipliaum, vnitate miniisordinata,quam fit 
latusquartumjinquabafijnumcrifunt 3,&3- 
incrementum cffc, 0. 3 a^rz -* ' 



Dico O. a^ri 



1 
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Pemonflr. 

l J ro commun: busenim totae, & frfquitota; abfciflioni- 
busjvnaeftparsincrementi: & pro abfc.flL ne vlteriori, 
propria lefquitotae; eft altcra. Et prioris partis incremen- 
ti,totfuntparticula:,quot funt abfcifliones communesj 
nempe, quot abfciffae, quot rcfidua», quot quadriterti*: & 
fingulae particute, fingula funt incremeta quadritertiarum 
tota.', ad componcndas quadritertias fefquitota:. 

Porrototae, & fefquitotae, pro eadem abfcif- 
fione,eadem eft abfcilTa ; fcd non eadem refidua: 
& eadem eft abfcilTa quarta ; fed non eadem refi- 
dua tertia. cumque refidua tertia tota?,cft rjjrc- 
fiduatertia fefquitotse , eft ri -±ir -+u: 

&cumquadritertia totae, eft a^i $ quadritertia 

fcfquitotae eft a^s -* S*¥ z "+ 3 *V -+ H ' & 
. incrementum quadriterti», tota: , ad componen- 
j damquadritcrtiam fcfquitotae,eft $a^ri -+ $aqr 
j ^ a^. Etomnia fimul incremcnta quadntcrtia- 
rurii totae , ad componendas omnes quadntcrtias 
fefquitote , funt O. $a^ri 0.$ay 13 0. a$ 9 
priorparsmcrementi 0.a/\r$. 

Pro vltcriori abfciflione propria fefquitote, 
abfciffaeft r,rcfidua u: & abfcilfa quarta ,re- 
iiduatertia U$ : & quadritertia vltcrior propria 
fefquitota?,eft »4» 3 ,vc! f^^&cftpoftenorpars 
incrementi 0.a\yi . Ex quibus p3rtibus intcgrum 
componitur incremcntum 0. a^rs , quod eft, 

0.$a+r2 



fup. 
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O.iayi^ O.SH r ^ O-H^ H- Quod&c. 

Hypoth. 4. 

Efto in tabula fpeciofa, in quinto, & in quartultimo la- 
tere> fpecies 0. a 3 r^: quam in quinto latere, pr^ccdiit fpe- 
cies, O.az r^O. ar^O.r^ :&efto tota *4 , vnitate minus 
ordinata > quam fit latus quintum : & efto bafis tertia mu!~ 
tiplicium, vnitate minus ordinata, quam fit latus quartulti- 
mum;in quabafi funtnumeri 3,3. 

Dico a^^incrementumefte, 0. 3^4^ O.^ar^ 
1+ 0.rj r 2j t^. 

Demonjl. 
O.^a^ri : O.^air^. 
O.^a^r : Q.iar^. 
0.^4: O.r^. 

0. 344^2 O. 3<*4r U O.aq.: O. 3^27-4 *+ O. 

3^4 -h O.r^. 
Sed O.a^ri & 0.^4 aequaliafunt facremc- 
ta: &eft O.a^r^ incrementum 0.3^2 -+ 
0.3^r O.44 -+f4« Ergoetiam 0.43^4 
incrementum cft Q.$azr^ -+0.3^4 -+0.r4 
-4- /-4. Quod&c. 
Quare &c. 



f . b. 

fup. 



Theor. 3 . Prop. 3 . 

INtabuIa fpeciota , cuiufquc numeri , in duobus quibuf- 
que lateribus,vna fpeeies,habet pro decrcmento,maf- 
fas in vno latere pr£cedentes , multiplicatas per numeros 

E tabu- 
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tabulx multiplicium , in bafi acceptos,vnitate m.inus or- 
dmata,quam fitalterum latus.-proximam quidem maffam, 
&alternas aggregatas; reliquas vero fubtra&as . Sed fi 
nuWx funt pra:cedentes; quod fpecics in ipfo latere fit pri- 
ma: pro decremento, habet femitotam, vnitate minus or- 
dinatam, quam fitalterum latus. 

Bypoth. i. 

Efto in tabula fpcciofa, in quinto, &in quartultimo Ia- 
tere, fpecies 0.43)4, quam-prxccdcntes, in quartultimo 
latere, funt fpecies , O.a^rs , O.asn , O.43 r > O.as: 
quameautembafis tabule multipliciu fint numeri 4,^,4. 

Dicofpeciei 0.43^, decrementum cffe 0.44373 — 
0.6asn m- 0.4^5^ — 0.^3. 

Demonflr. 

| Eacdem abfcifliones, quibus vnitas , bfnarius, 
itf.\ 9 h j & deinceps abfcinduntur, etiam fepitotie funt 
abfcifliones ; prater vnam propriam tota? , qua, 
ipfa abfcinditur femitota, & vnitas relinquitur. 

Quantum ad communes attinct abfeifliones, 
cum caedem fint abfeifla? , tota? , & femitot* ; non 
eccdemfuntrefidus: cumque totx rcfidua fit r; 
fcmitotar rcfiduaeft r—m &cum rot* refidua^ 
quarta, fit r$ ; femitota? refidua quarta eft r4 — 
4r 3 -+ 6ri — 4r _+ u : cum deniq; tota? triquar- 
tafit 43^4; femitotstriquartaeft 43^4 — 443;- $ 
■h- 6asrz—^asr -+ 43. 

Quantumad noncommunem attinet abfciflionem,fi 

refi- 



iO.f 
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SECVNDVM. 35 
refida vnitas,vnitate minuatur, profe&o nihil remanet: 
critque r quidem, vnitas;fed r — a >nihil: &erit rq, vrii- 
tasjfedr^ — 4rj U 6r2 — ^r -* u ,nihil: & triquartaqui- 
demtota^erit a^r^ fed femitota: alia vlterior quafitri- 
quarta a^r\ — qa$ri -+ 6a$ri — qa$r~-+ '43 > nihil. 
Ideoque perinde eft , proprias computare femitote tri- 
quartas, pro communibus 5 atque vnam amplius adijcere 
triquartam nullam, pro non communi abfcifllone. Quarc 
ornnestriquarrs^femitot^ funt O.a^ r^ — 0.4^3 -+ 
0*^jr2 — O.^jr 0.^3 ; reuera pauciores, quam 
ipfius tota? funt abfciffioncs ; fed perinde a^quales , atque fi 
totidcmnumerarentur. Totse autem , triquart^e omnes, 
funt 0.^3 r4 ; reuera totidem, quot funt eius abfciffiones. 
Et vtrarumquediffercntia, 0.443^3—0.^3**2 -* O. 
4^13 r — O ai , cft decrementu fpeciei O.^^.Quod &c. 

Hypoth. 2. 

Efto in tabula fpeciofa, in quarto, & in quintultimo la- 
terc,fpccies 0.aqr$ :quam prarcedentesinquartolatere, 
funtfpecies, O air$ > 0.air$ , 0 ar$ , 0.r$ : quarteeau- 
tem bafis tabula* multiplicium ,numeri funt 4, 6 } 4. 

Dico fpeciei O.a^ri , decrementum effe 0. 4^3 r^ — 
0.6airi -+ O.^ar^ — 0.r$. 

Demonflr. 
P- *• | (5"^3r2 : 0. tf^nr^. 
j 0.4^3^: 0.4^3. 
! 0^3 : O.r^. 

\o. ^a2r$—0.6a$rt -+ 0^a$r~~0.a3 : 0. 

E 2 4^3 r 3 



p. h. 



3<S" E L E M E N T V M 
^iri —0.6azri 0.4.^3 — 0.r$. 

Sed 0.asr\, & O.a^ri , dccrementa funta;- 
qualia : 8fl eft O.a^r^ , decrcmentum O.J r as>^ 

— 6ap-2 -+0.^^—0.^1 :ergoetiam 0.aqr$, 
decrementumeft ^5 — 0.6airi 0.4^3 

— O.rj. Quod&c. 

Hypoth. 3. 

Efto in quartultimo latere, prima fpecies 0.a$:$i efto 
femitotatertia #23. 

Dico, decrementum O.ai , efle «3. 

Demotjfir. 

Procommunibus cnimtota:, & femitorar abfciTioni- 
Eus, cardem ytirarumqj funt abfciifa.\& in propofita fpecie 
Q.c 3 , refiduarniillar:provlreriori verd abfciffione , tot* 
jria, vltima eftabfcifla, vnitateminor, quamtota, id- 
eft, femitota m: & vltima abfcifla tertia, propria totre, 
eft m 3 . Quare fpeciei 0.a$ ,decremcntu eft m 3 .Quod &c. 

Quare &c. 



Theor. 4. Trop. 4.. 

TOta quarlibet, eft arqualis, aggrcgatis omnibus ira- 
nusordinatarum abfciflarum fpeciebus, & vnitati, 
acccptis fecundum numerosmultipliccs, in bafi fibi arque- 
ordinata iacentcs. 

, Hypoth. 
Eftototaquinta t$ ;quaminusordinata?abfciflar, «4, 
«3 > <k > a, u j quarum fpccics, CU3 , 0.ai>0.a, 

0.u: 




SECVNDVM. 57 
0.t*: &eftobafis quinta multiplicium , cuius numeri, 5, 
jo, 10 , 5. 

Dico t$ t 0. 5.<4-f 0. ica$ -+ O. loai 4 0. 5*1-4- 
O.u u. 

Demonflratio. 
O.a 5 , & 0.r$ , ajqualia funt incrementa : quo- 
rum altcrum , t$ 3 alterum , 0. 5 44 -+ 0. 1 043 
-+ 0. 1 oaz -+ O.5 a -+ O.w -f «. Qudd &c. 
Quare &c. 



p. b. 
x. b. 



Thcor. 5 . Prop. 5 . 

DEmonftrare , qualiteraceeptis totis, quxquc mafla 
eft&qualis. 

Mttbodus Demonjlrationis . 
Oportet in demonftrando , procedere , aprioribus 
bafibus tabute fpeciofe, ad pofteriores j & in iingulis ba- 
fibus, ab exterioribusfpeciebus, ad interiores. 

Porro in fingulis bafibus, pro prima, & vltima 
fpecie,vnaeftdemonftratio; item pro fecunda, 
& penultima ; pro tertia, & tritultima. Nam,ver- 
bi gratia, fecunda, qualitcr acccptis totis demon- 
ftrabitur squalis; taliter acceptis, a?qualis erit etia 
' penultima : quia conftat , fecundam , & penulti- 
mam , efle ajquales. 
Subhoc vnotitulo, theoremata conucniunt innumera- 
bilia-.cumenim tabula fpeciofa, fit producibilis in infini- 
tum,habet maflas innumerabiles; ideft, femper plures, 



h. 



quam 




/#*■ - <r % , . l 
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quam quot quifque affignauerit . 

Vnatamen eftomnium communis methodus demon- 
ftrandi , & duo funt argumenta : vnum , ab a?qualibus cu- 
iufdam fpeciei incrementis ; altcrum ab sequalibus decre.. 
mcntis. 

Pro vltcriori mcthodi ennarratione,dabimus triginta 
fex theoremata quz fufficiunt , pro vertice, & bafibus ta- 
bulx fpcciofa?, vfque ad decimam indufiue : qua?dam de- 
monftrata pcr vtrumque argumentum; qua^dam folum 
pcr alterum) qusdam denique iinc demonftratione. 



4 . h 



1 . O. u : t — u . 

Demonflr. 1. 

0.« -*- u: t. 
O.u: r— tt. Quod&c. 

Demonjlr. 2. 

O.a. decrementafuntiequalia. 
O. u : m. 
m: t — u. 

O.u.t—u. Quod&c. 



3. b. 
def. ip. /, 



2. 0.2<i: ti — t. 

Tfemonjlr, 1. 

4« ,K | O. 2d -f O. U -f » ; f 2. 
j O. 24: f2 — O.H— U. 

fup. 1, \0.u: f-— u. 
t- fe | O.24. f2r-«. Quod&c. 



Zte- 
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3« h. 

dcf.il.h. 
fup.p. 



SECVNDVM. 

Demonjir. 2. 
0^2 3 decrementafunt;cqualia. 
O. ia — Ou: rm. 
O. 2a: mi O.u. 
mi : ti — it h. 
O. u: t — u. 
| 0. 2d : 1 2 — f. Quod &c. 



4. h 



Jup.% 
fup.p. 



def.xuh 
fup.x. 

fup. p. 



3. 0.6a2 : 2tS — Itl -h- t. 

Demonjhr. I. 
0. 3<*2 O.^a 0.0 -+u:t%. 
O. 6a2 0. 6a -+ 0.2U 2: 2t$. 
0.6az : 2tl —>0.6a—0. 2u*~h. 
0.6a : 3^2 — $t. 
O.iu : it—2. 

0.6a2: it3 — 3t2 -+t. Quod&G 
Demonjlr. 2. 
| O.as 7 decrcmentafuntsequalia. 
* 0.3*12 — 0,3^ O.u: mi. 
Q.6a2~0.6a -+ O.iu: 2m$ . 
0.6az: im$ ->,0>6a — 0.2u. 
im$ :2t$ — - 6t 2 6r~- 2. 
0.6V*: 3^2 — 3 f. 
0.2#: 2r— 2. 

0.^2: 2*3 — 3^2 -ff. Quod&e. 



4 ELEMENTVM 

4. 0.6 ar : t 3 f. 

Dernonjlr. 1. 
| O.air y incremcnta Juntsequalia* 
2 * /; - i 0.z.4r -4- O.r -+ f : 0.^2 L* f2. 

| 0.1 2<*r -+ 0.6V -+ <ft« 0.6^2 -+ 5/2. 
0. 1 2^r : 0.6az — 0.6r -* 672 — tff. 

0.642 : 2fj — $f2 Hfc f. 

jufu u 1 0.6r: 3^2 — 3 f. 

! 0.i2dr : 2f3 — 2f. 

I 0.6 ar: t$ — t. Quod&c. 



3 .b. 



fup. 3. 

/Af. 2. 



Demonflr. 2. 
(9.**2r , decrementa funt sequalia. 
0.2<*r — O.r: O.ai. 
0.lzar~~0.6r: 0.6 az. 
O.liar: 0.6*2 -* 0.6r. 
0.6 ai : 2*3 — 3^2 -* t. 
0. 6r : 3 f 2 — 3 1. 
O.liar : it$ — 2f . 
0.6 ar : 1 3 — f. Quod &c. 



5. 0.4^3 : f4 — 2/3 -+ f2. 

Demonjir. 

4- &< | 0.4*3 "* 0.6d2 -* 0,4^ >+ O^ *■+#,- f 4 . 
^f-P- O.w: f— . 
/Mp. t. O.4* : 2f 2 mm 24* 
fup. 3. I O.Gaz : zt$ — jfi *+ r. 

0.4*3 




1 - ■ ■ m 
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f 0.4*3 -* 2f3 — tz : tq. 

j 0.4^3 j f 4 ~-2f3 -* fi. Qu6d &c. 



4i 



/wp.4. 



fup. 4. 
fup.l. 



7- 

4. 

fup.z. 

fif.3. 

f«P-5 



6. O.uair : ti—n. Demonft.u 
0.a$r, incrementa funt squalia. 
0.3air-*0.3dr-*0.r-*t : O.a^ -*0. 
O. 1 2*2r -* 0. 1 zar -* 0.4r -* 4f : 0.4*3 "+ 4'S 
O.iiar.iti—it. O.^rizti—zt. 

O.^ay.tq. — 2f3-f-f2. 
0.i2^2rH-2,f3-^2f2:f4-v2f3-vf2,. 
O.iiair :f4— f2.Quod&c. Demonft.z. 
j 0.*3 r, decrementa funt sequalia, 
1 0. 3 *2r — O. 3 *r -+ O.r : 0.*3 . 
! O.i itfir— 0. 1 2*r -* 0.41- : 0.4*3. 
0.i2*r: 2^3 — 2f. 
0.4^ : 2fi — 2f. 
0.4*3 :f4 — 2f3 -*tt. 
O.izazr—zts -* ifs .-f^ — 2f^ -*fi, 
\0.iiair:t^-~n. Quod&e. 



O.3 0*4 : 6f) — 1 5^4 ~* 1 of3 — f. 
Demonftr. 

O.^a^O.icas -+0.ioa2-+0.$a-*-0.u-+u:t$. 
0.6o*4-+-0. 1 20*3 -+0. 1 20*2 -+Q.6 oa -+0. l m 
**$'*; laprji O.tfo*: 30/2 — 30^. 

O.I20rf2:40f3 — 50f2-+20f. 

0. 1 2 c*3 : 3 of4 — ot 3 h 3 of 2. 

F 0. 1 2» 
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fup.p. 0.12«:I2/ — 12. 

0.6oa^-+ietq — 2C/3-+2/; 12/5. 
0.3044-1-15/4 — ict3-it:6t$. 
O.3 044 : 6/5 — 15/4+10/3 — /. Quod &c. 



3. 



jup.6. 
fup. 4. 
/»f . l. 

fup.j. 



8. 0.6oa$r: $t$ ~ jtj-i-ir. 

Demonftr. 
0.aqr, decrementa funtajqualfa. 
O.^a^r — 0.6"42r -+0.4^ — 0.r : O.44. 
O.12043 r — O.180 42r-+ O.120 4r — O.30 r 

O.3 044. 
0.1 Soazri 15/4 — 1 5/2. 
O.i 2o<ir: 20/3 — 20/. 
O.3 or: 15/2 — 15/. 
0.3044:6/5 ... 1 5/4-H0/3 — /. 

0.12043^—15/4-+ 20/3 — 5^6/5 —15/4^ 
10/3 — /. 

0. 1 2 043 r : 675 — 1 0/3 -1-4/. 

0.6 043 r: 3/5 5/3-4.2/. Quod&c. 



9. 0.3042^2 .-/5 — /. 

Demonfir. 
| O.43 r 2 , de crementa fimt arqualia. 
3. h. J O.^azrz — 0.34^2 -+0.r2 : O.zair— O.a^. 

O.iSoairi — 1 804^2 -+ 0.6cr2 : 0. 1 20 43 r 
O.6043. 

fup. 6. I 0. 1 8 orfri : 1 5 /4 15/2. 

O.6or2: 
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fup.j. 
/*p.8. 
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0.6orx :ict$ — $ot2-+-lot. 

0.lica$r :6t<) — 10^3 -^r. 

0.6ca$ : 15*4 — 3 0^3-+ 15*2. 

O.iScairz — 1 5*4-*- 20^3 — 1 5*2 -+ior :5fj. 

— 15 r 4-+ 20^3 — 15 r2-+ 4^ . 
O.iSoairz :6t$ — 5f. 
O.3 o<*2r2 ;f 5 — f. Quod &C. 



0. 0.1245:2^5 — 6/5-4-5^4 — f2. 

1. 0.5o44r:2f5 — 5^4-+ 3^2. 

2. 0.50^13 r2 :r6' — r2. 
0.424(7: 6tJ—2 If5-+2 If5 — 7^3 -ff. 
0.8445^ : 2^7 — jt^jtS — 2f. 
0.2 1 044™ : 2^7 — 7*3 -+ 5f. 
0.42043^3 : 3tj-*jt3 — iol 
O.i^aj : stS — 1 2f 7-+ 1 4ftf — 7^4-+ 2f 2. 
0.l5845r: 3r8 — 14^5-^21^4 — 10/2. 
0.15845^2 :f8-— 7f4-*-5f2. 
0.84044^3 : 3^8-^4 — iof2. 

O.pO.^8: IOfp 45f8-+50f7 42^5 r-fe 20^3 

— 3f. 

0.^6oajr: $19 — 30^7-^53^5 -—50*3 
0.1 2 5c45r2 ; 5^9 — 53 £5-*-! 00^3 — 42^. 
0.252045^3 : 5fp-f 2 if 5 — 1 iot$-+ S^f. 
0.53O44r4:f5M-2 0f3 — 2lf. 



3- 
4- 

5- 

5. 

7- 
8. 

9. 
20. 

21. 



22. 

23. 
24. 
25. 



~M2f. 



25. 0.2049:2^10 — ior$>-+ 1 5 f 8 — 14^5-* 10:4 
— $tl. 



7.0.180 
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27. O.iSo^Sr.-zao — i5f8-+42f<5"--5of4-nn2. 

28. O.3 6oajrz :tlo — 2lf6 ^50^4 — 30*2. 

29. O.S^\.oa6r^ :fi o-+7t6 — 5 of4~+42f2. 

30. 0.1260^15^4: /10-1-20/4 — 21/2. 

31. 0.66dlo : 671 I —SStlo^<)pc)—66tJ-+66t$ — 

32. 0,66oa9r:6ti i — 5 5^9-- 198/7--- SS ct 5^ z S lt S 
— 5 ot. 

33. 0.990*18^2:2/1 i— 66/7-+220/5-- 23 1/3 -+75?. 

34. 0. 13 2047^3:/! 1-+1 1/7 — 1 10/5-M98/3 — ico/. 

35. 0.23 10^4./ 1 1-^55/5 — 23 if?4>i'75& 

36. 02772^5 :ti 1 — 22/5-1-23 1/3 — 210/. 

Etin infinitum, cadem methodo fupra tradita,poteft 
demonftrari , qualitcr acceptis totis, quseque mafia eft 
^qualis . 



Tbeor. 6. Prop. 6, 

DEmonftrarc,qualitcr acceptis lcmitotis , qureque 
mafla eft asqualis . 

Mcth. Demcnjlr. 
Oportet pra?fupponere theorcmata demonftrata iru 
pra?ccdcr.ti, fua cuiufque mafla: propria : deinde totas re- 
folucre in fcmitotas >pcr def. \ pA&per $.p. vt fequitur. 
i: m-^tt. 

'.2 :W 2 +2 m-+tt, 

t|; 



SECVNDVM. 45 

*4 ;w4-+4?»3 -+<5w2-+4W-+«. 

.-^5-1-5 w4-i-iow3-*-iow2-+5w-+w. 

t 7 ; »?7 +7w5-t 2 1W5 -+ 3 5 >»4-+ 3 5 ^3 - » 1 m -* 70* 

r8 ;w8- t 8m7-+28^-f56-w5-*-7 0W 4- f 5^3- +28wa 
-+ Sm-*u. 

t9 : wp -+ 9*nS -+ 3 d>»7 -+ 84;^ -* 1 2<5»?5 -+ 1 2^4^ 

84W 3 -+ 3 .6mz-* 9m-+n. 
tio ;wio-+i owp-+45w8-+i20W7-+2 iom6~+z$zm$ 

-+2 1 o W4-H 20W3 -+45 W2-1- 1 ow-+«. 
«i; wii-+ iimio-+5 5W9-+ 165^8 sS om 7 "* 

452W<J-+4<J2W5-+ 3 3CW4-+I55W5-+ 5 5?/22 

1 im-+u, 

Vnde , pro triginta fex theorematis propofitis in pra> 
cedenti,& demonftrabilibus, aliatriginta fex propone- 
mus , in prafenti , demonftrabilia , videlicet . 
1 . 0.u> : m. 
•2. O .za\mz -\- m. 

0.6az : 2W3-+3W2H-W. 

4. 0.6ar :m3-*3m2-t-zm. 

5. 0.4<«3 . W4-+2W3-+W2. 

tf. (9.1 2^2r; W4-+4W3-+5W2-+2W. 

7. 0.3 0^14; 5^5 -+15 «24-^10^3— W. 

8. O.6oair:im<i -* 15^4 -* *5 w 3 "* 15*»* -* 

9. 0. 
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9- O.i oairi : m$ -+ <$m$-+ iowj -+ io>»i -+4^. 

10. 0. 1245 im6 -+6m<) -+$m4.~mi. 

1 1. O.^o^.iw^-^iiwj -t-i^m^-t-iom^ -+$mz 

12. 0.6oa$ri:m6-*6m>) -+15^4-^20^5 -+14W2 

-+4w. 

13. 0.4.2^6 :6my-*-zim6- t .2imi~~ ym$ -+m. 

14. 0.8445^2^7-^ 14^6"-^ ? 5^5 -+3 5^4 -+7^3 

7W2 — 2W. 

15. 0.2ro<i4r2 : 2^7 -+ 14^6- -1.42 m$ -+jom^.-*- 

6 S m S -f 2 IW2 — 2 w. 
r 6\ 0.42043^ : 3^7 -+. 2 r m6-*6 S m$ -+ 1 05^*4 

-4- r 1 2^3 -+-84^2-^3 im. 
1 7. 0.24^7 ; 3 w8-+ 1 2 W7H- r4w5— 7W4-f2W2. 

r 8. 0.i(?8rf(5'r:3w8-+2 4W7-i-7ow^- ( -84w5-+2iw4— 
28^3 — r omz -+qm. 

19- 0.i6Sayz :mS -+8mj^z Sm6-^^ 6m^6 ^m^-i- 

zSms — 8;»2 — Sm. 
20. O. 84044^ 3 : S mS^ 2 4>w 7 h- 8'4w5h- r58m 5 -+ 

2 r 7i»4-4- r 96^5 -+ 1 \6m%-+ j 2 >». 
2 r. O.9048: ioni9-+ jtfmS^6om- — ^ zm ^ 20mi 

— 3 m. 

22. 0.3 5o.J 7 r;5w9 ^5w8-+i 50^7-^-2 IO w6-h-^3w5 

— 1 05^4—50^3-^5 omi~vnm. 
»3- 0.r^o46ri; 5 w 9 -+ 45^8 -+ r 8o W7 -, 4i ow6- + 

5 6 7^5 "+ 3 15^4— 110W3— 150^2 — 12,/*. 
24- 0.2^0^-3; ^m^-v.^mS^ 1 80W7-+ 4^«^ 

65 IWJ 
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65 im^ -+73 5 2 0tf*s -+60M2 — pffw. 
2 5 . 0.(5" j 0^4:^9 -+ pw8 -t.$6mj~h 8^m6 n-n 
-* 1 2^4-4.1 04^3 -*< 5>6>#2-+4&w. 
0.20^19: 2Wio-fio^9-+ 1 5^8 — i^m6 ~* 107^4 

27. (9.1 8o48r:2wio-^ 2 CW9-+7 5 w8-m 20^7-^42^5 

— 84^5 — 5 0/W4-+40W3-+2 — 6w. 

28. 0. 36oajr*: mio ~* 10/^9 + 45^8 -+ i^omj-t 

I 89W6-+ 1 26W5 — 5 5^4 — 1 oom$-¥*^m. 

29. 0. 840^5^3 : mlo -+ 1 0^9-+ 45^8 -+ 1 20^7-+- 

2 17^5^294^5 h- 265 W4-+60W3 — io8m2 — 
54 w. 

3 o. O.i iGoa^r^ : »5110 + 10W9 -+ 45^8 -+ 1 20^7 -+ 
210W6 + 252W5 -+ 2 3 0^4-+ 200W3 -+ I/f4W2-h 
48^. 

31. 0. 5<5rflo: 5wil -4. 33^10-^5 ym9 — 66mj-+ 

66m<) — 3 3 W3-+5W. 
3 2 0.66oa$r : 6mi 1 -+ 66mio -+ 275^9-f 495^8 -+ 

1 $8mj — 462^5 — 3 30W5-+33 0W4-+23 1W3 

— 99^2 — 5 ow, 

3 3. 0.99o^8r2 : 2^1 1-+22WI o-*i 10^/9 -+ 330^8-+- 
594027 -+ 462^6 — 242^5 — 550*7*4 — 1 1^3 

-+23 I #22-4-42^. 

34. 0.132047^3 ;wil + IIWIO+ 55^9-+ 1550*8-+ 

5 410*7 -+5 3 90*6-+ 583025-* 165024—352023 

— 2%omi -+3 270. 

35. 0.z$\oa6r^: 0*11 -+ 11 wio+ 55029-*- 1 65 028 -+ 

330027 
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88^2 23 2W. 

35. 0.2772*5^5 :^H4imi04 5 5 #29-* i6$m%-¥ 
Homj^^62m6^^4 c om t ) 220W4-+ lj6m$-+ 
528^2^-384?^. 
Sicut autem poffibile cft , vltra decimam bafim fpccio- 
{x tabute , in demonftrando procedere, in pracedenti; & 
oftamderc, qualiter accepis totis qu^que matfa eft a?qua- 
lis : ita poflibile eft in prxfenti procedere; & demonftrare, 
qualiter acceptis femitotis, qua^que mafla eft xquilis. 

Thecr. j.Prop^ 7. 

DEmonftrare, qualiter scceptis fefquitotis , qua^que 
maflaeft^qualis. 

Meth. Demcnftr. 
Oportet pra?fupponere thcoremata, demonftrata-> 
fubtitulo prop.j. h. fua cuiufque propria: deinde totas 
refoluere infefquitotas perdef. 1 S.h. & per lo.p.vt fe- 
quitur. 
t:q-—u. 

t2 i 02 — zq-vu. 

tS :qS-—Sqr-±Sq~~u. 

?4 ; q\ — - 473 -+6qZ — ^q-vti. 

/75 — 5^4.-* io0 -10^2-; iq~-u. 
t6 ; j6 — 6 q 5 -+ 1 5 54 — 2 073 - m 5 <p — 
f 7 :ql — jq6 -v2iq<> ~ 3 5^4-1- 3 573 — 2 iq2-±jq-~H. 

t% :j8 — 8^7(4-1 8fff~ 5^f5 -+70^4 — 56^3-+ 28^2 — 
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— 35^2,-1 9^ — w. 

n o ; f 1 o — 1 o 9 9-*45 f 8 ~ 1 2 °V * 1 1 2 5 2 ?> 

-+a 1 o«4 — 1 20^3^45?» — 1 
„is«i — ii^o-.55?9- Itf 5^- t 3 3o^7-4^ 

-+4***5 -3 3 074-1 * 5f 3 -5 5f*-*»f , 
Vnde , pro triginta fex theorcmatis , propoiitis m& 
alia triginta fex proponemus, in pr*feMi,demonftrabiIia, 

videlicet. 

0.«.-f~-2. 
O.ia:^ — 3^-*-^- 
0.6"42:2^3 — 5>^z-+i 3*7 — 
O.tfar :^3 — 3</2-+2f. 
0.4*3 .^4—^3^13^— i*fl-+4- 
O.iz^r:^— 4<]3-*Wi'~' 2 -9- 
O.3 044: 075 — 45? 4-n 3 0 ? 3 1 80 1 2 ~* 1 1 0 ? 

— 3 o. 

O.5043 r : 3 f 5 — 1 5 n^ 2 5 ?3 ? a ^M- 
0.3od2r2.^5 — 5^4-4-10^3 — iof2-+4f 
0. 1 245 : ? 76 — 1 8f 5 -+ 6574-1 2 o? 3 -+ 1 1 972- 

tfo^-; 1 2. 

O.tfo^.-^tf — I'fj-^J?4- 2°?3-*3?*-»*f. 
0.6°&%n : ? tf— 6^5-^ i5?+~ : °/3 •* 14?* — 4?» 

1 3. 0.48*6 •tf?7~63<7* -+ 2 73?5 -63054-+ 83 3?$ 
— tf3o^2-f 253^ — 4 2 - 

14. 0.84*5»-: 2^7— i4f* 3 5?5 — %W"+W * 

G 15.0. 



1. 
2. 

3- 

4- 
5- 
tf. 

7- 

8. 

9- 

10. 

1 1. 
12. 
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15. O.nca^rz :2<jj — 1 475-^4275 — ^0^63^3 

— 2 172 — 27. 

16. 0.420*3^3 :3<jl—2l<l6-+63 ( lS— 1Q Wr~ +llz 15 

— 8 472 -+327. 

17. O.2447; 3fl8--3<ty7-*!i82f<f~5°475-* 8 3$n 

— 84073-^50572 — 1 587-1-24. 

18. 0.i6$a6r: 378 — 2477-^7075 — 8475 -+2 174-+ 

2873 — 1072 — 47. 

19. 0.£58d5r2:^8— ■ 877 -+2875 — 5<>75 - t " 6 '374~ 

2873 — 872-^87. 

20. 0.84044^3:378— 2477 -+8475— 15875 -?2.i 70 

— 1 96q3 -+ 1 1 5^2 — 3 27. 

21. 0.9048: 1079— 13578 -+78077- -252075 -f 
499875— 530074-+ 505073 — 25 2072 -+ 71 77 

— 90. 

22. O.3 <>0<i7r: 579 — 4578 7* 15077 — 21075 -* 
5375 -+ 1 0574— 5 073 — 3 072 -4- 1 27. 

23. O.I25o<*5r2: J79---4578-+ 1 8077 — 42075 -+ 
55775 — 3 1 574— 1 1073 1 5 072— 1 27. 

24. 0.2520^3 : 579 — 457 8 ~^ 18077 — 42075-»- 

55175— 73 574-* 5 2 °73 —5072 — 957. 

25. O.53 044^4 .79—978 f 3 577— 4875 1 2575 — 

12574-+ 10473 — 9<>7i-t-4 8 7' 
25. 0.2049: 2710 — 3079-4-1 9578--72077-H55575 
-252075-+2 J3 074-1 58073-+7 1772 — 1807-»- 20 
27. O.i8oa8r: 2710 — 2079 7578— 12077 -* 
4275-^8475 — 5 074 4073 2172 -+57. 

28. O. 
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2-8: 0.$&cajri .-71 o~ i o 79-4-4 5 7 8— 1 1077-+ 1 8970 
— 12675 —5 574-4-10073 -» 247. 

29. 0.840^3:71 o — 1 079+457 8 — 1 2077-+2 r 776 

— 2 9475 -1-2 6" 5 74 — 6073 — io8^2-kS"4^. 

30. O.l26otf5r4 . fio— 1079-4-4578-- 12077-; 

2 1 076 — 25275-423 074—2 0073-1-1 4472 —4 87, 

31. O.66410 : 6711-- 9971°-* 7 r 579 ~ 2P7°f 8 ' 

785477— 1386076-4- 1669875 — 1386074^ 
788773 — 297072 -+6657— 66. 

32. 0.66o49r: 67II — 66710-4- 27579 — 495?8 

1 9877^-46276 — 33075 — 3 3 074 -+ 2 3173 h 
9972 --5 07. 

3 3. O.99oa8rz . 271 1 ---22710-4- 1 1079 — 33°78 -* 
5 9477 — 46276 — 24275 -+55 074 — 1 173 — 

*3 i72-^4 2 7- 

34. 0.1320^7^3 : 71 1 — 1 1710-+ 5579— 16578-+-' 
34177—53976^58375 —16574 — 3 5 2 73^ 
22072+3 27. 

3 5. O.23 \oa6r^: 71 1 — 1 1710-1- 5 579«— I6578 -+ 

3 3077— 46276-4-5 1775— 60 5 74+48473 -+8872 

— 2327. 

36. 0.2772^5 :an — 11710-+ 5579— i<5"5<^8 -+ 
33077 — 46276-^44075 — 22074-H7673 -— 
5 2872-43847. 
Sicutautem poflibile eft^vitra decimam bafim fpcciofe 
tabula? demonftrare, qualiter acceptis totisqufcque mafla 
eft squalis, iuxta mcthodum 5A ita poflibile eft , etiamin 

G 2 pre- 



II 
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prafentipraccdereininfinitum, &demonftrare, eciam. 
vkra decimam bafmi , qualiter acceptis fefquitotis , qu*- 
quc maifa eft ajqualis . 



Theor.S.Prop 8. 

DEmonftrarc,qualiter acceptis. primilateris fpecie- 
bus, qua;que malTa cft xqualis . 

Meth. Demonfir. 
Sub hoc vno titulo , innumerabilia theorcmata cenferi 
poiTent , quorum vna communis eft methodis demon- 
ftrandi, per 5 . h. refoluendo maflas , in totas fibi a?quates; 
& per 4! k refoluendo totas , in fpecies primi latcris iibi 
iequalcs . 

Pro vlteriori methodi enarratione , proponemus vi- 
gtttti quinquetheoremata,vnum cum demonftratione, 52 
reliquafme dcmonftratione:qua? polfunt faciledemon- 
itrari, fecundum methodum aflignatam . \ 
1. Oiar: 0.az-+0.a. 

Demonfir. 

0.6ar:t$ — f. 
ts :0.3ai-+0.$a-+Oj»-+t*. 

. t : O.U-+U . 
I 0.6ar:0.$ai-+0.$a. 

\0.zar :0.az-+OA. Quod, &C 
1. 0.6arr:0.iai-+0.$a^-+0.a. 
$. 0.\a$r:0.a£f+0<ia$-*Q.Ai. 

4. 0. 



5. h. 
4. b. 
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4. 0.6airi:0.a^0.ia^ -+O.242-+O.4. 

5 . 0.3 oa^r > 0.6^45 -+O. 1 5 44+O. 1 043 — O.a. 

6. 0.6oa^ri:0.6a^ +O.1 544 -+O.2043 -+0.1542 

-+0.44. 

7. O.i i45r:0.24<5-*0.<J45H-0.544 — O.42. 

8. O.3 044**2 : 0. 246" -+ O.645 -+ O. 1 044-+ 0. 1 043 -+ 

O.342 — O.4. 

9. 0.2043r3:O.4(y-fO.745^O.544-fO 543-^0.4^2 

— 0.24. 

10. 0.4246 , r;0.547-+0.2i45-+0.2i45 — O.ja^-tO.a. 
I [. 0.8445^2 ; 0.447-^0. 1445-+O.2 845 -+O.3 54^-*- 

0. 1 443 — O.742 — 0. 44. 

12. 0*42 o44r 3.(9.1 247-+O.424^-+0.8445-h0.io544 

-+O.9843 .+0.53 42-+0. 164. 

1 3. 0.2447^. 0.348 -+O.1 247 -+ 0.14^—0.744-+ 

0.242. 

14. 0.8416^2; 0.348-i-O.i2 4 47-+O.2 845-+O.4245-+ 

0.2I44 — O.I443 — O.I042-+0.24. 

15. '0.i68ay$ .-0.348 + O.1247 -+0.2846"-+ O.4-45 

0.49^4 ■+0.4 , -43 -+0.4^2 O.I24. 

1 6. 0. 1 044^4 i 0.3 aS + O.i 247^ 0.2 Sa6 ~+ 0.4245-1- 

O.4244 +0. 1 843 +0.3 242-+0.2 3 4. 

17. 0.9O48r:O.io49-+0.4548 -+ 0.6047 — 0.4245-+ 

O.2043 — 0 34. 

18. 0.36047^2: O.1049 Hh O.4548 -+ 0.12047 ■* 

0.2I045 -* O.I2645^0XO544—OlOO43 -* 

O 3042 -+ O.244. 

19. 0. 



/ 
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19. 0.84045^3 : O.1049 -+ O.4548 -+ O.12047 

O.21 ca6 -+ O.29445 -+ O.3 1544 -+0.5043 — 
O.15042 — O.644. 

2 0. 0.1 26*045^4 ; O.I04p -+ O.4548 •+ O.I 2047 

0.2I045-+0.2 5245 -+ 0.2 IO44 -+ 0.20043 Hfc 

O.itf 5 42^0.484. 
21. 0.204<?r:O.24i0-f-O.io4s>-+O.i548 — 0.1445 
-+O.1044 — O.342. 

2 2. 0.9048r2 ; 0.2410-^0.1 04<?-+ O.3 048 -+O.5047 

-+O.4245 O.4245 05O44-+0.2O43-+0.2I42 

O.34. 

23. 0.12047^3 ; 0.4 IO-+0. 5 49 -+O.I 5 48 +O.3 047-+ 

0.4P45-^0.53 45 -+O.I 544 O. 5043 0.2 042 

-+O.I 24. 

24. 0.2I045r4;0.4I0-^O.549+O.I 548^0,3047-+ 

0.4245^+0.4245 -rO. 5 5 44-VO.5 5 43 — O.842 — 
O.374. 

25. O.25 245^5 : 0.410-+0. 5 49-+O.1 548 -+0. 3047-+ 

O.4245H-O.4245 -+Q.2 044 — O.543 -+0.4842-+ 
0.544. 

Aliaquepoflunt in infiniturn proponi theorcmata , &c 
demoiUUari,quibuspateat, qualiter acccptisprimi lateris 
fpeciebus^qucque maffa eft: cequalis. . 

» ■ ■ ■ - , , „ 

Theor.y.rrop^. . 

DEmonftrarc, <juar,& qualitcracceptse tot^fpecics 
in cadem bafi vicina$>ahqnaliter acceptas, ^quales 
faciant. Ex 
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Ex innumerabilibustheorematis,qu# funt huiustitulf, 
proponimus vigintiquinque: &ex his quatuor folumodo 
demonftramusj quse fufficiunt^ad oftendenda methodum. 
U 0.zaz-+tz :0.qar-+t. 

Demonjlr. 
5.h. \0.6az:zt$ — itl^t. 

0.6ai-+3tz — t: zt$. 
5« 0.6ar:t$ — t. O.liariztS — 2 *- 

0.izar-±zt : zt$. 
0.6az-*3tz — t : 0.lzar-±zt. 
0.6az-*3tz :0.lzar-±3t. 
OAaz-+t^ :0.^ar^t. Quod&c. 



2. O.zal^ti :0.6air-+t*. 

T>emonJlr. 

0.^a$ :?4 — 2ti-+tz. O.^ai-titlr-tz 
O.i^a^r :t\-~iz. Oa zaxr-vti :tq. 

0.<\ai-+iti •>—t2:0.i?air -+ti. 
0.4 t ai~+^tl : 0.izazr-+ztz . 
0.ia$-rt$ :0.6azr-*tz. Quod&c. 



1,h. 
5. b. 



3 



0.6a^t^ -+f : 0. 1 4<* 3 r -+ 4? 3 . 

Demonflr. 

$.b. | 0.3 0^4: 5*5 — ij*4-nof5— f. 

J <9.3o<«4-n5f4 — lof3-+f. <Jf5 . 
5.*. I 0.6oa$r:st$ -~5f3-*2f. 

J <9.5c<i3r-+5f3— 2f;3f5 . 



O.l20d3>- 



5* 

5 » 
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O.lloair-+loc$ — ^t:6t$. 

5^4 — iot$-it:0.uoa$r-+iot} — 

4f, 



K.b. 



0. 3 0^4 -+ 1 5 1 4 -+ 5 f : 0. 1 2 0*3 r -«- 2 of 5 . 
0.6"rf4-*-$f4-»-f: (9. 2443^-4-4^3. Quod&c. 

. . — — — _— g^avMiMBiaMaM*^ 1 "**!*^ 

O.na^r^-ts :0.iSa2rz^t. 

Demonjlr* 
0.6oa$r : 3 f5 — 5*3 
0.60^-^^11 — M;_}tJ* 
0.30^2^2:^5 — f. 
0.3o<*2r2-+f ;f5 . 
0.9O42r J -^3f : 3^5. 
0.6oa3r~+5t3 — n : O.^oairi h- 
0.60^3 r-*- 5^3 :0.90d2r2-*- 5f. 
j 0.i2dSr-ff3:0.i8^r 2 -*f. Quod,&c. 
0.6a$-+3t1-+itz . 0.30^4^-^5^4. 
0. 1 2 a^r-^t^ : 0. 2 4^3 r 2-+f 2 . 
06d5-+3f6"-^4r3 :0.3 6*5r-*tff5-*r. 
0.i2a$r-*t<)-+t .0.3 o*4r2-»-2r3. 
0.1 8d4r2-*f3 :0.24^3r3-+f . 
0.6aj-+3tj-+jt4 :0.\2a6r-+jt6-+3tr. 
0.\2a6r-±t6-±2t2 :0.36a*yr2-+$t^. . 
12. 0. i8d 5^2-^4 :0. 3 o<*4r3~ff2. 
1 3. 0.30^18-n 5f8-^55f5^9f :0.8o^7r-+4O/7-^4of^ 
14. 0.60*17^5^9-+ 25^3 :0.2io46r2-f2if5H-c)f. 
I 5# 0.3 oa6ri-+2t5^$t:0.6oa<$r$ H 5^3 t 

16. 0. 



5- 

?• 
8. 

9. 
10 

1 1 
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16. 0. 120^3 -+10*3 ;0.r 5o/*4r4-+f5-+9f. 

ltf. 0.1 oay-t $t9-+2$t6 -+ I2tz:0.9oa$r-+ 1 5*8-+ $0^4, 

I 8. 0*6o48r^ 5 £8^50^4; 0.240*17^2^2 8*5-* 2 7*2. 

1 9. 0.9oajri-+jt6-+i 8^2: 0.2io45r3-v2 5t4. 

20. O.r 2 od<5>*3^r 0*4:0. r 80*5^4-^6^9*2 . 

21. C?.6"^r o-+3^i 0-^24^7 24*3 : 0.5o^9r-+ ro*9 

22. 0.do49r-+5*9-f 90*5-4-2 5/: O.z joaSri -i- $6t7 

-+84*3 . 

23. 0.9ca8rz-+8tj-+5jt3 :0.z^.oajrs^^ot^z^t. 

24. 0. r 2 o^7r 3 -+ r 5 £5 -+ 2 5 f ; 0.2 r ca6r^-+tj-± 3 9^3 . 

25. 0.3o*6>4-t-6"*3 ;0.3<5^5r5-**5-+5f. 

Ec alia huiufmodi proponi polfunc innumerabilia : qui • 
bus in fingulisdemonftrari poterit, qu^ , & qtialicer accc- 
pt# totse, fpecies in eadem bafi vicinas , aliqualicer acce- 
ptas, sequalcs faciant . 



Thtor.io.PropAO* 

DEmoriftrare^qu^j&qualiter acccpta^ femitota^fpe- 
cics in eadeni bafi vicinas,aliqualiter acceptas, 
arquales faciant. 

Pro inrumerabilibusthcorematis huius tituli > viginti- 
quinque proponimus, &vnum demonftrarnus^ad often- 
fionem methodi. 
I. O.zaz^mz-^0:O.^ar. 

H T>e- 
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6. b.. 



BLEMENT V M 

Demonjlr. 



6. h 



0.6az:%mi-±Smz-±m. 
0.6az — imz — m:zml . 
.O.&ar :mi-*irM-**m. 
I O.izar : zms-+6mi^^m. 

| O. i lar — fwi — 4 W • * w 3 • 

j 0.6az—s ml ~m:0.i zar—Smt 71 4 W - 
' 0.6"**s2 .* O.i tar ~— $mz $m . 
O.zaz \0..\ar--mi--m. 
0.ia2-+mz-+m .-O.^QuodSec 
0.iai-+mi-+WL-*m :0.6a*r . 
0.6a^-^^m^.-*-Sms -+6mz-*m :0.i4 < *3 r * 
0.izasr-+ms-±S ml ~* 2m :0. 1 %azri . 
O.6 a 5 3 m 5 -+ 1 o W4-+ I o m 3 -+ 2 :0. 3 oaAr^». 
0.i244r-+w4-+4w3H-5w2-+2w:O.H- t 3'' 2 - 
a5^-+3w5^i2W5-+i5'«4- + 4wS :0.3^5 r - 1, 

0.i2^5r-+w5-+5W4-+8w3^4W2 . 0.30^2. 
0.\'6a\rz-+mi-*lm^-*zm:0.z\airi . 
0.6aj-+$mj ■+ 1 4^5-+ 2 1705 -+7«4 -r w : 0.4** 5r 
-+7^3+3^2. 
0. 1 *aSr+m6 '-* 6^5 + 1 sw^Sw^ .0-3 tfdjr»-+nfi 
-+*?». 

12. 0.i8^5ra-hW4H-4W3 +5»i^^ :0.3c^4**3' 

13. 0.30*8 w 15^8 -*- 80^7 * 140WS 

20,772 +9/»: 0.i4o*i7r-+7o;»4-i-4O7»3. 

14. 0.6oa 7 r -* 5^7 -* 3* mS "* 8 4^5 ^ 7° ? »4 : 
n O.zioaSm 



2. 

3- 
4- 
5- 
5. 

7- 

8. 

9- 



10. 



II. 
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0.2 1 oa6m-*- 1 oms -+ 3 



5P 



4W 



2?»5-^iow4-*- 1 $my~*jm*:0.6xnfr$ 



iyO.$oa6ri 

•+2»J . 

16". O.i2orf5r3-+20W2-*I 6w : 0. 1 5 0*474. 5 
-* 57*24. 

17. 0. ic«s>-+5>«9-+3ow8 -+£ow7-f28*06"-»-aowj; 

1 iw 2 : 0.ooa%r-+-\2 m<$ -+ 3 0W4-+ 3^- 

18. <9.5od8r-+5w8-^4ow7 4 H2wtf -+ II2WJ «* 

I8m:0.24o47r2-+2ow4-*8ow3 -+jm2. 

19. 0.9oajri -# 7»*6 -* 42^5 -* 80W4 ■* 40^3 
0.2io4<5"r3 -+27W2-+22W. 

20. 0.\2oa6r$ -+ 2 0W3-+ 3*»*2 t l6m :0.i %oa$r\ 

- ¥ m6-+6m l ) -^^m^. 

21. a6"dio-+3wio-+2owpH-45»»8-+24w7H-3ow4 

-*24W3 : 0.6oa$r-*^ m6-+i6m'>-+9m2-+ 5 w. 

22. <9.6-o4pr-+5w9-+4 5w8H-i44W7H-i68wtf-+72W* 
-+ 1 6w :0.2JoaSr2-+S 6^5-+ 1 80^4-^24^3. 

O.^oaSri ^Smq-+^6m6-+ 128/»$-+ 8o»?4^ aw; 
0. 2 4 o <*7r 3 -+ 6" 3 w 3 .+ 6 1 »42 . 
0.12 047^3 -+4077*4+ j6m$-+ nmi : 0.2ioa6r~\ 
-*mj-+']m6-+6m< ) -+2^m. 
0.$ca6r^Sm2-+Sm : O.tfaw -+m<> -+ ^ma. 
-+4W3. 

Et omnino in qual ibet bafi fpcciofx tabute, propow, 
& demonrtrari poteft , qua?, & qualiter accepta: femitote, 
fpecies vicinas, aliqualjter acceptas , xquaks faciant. 
t , — — r 



23 
24 

»5 
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Tber.ii.Prop.li. 

DEraonftrare, quce , & qualitcr acceptse fefquitotse, 
fpecies in eadem ba(i vicinas, aliqualiter acccptas, 
sequalesfaciant. 

Sub hoc titulo vigintiquinque proponimus theorc- 
mata,ex quibus vnum deraonftramus,ad oftenfionerru 
mcthodi . 

1. 0.iai-+qi-+2\0.iar-+ i<j. 

Demonjlr. 

?•*• \0.6ai:iqi — gq2-+\iq — 6. 

0.6a2-+}q2-+6 : 2ql — 6qi+\l<f. 
7« h, 0.6ar :qi — iqi-+2q. 

O.liar : 2ql — 6qi -+^q. 
0.\24r-+Qq: iqi — 6q2-+\iq. 
0.6ai-+iqi-+6 : O.\ior-+Qq. 
0.iai-i-qz-+2 :0.44r-t-3<7.Quod&c. 

2. 0.2a$-+cji -fyq: 0.6air-+^q2-+z. 

I. 0.6a^iq^io<j2-+6 :0.24a$r-n6<j}-+i2<]. 
4. 0.\zair^qi-+2q:0.\%a2r2-+iq2 . 
V 0.6a>)+i<tf-K>Q<ii-± 1 \q:0.soa^r-hzoq^-^ 58^2 
-+6. 

6. 0.12 A4 [ r-+<i<\-+ j<{l:0.2<\airi-±^qi-±'Lq. 

7. 0.6a6~*i<]6-hj5<]4-+9i<iz -+ 6 :0.16a$r-+ 247J 

h-i I6qi-+uq. 
*• 0.\2a}r-iql-*$qi • O.l oa^r2-+ $74-^472 . 
9> 0.\^a^r2-+qi-+2q:0.2^airi-i-sq2. 

10, 0» 
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10. 0.6 '47-+ 377 ! 0575 -+ 21773 .+ 417 0.\x*6r 

-+ 2 8 75-+ 2 o 3 74-+ 1 2 97 2 * 5. 

1 1. O. I 245r-+ 76" -+ 1 274-+ 27.0.3545^2 -+£75 -+ 873 

•+72. . 

12. 0.1845^2-^4+572 ••0.3o,«4>-3h-473-i-27. 

13. O.3048-+1 5 78-+ 70 075-+ 2 i 7074 -+-8 2 072-+ 30 ; 

O. zq.aajr-+ i 5077 -+ 1 52475 -+.172 073 -+2317. 

14. 0.6 oajr-+ 577 -+8475 -+ 3 072 : 0.2 I oa6r-z -+3 575 

-+7074.+ 1073 -+47. 

15. 0-9O45r2 -+675 -+4573:0.1 8045^3-1- 3 074-+1 572 

-+ 6q. 

16. 0.1 2045 -+574-4. 157:0.1 5 044^4 -+75 -4-2072. 

17. 0 1049 -+579 -+30077 -+1 30275 -+82073-+ 937; 

0.90d8r -+ 5078 -+ 81275 -+ 129074 -+ 34872 
-+10. 

I 8. 0. 5od8r -+ 5.78 _+ 1 1 275 -+ 8073 : O. 24047^ 
-+4077 -+ 1 1 275 -+ 2 074 -+ 772 -+ 1 87. 

19. O.iSoajn-* 1475 -+ 10574-+447; 0.420^3 

-* 8475 -* 8073 -+ 5472 . 

20. O.i 2045^3-^575 -+ 3572: 0.18045^4-^75-+ 574 

-+2073-1-157. 

21. 0.541 0-+ 37 10 -+22 578-+ 130275-+ 123074 

-+2 797»-+5:0.5o49r-+4O79-+ 59577-+ 1 54875. 

22. 0.5o49r+ 5 79-+ 14477 -+18074-+ 157: 0.27048^2 

-+^. 578-+1 5 875-+ 3 575 -+ 2 473 -+ 7 272 . 
23.0.9O48r2 -i- 877-+ 12 875 -+5172 -+27:0.24047^ 
•* 5575 -* 8074 -* 5375» 

24. 0. 
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24. 0.noajr^H-jcj6^j6cjS : 0.210^4-4^7-4^5-+ 

40^4-4^12^2^34^. 

25. 0.30^4-4-5 ^4-+ &7 :0.36a$r < )-+£i5-+4<j3-i8tjZ. 
Poffunt hxc , & alia huiufmodi, fub hoc titulo demon- 

ftrari, in infinitum, iiixtatraditam methodum; vt omnino 
patcat,qua?,&qualiter accepta? fcfquitotse , fpccies Jn^ 
eadem bafi vicinas, aliqualiter acceptas sequales facianr. 
— — ... . ■ 
Theor. 1 2. Prop. l 2. 

DEmonftrare, qu# ^&qualiter accepta? primilate- 
ris fpecies,binasquafquc fpecies in eadcm bafi vi- 
cinas, aliqualiter acccptas 3 #qualesfaciant. 

Sub hoc etiam titulo , vigintiquinque proponimus 
thcoremata,cx quibus vnum demonftramus > ad often- 
fionem methodi. 

1. 0.ai-±O.a \O.2ar. Demonftratumeftin8./7. 

2. O.za^O.^ax-^O.a: 0.6air. Demonftr. ibidem. 

3. 0.a\-*0.2ai 4- O.ai :0.qa$r. Demonftr. ibidem. 

4. 0,^a3r-*0.a2~+0.a:0.6*2r2 . 

Demvvftr. 
8 - ' ; - J O.^a^r :0.a^0.zai-+0.a2. 

j 0.<\air-\0.a2-±0.a : 0.a^0.2a$ -*0. 2az^0.a. 
4 h ! 0.6azr2 :0sa^0.2a$ -±0.2a2-+Oa. 

I 0.4a3r-+0.a2-*0.a:0.6a2r2 . Quod&c. 

5. 0.5^5-0.1 5*4-40.10*13 :0.$ oa^r^O.a. 

6. 0.6a^r^0.2a^0.3a2^0.a:0.nap'2. 

7. 0.za6-+0.6ay+0.]a4 :0.\2a$r^Q.a2. 

8. O. 
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S. O.iia^r^O.^a^O.ioa^ -+0.4.12 1O.30a4.rz 
~+ 0.a. 1 0 1 3 1 .0 >5* . 1 . 3 

10. O.547 -+-0.2I45 -* O.2145 -+ 0.4:0.4245r 

-+0.743. 

11. 0.i 2<*6r-*.0.<5^5 -+O.1544-+O.843 ; 0.$<Sa$r2 

-+ 0.342 -+ (9.24. 

12. 0.945^2 -t-O.243 -f.O.3 42 -+ 0.4 ;O.I 544^3. 

13. 0.348-+O.I247 -+ O.I445 -+ 0.242 : 0.2447r 

O.744. 

14. O.najr -+ O.746" -+ O.2145 ~* O.1444 -+ 0.4; 

0.^xa6ri -+ O.743 -+O.642. 

15. O.546V 2 -+0.244-+ O.443 -+ O.42; 0.1245^3 

-+ O.4. 

15. O 2445^3 -+O.442 -+ 0.54:0.3044^^0.44 
-+O.243 . 

17. O.IG49 -+ 0.4548-^0.6047-^0.2043 :0.po48r 

-+ O.4245 Hh O.34. 

18. O.3 048r-+O.2c47-*O.7o45-+0.5545 -+ O.1042-+ 

O.94 ;0.i 2047^2-^0.3 544+0.4043. 

19. O 9047^ -+ O.4245 -+ O.10544 -+ O.4043; 

O* I045r3-+O.2o42^0.2?4. 

20. O. I2046r3 -+ O.2043 -+0. 4542-f 0. 154; 

0. 1 8o45r4-+0.545 -+0. 1 544. 

21. O.iaio -hO. 1 049-+O. 1 548-+ O.l 044 ; 0.2049^-+ 

O.i 445^0.342. 

22. 0.2049/* » O.i 5^8^ 0.5047^0.5545 -+ O.2043 

-^0.2^.42: 
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-+ 0.24^2 :0.s>oaSri^0.^ia^0.6oa^0.^a. 

23. 0.9C48r2-^0.564tf-+0.l6845 -+ O.8044-+O.274: 

0. 2 ^oajr 3-+0. 12043 -+0.6 1 42 . 

24. 0. noajr^ -+0.4044^+0. 1 1 543 -+0. 1242 : 

0.21046^4-^0.746^0.21^5^0.494. . 

25. O. 3 o46r4 -* 0.842 -fO. 1 3 4 : 0.3 645 r5 0. 5 44 

-i-O.1043. 

Etalia deinceps proponi poflunt, &demonftrari : & 
vniuci (alitcr poflibile cft demonftrarc,qua:,& qualiter ac- 
c( 'prae primilaterisfpecies,binas quafquc fpecies, inea- 
dcm bafi vicinas aliqualiter acceptas,aequales faciant . 



Theor. l 3 . Prop. 1 3 . 

IN tabulafubquadratricccuiulquenumcri,&in qualibet 
bafi > iubquadratrices, & aeque ordinar^ tota, totaiYL, 
com ponunt, vnitate plus ordinatam . 

Hypoth. . b 

In tabula fubquadratrice , in fccunda bafi , fintfubqua- 
dratriccs 0.42,0.2.43 > v 0.r2 ; litquetotafecunda* tz ; tota 
tertia, t$. 

Dico 0.42-+0.24r-+0r2-+f2 :t$. 

1 Dewonfh: 



def.C.p 
z.p. 



n ; f? 



u 



; t — H : tZ ; T3 ~f2 . 

Ergo ts — tz >cft toties f2 , quotiescft r— a:ideft, 
quotiesrchnquituripfcnumerus f, vnitatedcmpta. Scd 
cuiufque numeri tot iunt abfciffionca^quotysipfe rclin- 

quitur, 
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quitur, vnitate dempta : nam binarij , vna tantum eft ab- 
fciflio, qua vnitas abfcinditur; ternanjjdua^quibus vnitas, 
&binariusabfcindunturj &lic deinceps: ergo — n 3 
eft tcties ti , quot funt ipfius t abfciffiones . 
Pro iingulis autem abfciflionibus. 
P- I ai -+ zar-* ri :ti. 
Ergo pro omnibus. 
O.ai^O.iar^O.ri :ts — tl. 
Ergo communiter addendo t%i 
0.ai-+0.zar-+0.rz-+t2 :t$. Quod&c. 
Quare &c. 



Theorema 1 4. Prop. 1 4. 

TOtaquadibetjeftaequalis quadratrici, in primola- 
tere, inbali proxime miniis ordinata iacenti>vna 
cum alijs maffis^in primo latere, in bafibus inferioribus, 
& verticc, acccptisaliqualitcr,& vnitate. 

Hypcth. 

Eftotora tertia ts • 

Dico t$ > elleazqualcmquadratriciinprimolaterc^in 
fecunua bafi , vna cum aiijs, &c. 

Uemorifk. 
4- ts : O.sai, vna cum ali js , &c. 
def. 8.p. ai eft in piimolatcre in fecunda bafi tabutepro- 

portiona»ium. 
dcf.ti f I az cft ibidcmin tabulanominum. 
def.p.z. j O.az eit ibiucm in tabulafpcciofa. 

I O.ai. 
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def.w.x. | O.az eft ibidem in tabula fubquadratrice # 
def.^.z j 0.$ai cft ibidem in tabula quadratrice. 

! t$ eftsequalis quadratrici,in primo latere,infe- 
cunda bafi>vna cum alijs>&c. Quod&c. 
Quare&c. 



Theorema i 5 . Prop. 1 5 . 

QVdibet fubquadratrix> in primo latere , vna cuiru 
tota xquQ 01 dinata>atque fua bafis, eft #qualis fub- 
quadratricijin fecundo latere > in fua bali iacenti> 
vna cum maffis> in fecundo!atere> in balibus inferionbus> 
acceptis aliqualiter > & tota . 

Hypoth. 

Efto fubquadratrix 0.a$ , in primo Iatere>in tcrtia bafi. 

Dico 0.a$ , vna cum tora tercia > aequalem cfle lub- 
quadratrici , in fecundolatere , in tertia bafi iacenti > vn^u 
cum alijs > &c. 

Prtpar. 

AflTumaturfpecies> infecundo latere> in quarta bafi> fe- 
cunda>&quartultima> 0.a$r. 

Dernonftr. 
0.a$r incrementa funt equalia . 
3. 0.a$ , vnacum&c: O.iair, vna cum alijs&c. 
7. p. azr eft fecunda in tertia bali tabuLe proportio- 
nalium . 

*f-u.fi ^air eft ibidem in tabula nominum. 
dcf.u.z. 0.$ air eftibidcm in tabula fubquadratrice . 

O.a}, 



SECVNDVM. 67 
| 0.a$ , vna &c. cft xqmlis fubquadratrici , in fc~ 
I cundolatcre,in tcrtiabafi, vnacum alijs,&c. 
Quod&c 
Quarc &c. 



Tbeor. 1 6. Prop. 1 6. 

SI aliquot quantitatum , fecunda ad tertiam, fuerit ficut 
prima cum vltima ad fccundam dempta vltima;& 
tertia ad quartam, ficut prima cum dupla vltima ad fecun- 
dam dempta dupla vltima; & quarta ad quintam ficut pii- 
macumtriplavltimaadfecundam dempta tripla vltima, 
& fic deinceps vfque ad vltimam : eritprima cum fecutidz 
ad fecundam cum tertia, ficut prima cum vltima ad fecun- 
damj&fecunda cumtertia adterriam cumquarta, ficut 
primacumduplavltima ad fecundam dempta vltima;& 
tertia cumquarta ad quartam cum quinta, ficutprima^ 
cumtripla vltimaad fecundam dempta dupla vltima;& 
ficdeinceps. 

Hypoth. 

Sint aliquot quantitates a, b, c, d, e. 
bic:a-+e$b — e. 
c;d:a-+2e;b — ie. 
d>e:a-+le\h—T > e. 

Dicod-^; b~* 



hypoth* 



: a-+e\ b. 
Demonflr. 
a-+ej b — e: h\ c. 

conuertcndo > componendo, & permutando. 

I 2 a-*-b 
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2. p. b-+c\ a-+e$ b. Quod &c. 

Dico b-+c\ c-+d: a-+ie; b — e. 

Demonflr. 
b$ c : a-±e$ b-~ e. 
b-+Cy c: a-iby b — e. 



hypotb. 

p. 

hypoth. 
x.p. 
p. p 



d: a-+2e* y b — le • 
Cy c-*d: a-±ie\ a-±b. 



b-+c; c-+d: a-\ie$ b — 2e. Quod&C. 
Dicoc-td-, d-+e: a^ie\b — ie. 

Demonjir. 



hypoth, 

2. p. 

hypoth, 

2. p. 



c ; 



d: a 



2e 



2e. 



p. p< 



c^d; d: a-+b\ b — %e. 

dy e: a-+$e$ b — ^f. 

d\ d-+e : a~*ie\ a-*b. 

c-*d; d-+e: a-+$e; b — 2e . Quod&C 



Quare &c. 



Theor. ij.Prop. I j. 

SI aliqtiot quantitatum, fecundaad tcrtiam fueritjficttt 
primacum vltima ad fecundam de.npta vltimaj& 
tertia ad quartam, fieut prima cum dupla vkima ad fecun- 
damdemptadupla vltima; &ficde;nceps vfque ad vlti- 
mam:fueritautem &primaa:qualis vltimx: crunt totidem 
quantitates& vnaampIius,primafeorfim , primacum fc- 
*:unda, fccunda cum tcrtia, tertia cum quarta ,& deinccps 
binc aggrcgat#, & demum fcoriim vltimaj quarum ie- 
cundaadcerciam,cft vtprimacum vkima ad fecundam 

dempta 
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dempta vltima ; & tertia ad quartam , vt prima cum dupla 
vltima ad fecundam dcmpta dupla vltima ; Sfi lic deinccps 
vfquc ad vltimam. 

Bypoth. 

"Sinttresquantitates a, b> c,quarum 
\?\ cia^Cyh — c. 
a:c. 

Dico quatuor quantitatesefie a?a b,b-*c, c, quarum 



Demonflr. 
16. h. a-*-!?ib-+-c:a-t-cih 

hypoth. 

a-+b+--c: b. 

a-+b\b-+c: a-+c\a-±b — c. Quod &C 
Dico b -+c $ c : a-+ ic $ a-+b — 2c. 

hypoth. b$c :a-^c$b—-c. 
2*p> b-*c\ c :a~+b)b»~c. 
hypoth. b-*c:a-*-b. 
c:b~~c A 
2c:b. 
. a-*-ic : a-i-k 
I a-vb — 2C :b — 

c:a-±2C',a-+b<--2c. Quod &C 
Quare&c. 



Tbeor. 



I 



! 7 



/... 
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Thecr. 1 S.Prop. 1 8. 

IN vnaquaque bafitabuk multiplicium,prior quantitas 
ad poftcriorem vicinam , eft vt ordo prioris a primav, 
ad ordincmpofteriorisab vltima. 

Demonjlr. 

Quoniam in fecundabafi tabute multiplicium, 
funt tres quantitates, quarum fecunda ad tcrtiam, 
eft vt prima cum tertia ad fecundam dempra ter- 
dcf.cp j tiaj &i prima eft icqualis tertia?;& in tcrtia bafi,func 
ordinata? quatuor qaan.ticates ex fecunda baii de- 
fumptaj, prima fcorfim, prima & fecunda, fecun- 
da & tertia, & tertia feorfim : crgo etiam in tertia^ 
bafi,fecunda quatitas ad tertiam,eft vt prima cum 
quartaad fecundam dempta qtiarta; & tertia ad 
quartam,cft vt prima cum dupla quarta,ad fecun- 
dam dempta dupla quarta : & ftfl deinccps often- 
detur in fingulis bafibus. 

Eftautem invnaqtiaque bafi tabula? mulripli- 
dcf.io.p cmm > P rima quantitas vnitas , & vltima vnitas : & 
dcf.p.p. fccunda qtiantitas cft ordo ba.fis , idemque ordo 
ipfius quantiratis ab vltima . Ergq in quarta bafi, 
primaquantitas,qua?cft quintultima,ad fcuidam, 
qux cft quartultima , cft vt vnitas ad quaternariu : 
fccundacrgo ad triultimam,cft vt binanus ad ter- 
narium ; tcrtia ad pcnultjmam , vt tcrnarius ad bi- 
nai ium j quarta ad vltimam, vt quatcrnarius ad v- 
niratem. Similitcr oftcndetur in flngulis baiibus. 



Quare &c. 



Th 





Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.328 



SECVNDVM. 



7i 



Theor. 19.Prop.19. 

PRoportionalium, & multiplicium tabulis congrueati- 
bus > qu^que proportionalis , habet numeros deno- 
minatores , reciproce proportionales , vt in fuis cornibus 
multiplices. 

Demonflr. 

Proportionalium aflumaturbitcrtia, cuius denomina- 
tores binarius, & ternarius . Eft autem biterria in 
quinta bafi quarta tritultima : cuius cornua funt in 
quarta bafi, alterum in quarto, alterum in tritulti- 
mo latere: ldeft alterum cornu eft , in quarta bafi, 
quarta quantitasjalterum, tritultima. Sed in quar- 
ta bafi y quarta eft penultima > & tritultima eft ter- 
tia : & in tabula multiplicium,tertia ad penultima, 
eft vt ternariusad binarium: ergo cumbitertias 
denominatores fint,prior binarius^&pofterior 
ternariusj eiufdem in cornibus multiplices reci- 
proce funt proportiona!es,prior ad poftcriorem, 
vt ternarius ad binarium. Quod &c. 
Quare &c. 



7- P< 



defp.p. 



def.p.p< 



18. b. 



Theor. ^o.Prop. 20. 

IN tabula fpecierum^in eadem bafi,vicinx fpecies, mul- 
tiphcatse per numeros fuorum ordinum, prioris a pri- 
ma, & pofterioris ab vltima, funt ^quales, additis tameru 
vrrimquc maffis, in inferions ordinis bafibns , & in earum- 

dem 
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ckm latcribus , vcrfus tabulse vcrticcm diucrgentibus } ali- 
qualiter acceptis, atque totis minus ordinatis,quam fit ip- 
fa bafis* 

Hypotb. 

Sint fpecics in quintabafi, fecunda quintultima, & 
tertiaquartultima. 

Dico duplam fecundamquinrultimam^qualem efle 
quadrupte tertice quartultima? > additis tamen vtrimquey 

alijs&c. 

Pr*epar. 

\ Aflumatur, in fexta bafi, fpecies tertia quintul- 
6 - P- j tima, cuius denominatorcs numeri, quaterna- 
j rius 3 & binarius. 

'Demonjbr. 

Tertia? & quintultima: fpeciei ^qualia funt incrementa: 
altcrum ex maffis compolitum in tertio latcro, 
multiplicatisper numeros quarts bafis muitipli- 
cium , quaternarium , & reliquos 5 quarum vna elt 
in quintabafiquartiiltim.i,perquaternanum mul- 
tiplicata : alterum ex maffis in quintultimo latere, 
multiplicatis per numeros fecuixta balis multi- 
plicium,nempe binarium ; quaium vnadt,iru 
quinta bafi, fecunda , multiplicataper binarium:SJ 
reliquaemaflx , in viroque incremento, funtinfc- 
1 riorcs,&demuni totxinferiorcsjquam quinu^. 
Ergo duplafccundaquintultima,elt ^qualisqua- 

dru- 



b. 



2. h 
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druplae terti^ quartultima? > additis vtrimque alijs&c. 
Quod &c. 
Quare&c. 



19 J i 



Theor.ii.Prop.zi. 

IN tabula fubquadraticum,in eadem bafi, fubquadratri- 
. ces vicinse funt a^qualcs, additis tamen vtrimque ma£ 
fis , in inferioris ordinis bafibus, & in earumdem lateribus, 
verfus tabuke verticem diuergentibus^aliqualitcr accepris, 
atquetotis, minusordinatif, quam fitipfabafis. Similiter 
& vicin^e quadratrices funt arquales, additis tamen &c. 

Hypoth. 

Sint fubquadratrices, in quinta bafi , vicina* > produ&^ 
ex fccunda quintultima fpecic per fecundum quintulti- 
mum muItiplicem ,&produ&a extertia quartultima fpc~ 
cic y per tertium quartultimum mulciplicera , O.^a^r > & 
O.ioa^rz . 

Dico O.^a^r >addit?s&c: O ioa3r2,additis££c. 

Pr*par. 

Aflumatur, in fcxta bafi> lpecies tertia quintultima>cu- 
ius denominatores,quaternarius,& binarius^iem- 
19. b. phO.a^ri .-quibufcum numeris^rcc-proc^ro- 
portionales funt multiplices,in eiufdem fpeciei 
foft.vn. cornibus iacentes, 5 ad 1 o.Fiat itaqie, vt 2 ad 5, 
J itaO.zaqr, vnacumalijs&c. ad O.fa+r, vnacum 
I alijs &c. item vt 4 ad 1 o, ita O. ^ap-i, vnh cunu 
I ali js &c. ad 0.ioa$rz, vna cum aljjs &c. 

K Demonftr. 
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Demonjlr. 

10. h. [ o.244r,vna cum alijs ^aO 1 . f^rzvraa cu alijs &c 
ai^vnacantalijs&c; 0. ^tyi, vna cum&c: 
0.$a^r, vn3 cum &c; CU 0^37-2, vna cum &c. 
0. 5 <*4r, vna cum &c: 0. 1 043 r 2 , vna cum &c. 
Quod &e. 

Dicoc>»3 o44r,vnacum &c: 0. 6oayi, vna cum &c. 



pofl.VH. 



Pr<ej>ar. 



fup. 
9< 5 



0. 5 *4r, vna cum &c. & 0. 1 o 5 r 2 , v n 3 cu m &c. 
fextnplicetur, & fiant 03 dfcfr* vna cum &c. & 
0.5o43r2. vna&c. 

Demonjlr. 
0.5 a^r, vna&c: 0.io<«3r2,vn;i &c. 
O 3 044r.vna&c:0.5o45r2»vna&c. QuoJ&c. 
Quarc &c. 



Theor.il.Prop. 11. 

QVadibet quadratrix , ett aequalis totar vnitatc plus 
ordinata?,demptis, additifque aliqualiter acceptis 
totis, non plus ordinatis, quam iit eius baiis. 
Demonjlr. 
fttet induAionc per 5. h. 
Vi*h. 1 Dcinde iic . Qucelibet quadratrix , eft xqualis 
quadratricr,fibi incadem bafi vicin;e,additisv- 
trimquc alijs inferiorum bafium fpeciebus,aliqu3- 
. j litcr acccptis, & totis. Et quadratrix vicina, alte- 
| ri vicina:efta?qualis,additis vtrimque alij 1 ; infe- 

lio- 



1*. 

*4 



h. 

b. 



Jup, 



5. b. 
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riorum bafium fpeciebus, & totis : & demum pri- 
maequadratrici eiufdem bafis: &primaquadra- 
trix vnacumalijsprimilateris quadratricibus in- 
feriorum bafium, &vnitate,eft sequalis tota?,vni- 
tatc plus ordinatae, quam fit ipfa bafis . Similiter 
alia? inferiorum bafium Ipecies, alijs fpeciebus, 60 
demum totis , funt aequales , non plus ordinatis, 
quam fit bafis quadratricis primo fumpta^.Quare 
demum quadratrix primo fumpta, eft sequalis tc-i 
ta: vnitate plusordinata?,quarnfit eiusbafis,dcm- 
ptis,additifque aliqualter acceptis tCtis, non plus 
ordinaris, quam fit eius bafis. 



I 



Theor. 2 3 . Prop. 2 3 . 
Ntabula multiplicium, fumrm numcrorum cuiufquo 
bafis>eft tota poteftasbinarij, quotuselt ordo bafis. 

Dewonjir. 

Nam in tabuh proportionalium/i rationalis,^ radiccs 
4ef.%f. fucrint ;equa!es incer fc: etiam reliqu^e omnes 
quantitates , & rationali, & radicibus , & ad inui- 
eem ^qualcserunt.quia ratio #qualitatis,quan- 
tumlibet multipiicata, &fecum ipfa compotita, 
fcmper cft squalitas . Quare (1 rationalis , & radi- 
ccs fucrintvnitatcs: cmncsproporticn Jcserunt 
. vnitates.critque tabula nominiimjeadem^quas 
tabulaiDuItiplicium : quia vnitasncnnjultiplitat 
et cuiufque bafis ncminum fnrma,eadem erit 

K a qu# 



4tf io.f 
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8. f>. 



qu& fumma eiufdcm bafis multiplicium . Sed cu- 
iufque bafis nominum fumma cft potcftas aggre- 
gati radicum, sequeordinata cun bafi . Ergo cu- 
iufque bafis multiplicium fu nma, cft poteftas ag- 
gregati vnitatum , ideft bmarij , squeordinata, 
cumbafi. 



Theor. 24. Prop. 24. 

POteftas binarij multiplicata per fuum ordinisnume- 
rum, minor eft xqueordinata poteftate ternarij . 
fifypotk. 

Efto binarius^, ternariusr. Conftat b, miaorcm_> 
effe , quam t . 

Dico 2^2 , minorem eflfe, quam f2 . 
3^3 , minorem , quam rj. 
4^4, minorem quam ^4. Et deinceps. 

TDemonJh: 

f; b: tz; tb: tbj bz : tz—tb; tb--bz. 
t> b, funt numeri inter fc primi. 
t> b, funt minimi in fua ratione. 
tz — tb> non eft minor, quam t. 
\tb — bz > non eft minor* quam b. 
tz — bz , non eft minor quam t-+b. 
b, cft minor, quam r. 
zby eft minor, quam t-*b. 
zbf eft minor, quara ti — bi • 
2, cft b. 

lb, 



ief.i.p. 
&x.p. 
13. 7. 



hypoth. 



hypoth. 
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zb % eft bi 



cft 



202 



eft 



minor> 
minor 



quam 



n — bz. 



zbz y eft bi . 
£3 > eft minor > 
3^3 > eft minor 



quam *2 . Qiiod&c 



quam tz . 

, quam 3^2 



eft 



Quod&c 



3^3 > eft minor> quam t$ 
3^4> eft minor> quam 2^3. 
f u P* \ bi > eft minor,quam tz. 
hypotb. y y c ft rninor> quam t. 

£4 > eft tninor > quam ti . 
4/74, eft minor> quam 3^3 • 
3^3 > eft *4. 
1 4^4, eft minor, quam tq. Qjod&c. 

Ec ilniliter deinceps oitendctur in infinitum. 
Quare &c. 



Theorema z 5 . Prop. 2 5 . 

IN tabula multiplicium,quiTquenumcrus multiplicans 
numerum vnitate maiorem^quam fit ordo Cux bafis>£?. 
cit numerum mmorcm totapote*tace ternanj > quotus eft 
numerus multiplicatus . 

Hypoth. 

Efto,numerus a> intabula multiplicium > in quinta-i 
bafi:&efto ternarius t . 
Dico 6a ? minorcm efle, quam t6. 

Pr<tpar. 
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Pr<epar. 
Accipiatur binarius b. 

Dcmonjlr. 

3 1 - h - J Numerus<*,& alj/quint^bans^componunt £5. 
def.6f. | Ergo a , minoreft,quam £5 . Scd £5 , minor 
I eft,quam b6 . Ergo muIt6minorcft,quani 
24. ^tf* Ergo 6a y rninoreftquam 6b6 . Sed 

minor eft, quam t6 . Ergo 6a y minoreftquam 
t6 . Quod &c. 
Quare&c. 



Theor. 26, Prop.26. 

QVdibetquadratrix,pro radicebinario, minoreft, 
quam fefquitota 5 maior , quam femitota , vnitato 
plus ordinata? ,quam fit ems bafis. Porro qua- 
dratrix iacens in vertice tabute, eft a^ualis femitota: . 

Hypoth. 

Efto , pro radicc binario, qudibet quadratrix a y iiu 
quarta bafi* 

Dico a maiorem eflc,quam m$ 5 &minorcm > quam 

t. h. | Porro conftat quod O.n, pro quacunque ra- 
dice, eft «cqualis ipli m. 

PrApar. 

Jcf.$.k. j P r0 radicc binario , vnica tantum cft abfciffio, 
' qua vnitasabfcinditur,& vnitas rclinquitur :& 
Jcf.s.p. | vnicatabula proportionaliu, inquaomncspro- 

por- 
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ief.SJj. 
def.\o.b. 

def.uSp. 
defiuh. 



prxpar. 

def\^b. 
def\g.h. 
def.6.p. 
defiO.p 



def.\S.b 
X$.b. 
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portionales funt vnitates : & fynonyma? propor- 
tionales folitaria? : vndc tabula fpecierum eft ea- 
dem> qua^proportionalium exvnitatibus. Dein- 
de vnica eft tabula nominum> eadem> quar multi- 
plicium : vnde tabula fubquadratricum > eadeiru 
eft, qu^ nominum> &' multiplicium. Accipiatur 
itaquefubquadratrix £>in quarta bafi ,quadra- 
trici a, fynonyma. 

Qemonflr. 

b, cft in tabula multiplicium, in quarta baft. 
a: 5 b. 

probinario>Wreft vnitas. 
m 5 ? eft vnitas. 
5 ^eftmaior vnitate. 
a, cft maior, quam m 5 . Qro I Szc. . 
Probinario,^ eltternarius. 
5 £,eftminor,quaii q 5 



a, eft minor> quatxi q 5 . Quod & 
Quare&c. 



Q 



Theor.zj.Prop 27. 
Vselibet poteftas a binario>maior eft numero fui 
ordinis. 

Hypoth* 
Efto binarius k 

TDemonftr. 

Vnitascftminor>qua;n L ergo binarius, minor eft> 

quam 
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quam 2 k fed 2^:eft bi: ergo binarius,minor eft, qua^2. 
Ergo vnitas,muItdminoreft,quam £2. Ergo tcrnarius, 
minoreft,quam 2^2 . Sed 2^2, eft b$. Ergo temarius, 
minor eft, quam \>i . Et fic deinceps oftendetur, qudd po- 
teftas a binario, maior eft, quam fui ordinis numerus. 



I 



Theor. zS.Prop. 28. 

QVaelibetquadratrix primi Iateris,pro radice binario, 
minor eft , quam poteftas binarij , vnitate plus or- 
dinata, quam fit eius bafis. 

Hypoth. 

Efto, in primo latere, in quarta bafi, quadratrix a, pro 
radice binario : & efto binarius b. 
Dico a, minorem efle, quam £5. 

Pr<epar. 

Accipiatur in primo Iatere , in quarta bafi , fubquadra* 
trix c, pro radice binario . 

Demonjlr. 

ex %6h c : 1*. 
icf.n, b a: $c. 
a: 5. 

9 7- *• 5 , minor eft , quam b$. 

a, minor cft, quam £5. Quod&c. 
Quare &c. 



Th 



eor. 
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Theor. 2 9. Prop. 2 9. 

CViuslibet quadratricis , primi vel vltimi lateris, in- 
crementi;m,minuscftincremento tota?, vnitato 
plus ordinata?,quamfiteiusbafis:&qua?libet quadratrix, 
primi vcl vltimilareris, minor eft quam tota, vnitate^ 
plus ordinata : & fefquiquadratrix* minor eft quam fef~ 
quitota. 

Meth. TDemonJlr. 

Tria propofita, oportet primum demonftrare, in prio- 
ribus baflbns tabufa?, deinde in pofterioribus . 

Djco O.-za incren^cntum >minuscfle incremento tz: 
& O.za, minorem efle, quam ti : & fefqui-0.2^, mi~ 
norcmeflc,quam <p. 

T)emonjlr. 
0.2a incrementum eft 
n incrcmentum eft 2&*»i 
0.2 : 2t — 2. 

0.2-+2: 2t. 

0.z-±2 , minor eft , quam 2t-+u. 
O.ia mcrcmentum> minus cft incremento 

ti. Quod&c. 
O.2 a, probinario, minor eft, quam ti. 
0.7a> proternario, minoreft,quam ti. 

Similiter ? pro quaternario, & pro fingulis nu- 
meris demonftrabitur, quod O.za minor eft, 
quam t7 : & fefqui-0.2d, minor eft, quam 
| qz. Qucd &c. 

L Dico 



2. h. 
8. p. 
2. h. 



28. h. 



l.fr. 
8. p 

fup. 
exfup, 



28. h. 



t% ELEMENTVM 
Dico 0.342 incrementum, minus efle incremento 
ty.&O.saiy minoremefle, quam n : 8S fcfqui-0.3*2, 

minoremefle,quam <j$ . 

Demonjir. 

f 0.342 incrementum, eft 0.54+0.3^3. 
t$ incrementum, eft }tz^it-Ht. 
0.54, minor cft, qua n 3' 2 • 
O.3-+3 , minor eft, quam jf-m. 
0.342 incrementum, minus elt incremento f3- 
Quod&c. 

O.3 42, pro binario, minoreft,quam t$. 
0.3 42, pro ternario,minor cft quam i$ : necnon 
proalio quolibet numcro: & lcfqui- 0.3*2, 
minoreft,quam ^3 . Quai&c: 
Dico 0.4*3 incremcntum, minus ctTe incre-nento 
t4:&0.4<3,minorem efle,quam r^: & fefqui-0. t 43, 
minorcm , quam 74. 

T>emonjk. 

i. b. [0.443 incrementum, eft O.i 242 -+ 0.124 
-.0.4-+ 4. 

8. p» Incrementum ^4, eft 4.t$-*6tz-t-^t-+t*. 
fup. O.1242, minoreft, quam 4^3. 
f*p. 0. 1 24 , minor eft , quam 6tz, 
exfup. * O.4-+4, minorcft, quam ^t-+u. 

Incrementum O.443, minus eft incremento /4. 
Qiiod &c. 

a8.fr. I 0.443 , pro binario , minor eft , quam ?4- 

O.443, 



S E C V N D V M. S$ 

O.445, pro ternario , minor cft , quam /4: nccnoiu 
pro quaternario , & pro alijs deinceps numeris : & fciqui- 
O.443 , minoreft,quam 74. Quae&c. 

Similiter oftendetur de omnibus primi,& vkimi lateris 
quadratricibus. 

Quarc &c. 



Tbeor. 3 o. Prop. 3 o. 

CViuslibet quadratricis incrementum, maiuscftin- 
crcmento femitota>, vnitate plus ordinatar, quanu 
fit eius bafis ; & minus eft incremento fcfquitota: , pariter 
plusordinatar. Deinde qua:libet quadratrix, maior eft, 
quam prardi&a femitota j& minor,quam prardiSa fe£ 
quitota . 

Meth. Demonjk. 
Quatuor propofita primum demonftrare oportet , iiu 
prionbus balibus tabula?, deinde in pofterioribus . 

DicoincrcmentumO.Zrfj maiuselfe^incremento ?»2j 
&minus elfe, incremcnto <p : &i O.za, maiorem eiTe, 
quam mz ; minorcm, quam cp. . 

T>emonjlr. 

a. b. 1 Incrementum O.24, eft Oz-*-a . 
t. 1 Incrementum mz , eft 2W-+». 
«. ! Incrementum <p , eit 27-+«. 
7. » 0.2 : 2W. 

O.2-+2, eftmaior,quam im-*u, 

In crcrr.entum 0.2<*, eft maius incremento mi, 
Quod&c. L 2 0.2 



84 

def. 19. 
& lS.h. 



x6. h 



ELEMENTVM 

O.an-2 : 2w-t-2: 2f . 
O.2-+2, eft minor, quam 
0.2-+2,efc minor, quam 2^0. 
' Incrementum 0.2«, eftminus incremento p . 
Quod &c. 

O.ia, pro binario , eft maior , quam m 25 minor, 

quam qi. N 
0.2^, pro ternario, eft maior , quam mx ; mi- 
nor,quam^2 : item pro quaccnuno , & pro 
reliquisnumeris. Quod&c. 
Dico 03*12 incrementum, maius eflTe incremento 
mi i minus incremento qi: & 0.$ai, maiorem eiB, 
quam mi 5 minorem,quam 73. 

Demonftr. 

Incrementum 0.3<« 2 , eft 0.^-^0.3-+$ . 
Incrementum w3, eft 3^2+3 W ^ M « 
Incrementum 73, eft 3 72-* 37-+». 
06 a, eft maior,quam3>wi. 
O.3 : 3W. 

0.3 -+3 , maior cft.quam ^m-n*. 
Incrementum 0.3 ai, eft maius mcremcnto /»3. 

Quod &c. 
0.6a, eftminor,quam 372. 
0.3 -+3 , eft rninor, quam 3 
Incrcmentum O.342, eft minus incremento ^3. 
Quod &c. 

[ o.3rf2,probinario,eftmaior,quam my-> minor, 
quam ^3. 



rf. h. 
8. p. 
8. />. 

fup. 
fup. 



fuf. 

fup. 
26. h. 



O.ia 
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0.3*12 > pro ternario > eft maior> quam m$ 5 minorj 
quam^3 :nccnon pro quaternario > & rcliquis deinceps 
numeris. Qjod&c. 

DicoO.tfdrincremcntum , maiuseffeincremento my y 
minus incremento 73 : & 0.6ar y maiorcm efle> quarab 
m 3 > minorem > quam <j3 . 

Demonjk. 

2. h. Incrementum 06ar y eft 0.6r-± 6t. 
8. p. Incrementum m$> eft 3702-* 3 
8. p. Incrementum q$ y eft 5^2-*3^-h*. 
0.6r> maior eft, quam 3"* 2 - 
5f> maior cft> quam 3 

Incrementurn O.6dr>maiuseftincremento m^. 
Quod &c. 
xpjj. Oir-+2t y minor eft> quam qi . 

06r-±6t y minor efc> quam iqi-+iq-+u. 
Incrementum 0.6ar y minusefc incre.nento 73. 
Quod &c. 

z<5./;. | O.6 ar y piobinario> eft maior> quam my y mi- 
nor> qjam ^3 . 
0.6^r> pi o ternario > & pro reliquis numeris 3 efc 
maior>quam w3>minor,quam ^j.Quod&c. 
Dico 0.4^3 incrementum > maius efle incremcto #24; 
minus mcremento ^4:&0 # 4^3,mainremeile>quam m^\ 
minorem>quam 74. 

De- 



M 



i .1 

ll ) I m k 

m 



8* ELEMENTVM 

"Demonflr. 

| Incrementu 0.443 ,eft O.i 242-*0.i 24^0.4-^4. 
8 -P» I Incrementumw4,eft -6m2-+^m^$t. 

Incrementum ^f,eft 4^3-^2-1-47-+». 
/»P« 0.i242,maioreft,qudm4W3. 
/«£• 0.i24,maior,quamtf;«2. 
/»p . 0.4 : 4W. 

4maior,quam «. 

Incrementum 0.443 , maius incremento 0*4. 
Quod &c. 
/^. O.i 2d2,minoreft, quam 473. 
/*p. 0. 1 24, minor, quam 6qi, 
(up. 0.4H-4.-4w-+4.-4f. 

0.4-1-4, minor eft, quam 47-+«. 
Incrementum 0.443 , minus incremento 74. 
Quod &c. 

O.443 , pro binario, maior eft, quam m^ minor, 
quam 74. 

O.443 , pro ternario,& pro alio quolibet numero, 
maior eft, quam m^ minor qua ^4» Quod &c 
Dico O.i 242r incrementum , maius ellc incremento 
#*4jminus incremento 74; & 0. i242r,maiorem efle, 
quam ^45 minorem, quam 74. 



Demonflr. 

| Incrementum0.i242r,cft0.2 44r-^0.i2rH-ia/ ( 
*•?• | Incrcmentum 0.4, tft 4»? 3 -+6mz-mm-nt. 

In- 



fup 
fup 



fup. 
20. h. 



16. h. 
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Incrementu m 74 , efc 47 3 -+ 5^ 2 4^«. 
O.a^^maioreftjquam 4^3. 
O. 1 2r, maior, quam 5^2. 
i2f>maior,quam \m+u. 
IncrementumO.i 2d2r,maiuscft incremecow^. 

Quod&c. 
0.24^r,minoreft, quam 4^3. 
O.i ir~+ r 2t> minor, quam 6qz-+^q-¥U. 
Incrementum O.i 2 a 2 r, minus incremento 74. 
Quod &c. 

O.ia^nprobinariOjmaior^quam m^\ minor 

eft,quam^4. 
0. 1 2 d 2 r,pro ternario, maior eft, quam w 4; mi- 
nor>quam ^4, necnon quo alio quolibetnu- 
mero. Quod&c. 
Dico O.5 ^4, mcrementum, maius effe incremeto my^ 
niinus incremento ^5 : & 0. 5 a^ maiorcm eflc, quam my> 
minorem, quam ^5. 

Demonflr. 

Incrementum 0.5^4, eft O.ioa^O^oaz 

Incrementum m^ , eft 5^4-* io;#3 •* lomz 
-t^m^u. 

Incrementum 75 > eft 5 74-+ 1 0^3 1 0^2-f 5 7-^. 
O.2043, maiorefr,quam 5^4, 
0.30*2 maiorefc, qtiam iom$. 
fup. I 0. 2 o*Miuior elt, quam 1 om*. 

0.5 



i.h. 

S.p. 

8.p. 
fup 
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l»p- 



fHp. 

fup. 
fuS. 



z6. b 



ELEMENTVM 

0. 5 h- 5 , maior efr, quam 5 
Incrcmentum O. 5*4,maius eft incremento W5 
Quod &c. 

O.2043, minoreft,quam 5^4. 

O.3 042, minoreft,quam 1003. 

O.ao4,minorefl;,quam 10^. 

O. 5 ■+ 5 minor eft, quam 5 f**. 

lncrementum 0.544, minus eft incremento 05. 

Quod &c. 



I 0.544, probinario, maior eft, quam j»5j minor, 
quam^. 

0. 5 44, pro ternario , & reliquis numeris , maior 
eft,quainm5;minor,quam 75. Quod&e. 
Dico 0.2 043r,incrementum , maius efle incremento 
m 5 jminus incremento 45 :& 0.2 043 r,maiorem cfle.quam 

w5;minorem ; quam 75« 

Demonflr. 

0. 2043»- incrcmentum,cft0.<?042r-t 0.504»--* 
0.2cr-i-2or. 

Incrementum w?5, cft 5 >»4-+ 1 dotj^ 1 o»n-+ 5 m 

Incrementum ^5 , eft 5^4-+ 1003^- 1 ooa-*$4H m. 
0. 5 04 2 r , maior eft, quam 5 ///4. 
O.Ccar, maior eft, quam 1 owj. 
0.2 or, maior cft, quam 1 ow2. 
2 c r , m aior e ft, quam 5 m-\ m . 
Incrcmcntum 0.2 043r,maiuscftincremento w/5. 
Quod&c. O.60 



2. /?. 

8. p. 

8. p. 

(up. 
fup. 



fup. 



26. h, 
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O.tfc^r^minoreft, quam 5^4. 
O.6o^r>minoreft,quam 10*73. 
O. 2 or-+ 2 of , minor eft> quam x otji -+ 5 
Incrementum 0.2 3 r, minus eft incremento ^5 . 
Quod&c 

CUc^r^pro binario ,maior eft ,quam my>my 
J nor,quam 75. 

I 0:i oasr, pro ternario, & reliquis numeris, maior 
eft, quam ^j minor, quam 75. Qued&c. 
Dico O 3c^2r2 incrementum, maius efle incremen- 
to m$ ; minus incremento ^5 : & 0.3 0d2r2,maioreirL> 
efle,quam my^ minorem > quam ^5 . 

Demonjlr. 

Incremcntum Q.3cd2r2>eft 0.<5o^r2-f0.3 ora 
^30^2. 

Incrementum m$ > eft, %m\ -+ 10023 4 10^2 

lucrcmentum ^5>eft 1 0^3-^1 0^2-^5 ^-t-^ 
0,5o^r2, maior cft, quam 5^4. 
O.3 cr 2 , maior eft> quam \om$ . 
O.sor~> maioreft>quam lom-^^m-^u. 
Incrcmentum.O 3042^ , mjius cltincremento 

m 5 . Quod &c. 
O.tfc^r > minoreftj qiam 5^4. 
O. 3 cr2-+ 3 cr2 , minor cft , quam t 0^3 . 
I fccrcmcntum 0.30/12^2 > minus cA incremento 

^5 ... Qiiod&G .... . ' y 

M O.30 



2. fe. 
S. />. 

8. /?. 

fnf. 
fup. 



fup. 
%9. h. 



%6. h. 



ELEMENTVM 

O.ioairzy pro binano , maior eft, quam my> 

minor, quam </5« 
0.3o*in, pro ternario,aliouc quolibet nume- 
ro, maior eft , quam m$ ; minor, quam ff. 

Quod &c. . c , 

Similiter oftcndetur de omnibus quadratricibus m inh- 

nitum , hac femper methodo feruata . 

Quare &c. 



Theor.ii.Prof.il. 

QVaelibet quadratrix eft equalis femitotae vnitate plus 
ordinata? , additis , demptifque fcmitotis, aliqua- 
liter acceptis , non plus ordinatis , quam Ut eius 
bafis. TJemonftr. 
Patct indu&ione per 6.h. 

Deindefic. Quaelibct quadratrix, eft squa- 
lis totae, vnitate plus ordinatae, demptis , addituq; 
aliqua1itcracceptistot.s,nonplusordinat.s,quam 

fit cius bafis . Tota vero vn.tate plus ordinata,elt 
sequalfe fcmitotaepariter ordinata:,vna cum femi- 
iotis non plus ordinatis, aliqualiter accept.s,& 
vnitate:&reliquxtotae non plus ordinatx, funt 
aequales femitotis, nonplus ordinatis , aliquahter 
acccptis,&vnitati. 
Quare qua?t.bet quadratrixeftzqualisfemitotae vnita : 
te plus ordinatae additis &c. 



az. h. 



6. h. 



Tfo 



or, 
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Theor.zz. Prop.32. 

QVselibet quadratrix eftatqualis fcfquitota;,vnitato 
plus ordinata-, demptis,additifque fefquitotis , ali- 
qualiter accepris, non plusordinatis, quam fitcius 

bafis. 

Demonjlr. 
Patet indu&ione per j.b. 
z.b. Deindefic. Qu*libetquadratrix,eft asquahs 
totar, vnitateplusordinata?,dcmptis,additifque 
aliqualiter acceptis totis , non plusordinatis, qua 
fiteiusbafis. Totavcrd,vnitate plus ordinata^, 
jequalis eft fefquitotar, pariter ordinata:,demptis, 
additifque alijs, acceptis aliqualiter fefquitotis 
non plus ordinatis:& reliqua: totx non plus ordi- 
nata? , funt fefquitotis additis, & fubtractis , non 
plus ordinatis sequales. Ergo qudibet quadra- 
trix ,cft a?qualis (efquitotse vnitate plus ordinate, 
demptis , additifque alijs , acceptis aliqualiter fef- 
quitotis ,nonplus ordinatis, quam liteiusbads. 

Theor. i$.Prop. g$i 

QVtflibet quadratrix media, eft iequalis quadratrici, 
ineadembali, prima;,vna cum alijs pnmi lateris 
fr.ecicbus,ahqualitcr acceptis. Et iubquadratrix, 
fubquadratrici . 

T)emonjtr. 
Patet induSioneper S.h. 

M a De- 




14» h, 



ELEMENTVM 

Deinde fic . Qu;elibet quadratrix , eft a?qualis 
tot£,vnitatcplus ordinatce, quamfic ausbalis, 
demptis , additifuc ali/s totis, aliqualiter acceptis, 
non plus ordinatis, quam fit cius balis . Tota aute 
vnitate plus ordinara , cft iequaiis quadratrici pri- 
m£,ina;queordinata bafiiacenti, vna cumalijs 
! fpeciebus, in primo latere,in inferioribus bafibus, 
aliqualiter acceptis . Et reliqua? infcriores zotx, 
fimiliter inferioribus quadratricibu^ , & ipeciebus 
funt arquales, aliqualiter acceptis . Quare quajli- 
bet quadratrix media,eft aquahs prima, in eadcm 
bafi, iacenti quadratrici , vna cum alijs primi late- 
ris fpeciebus, aliqualiter acceptis. Et fubqua- 
dratrix , fubquadratrici . 



Thtor. 54. Prop.^.. 

QVadibet quadratrix, eft ajqualisquadratrici, inca- 
dembafi,vicina:,aJditis vtrimque totis , non plus 
ordinatis , quam fit ipfa bafis. Et fubquadratrix, 
fubquadratrici . T>cmonf:r. 
Patct indu&ione per p.b. 
*uh] Dcinde fic . Qua:libet quadratrix , eft ajqualis 
j quadratrici , in eadem bafi, fibi vicina?, additis 
. vtrimquealijsinfcriorum bafiufpeciebus,aliqua- 
j liter acceptis , & totis non plus ordinatis, quam fic 
12 - h ' j ipfa bafis. Sunt autem aliae infcriorum bafium fpe- 
j cies,a:quales totis , non plus ordinatis, quam fic 

ipfa 
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j ipfa ba(is,aliqu tliter acceptis. Ergo qudibet qua- 
• diatnx,elt cequalisquadratrici, in eadeai bftfi, fibi 
! vicin^addicisvtrinqjtocis^noplusordinatis qua 
*. p. 1 fuipfa bafis. Etfubquadratrix fubquadratrici. 

Tbeorema 3 5 . Prop. 3 5 „ 

QVadibet quadratrix> eltarqualis quadratrici, in ea- 
dembafi, fibivicina?, additis vtrimque femitocis, 
non plus ordmatis, quam fit ipfa baiis . Et fubqua- 
dratrix, fubquadratrici . 

Demonjlr. 
Patetinduftione per ic.h. 

Deinde fic. Quxlibct quadracirc cfta^uaUs 
quadratrici>in eade ba(i,fibi vicine,addins vtrimq; 
totis non plus ordinatis,quam fit jpfa bafis . Toix 
autemnonplusordinatx,femitotisnon plusor- 
} dinatis,acceptisaliqualiter,funta^quales. Ergo 
j qudibet quadratrixelt cequalis quadratrici in ea- 
! dembafifibi vicin#,additis vtrimque femitotis, 
j nonplus ordinatis, quam (it ipfa balis . Et fub- 
| quadratrix, fubquadratrici . 



34./;. 

6. b. 



z.p 



Theor. 3 6. Prop. 3 <5. 

QVadibet quadratrix,eft xqualis quadratrici,in eade;n 
bafi,fibivicin#,additis vtrimque fefquicocis,noa, 
plus ordinatis, quam fic ipfa bafis . Et fubqua Jratrix , fub- 
quadratrici • 

De- 



5?4 ELEMENTVM 

Demonjlr. 
Patet indu&ionc pcr n.h. 



?4- & 



7. fc 



2. p. 



Deinde fic. Qudibet quadratrbr cfl: arqualis 
quadratrici, incadem bafi,fibi vicin^, additis 
v trimque totis, non plus ordinatis, qaam fit ipfa 
balls. Tctce autem, non p!us ordinat2e,fefquito- 
tis, nonplus ordinatis, acccptis aliqualiter,funt 
cTqualcs. Ergo quahbct quadratrix, e(t aequalis 
quadratrici, in eade bafi,fibi vicina, addins vtrim- 
quctotis^nonplus ordinatis,quam fit ipfabafis. 
Et fubquadratrix , fubquadratnci . 



jheor. sj.Prop. 37. 

QValibet quadratrix , eft aquahs quadratrici , fihi, iiX-, 
cadembaii, vicinae, additis vrrimque primi latens 
fpeciebus,infcriorum bafium. Et fubquadiatrix, fubqua- 
dratrici . TDemonfir. 
Patet indudionc per 12. /?. 



34. h. 



14. 



2. p. 



Deindefic. Qutfjibet qtiadratrix > efl^q ialis 
quadrati icijfibijin caJc bafi ykrio^additis vtrunqj 
totis, noplusordinatis quam lit iplaba(is,a!iquu- 
liter aco ptis. qua? totc, funt Jequales fpeciebus m- 
fci ioi u bafiuro, primi latei is , aliqualiter acceptis. 
J Ergoquafhbctquadratrix, efl: aequ tl s quadratrici 
j fibi in cadcm bafi vicina\>addjtis vtnniq;primi la- 
leris fpcciebus , infeno^um balium. Etfcbqua- 
dratnx, iubqu ^i;!(rici. 
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Pccrus Mengolus , Illuftriflimo D.Fabio Alaman- 
dino,NobiIi Bononienfi, Domino fuo maximc 
recolendo, beate viuere. 



E quafi proportionibus , inauditunu 
hucufque Geometricum elemcntum 3 
ad theoremata , cateroqui dipctlli- 
ma 3 factli negotio foluenda , cum in- 
ftituerim : ex ijs 3 qui meam fcholam 
frequentarunt , prater tejuuems Illuftrifstme , ne* 
mtnem habeo fatis difpofitum; qui rem fubtilifsi- 
mam valeat wtelligere. Cumque verear , fi forte 
pofstt intelltgi , quod legendum ommbus propono\ 
nifi prius ipfe oretenus , altcui eius doflrtn& fatis 
capaci, meam fententiam explicuerim: apud t^J 
precator accefsi \ vt dignareris ( hcet vacationmru 
tempore admodum neceffario ) ruralibus partim 
deltcijs 3 partim negotijs qutdquam detrabere; pri- 
uattfque meis lucubrattonibus audttor interuenire, 
Pro tm benignitate fiatim , quod pofiulabam , im~ 



m 
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pleutfti : £f concefjum tibi diuirittus intelleclwnu 
fubttltfstmum , inuer.tis meis , ea intentwne adhi- 
bttiflt ; <vt me tpfum inuentorem , ^ praleflo- 
rem , tn plurimis ettam pr&uenires. Plunmas ifa* 
Cjue iibt primum gratias profieor : quod tam humi- 
liter, liberaltter, me de fludijs meis priuatis 
tecurn patiaris communicare. Deinde illas eafdem 
liicitbrattones ,zwa cumalijs pr&cedentium elemen- 
torum , plenius traciatas , prdegendas offero , fcri- 
ptis pr&fentibus \ antequam totum opus pu- 
bltct iuris ejfe incipiat: non cjuafi gra- 
ttam reddimrus; fed in mei erga 
!e obfeqr.ij moritmentum . 
Valt-J. 




GEO 
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GEOMETRUE SPECIOSiE 

ELEMENTVM TERTIVM. 

•D E F /5ST IT 10 N ES. 




Atio indeterminata determinabilis, qirae in_, 
dcterminari, ppteft efle maior, quain data^, 
qudibet, quatenus ita determinabilis, di- 
ceturQuafi infinita. 

2. Et quarpoteft efle minor, quam data quxlibet,qua- 
tenus ita determinabilis, dicetur,Quafi nulla. 

3. Etquxpotefteife minor,qua.ndataquaslibctmi- 
iorina»qualitas;&'tiaior,quamdata qujelibcc rainor in.e- 
qua'itas,quatenu> ua detenninabiKs, dicetur,Quafi aequa- 
litas. Vdaliter. qua> poteft cfle propior sequalitati, 
quamdataquxlibec noiixqualicas,quatenustalis, dice- 
tur,Quafi aequalitas. 

4. Etqux poteft cflfe minor, quara data quxlibec raa- 
ior, propofit^ quadam ratione ; 5« maior, quam data qu.r- 
Iibetminor,propofita eadem ratione, quatenus ita decer- 

N mina- 



*8 ELEMENTVM 
minabilis,dicetur,Qaafi eademratio. Velaliter. quas 
poteft effepropior cuidam propofit^e rationi,quarn Ja- 
ta quselibet alia non cadem , quatenus talis, dicetur, Quafi 
eaderru. 

5. Et rationumquafi earundem interfe, termini di- 
centur, Quafi proportionales. 

5. Et quafi aqualitatum, dicentur,Quafi a»quales. 




Theor. 



1 



T E R T I V M, 99 
Theor. i.Prop.l. 
Na?qualium rationummaior, permutando,eft raaior 
item compcnendo, &diuidendo, eft maior. 

Dewcnfh 



def.2.<$. 



Maioriscnim rationis antecedcns, maioreft, 
quam proportionalis, cum rehquis teiminis: & 
dempta quantitate,vt prop.ortionalis rclinquatur; 
permutando , & componendo, &diuidendo,pro- 
portionalis erit , & antecedens ; eademq reftituta 
quantitatc, ent antccedens maior ,quam propor- 
tionaIis,permutatae, aut compofit*, autdiuifx 
proportionaliutis. Quod&c. 
Quare&c. 



8.5. 



I 



Tkeorema z.Prop. 2. 
Narqualium rationum maior, conuertendo, eft mi- 
nor. 

Demonftr. 

def.9.1. Nammaioris rationis confequens eft minor, 
quam proportionalis, cum reliquisterminis: fa- 
dufqueconuertendo antecedens, adhuceft mi- 
nor, quam proportionalis , cum reliquis terminis. 
Quod &c. 
Quare&c. 



I 



Theor. $.Prop. 3. 
Varqualium rationum maior , pcr cr nuerfionem ratio- 
msjclt.minor. N 2 fly- 
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Hypotb. 
a$ b: maior,quarti c$ d. 
a: maior^quam b. 
c : maior, quam d. 

Dico a> a — b: minorcm eflfe, quam c\ c~-d. 

Demonf. 

hyp. j^; b: maior, quam r; d. 
p. b. *a — b> b: maior,quamr — d; d. 
2. h. ! b ; a — b: minor,quam d^ c — d. 
p. h. J^; a — b: minor,quam c; c — d. Quod&c. 
Quare &c. 



Tbeor. 4. Prop. 4. 

EX maioribus rationibus, cx #quali, maioreftratio 
compofitar&exmmonbus, minor. 
Hypotb. 
*; b : maior, quam c; d. 
(?; f: maior, quam^; b. 

Dico a-> b>-+e: f: maiorcm efle , quam d>-+£y b. 

Pr>epar. 

a\ b: /; d. 
b: dy m. 

Demonfk. 

ccnflr. j a ; b i /5 d. 

hypotb. I a> b: maior, quitai cj d. 

13-5- 1*5 d: maior,qiiam c 0 d. 

/': ma- 



10. 5. 

conftr. 
hypotb. 
13. 5. 
conftr. 
13. y. 
10. j. 
8. 5. 
p.'p. 
p. p. 



TERTIVM, 

1**5 maior, quam c 
e\ f: d\ /. 

e; f: maior, quam ^; fe. 
d; /: maior, quam ^; fc. 
dj m. 

d; l: maior, quam d', m. 
I: minor, quam m. 
i: l: maior,quam c; m. 
a; b,-*e; f: ij ^»-k/; /' M 1« 
c; «?>-^; h: c; w; c; m. 

4; /:maior,quam c; d,-+g',k Quod&c. 

Quare&c. 



Theor. 5 . Prop; 5 . 

MAioris insequalitatis plus multiplicata ratio,maior 
eft , quam minus : & minoris, minor . 

fjypoth. 
a : maior , quam 
?• P- <*3 h '■ triplicata a-, b. 
3. />. ai-y bi: duplicata a-> b. 
Dico ai\ b$: maiorem, quam a2 ; £2. 
Et £3 ; 43: minorem,quam £2 . 42. 

Demonfr. 
def.6.p. j .43 ; 42 ; <*; #. 
4/.*.p. ; &3i h: b', u. . 
8. 5. ! »: m -ior,quam £; ». 
13. 5- i *3 5 * 2 •' a.a:or,qi!am £3; £2. 

"3> 



p. b. 
2. h. 
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<*1 i maior,quam ai; bt. Quod&c. 
h > *3 : minor, quam Lz; ax. Quod&c. 



Quare&c. 



Theor. 6. Prop. 6. 

SI prima adfecundam,maiorem habuerit rationerro, 
quam tertia ad quartam: ctiam arqueproportionales 
aimprima,&tertia,ad «queproportionales cum fecun- 
da, &quarta, maiorcmhabcbunt rationem,fi proutiibi 
JCjpondcnt,itafumantur. 

Hypoth. 
a> b: maior,quam c $ d. 
a; c: Fj f. 
b' 2 d: h. 

Dico^j^; maiorcmefle,quam/j h. 

TDemonfir. 
hypcth. | d j b: maior,quam c; d. 
P- b. la;c: maior, quam £j d. 
l 3- 5- U> f: maior, quum >j h. 
p- h. I g : maior, quarn fi h. Quod &c. 

Quare&c. 



Theor. 7. Prop. 7. 

RAtio quafi infinita,conuuiendo,cft quafinulla. 
Hypoth. 

Eito ratio A ad 2?, qiUi infinita. 

Dico conucrtcndo, 3* ad A } cilcquafi nullam. 
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Trspar. 

Aflumatur qu^libet ratio c ai d. 

Tkmonjir. 

def.i.b. ] Ratio A ad 2?,maiqr poteft eRe, qua^ d ad c 
2. h. Ergo conuerccndo, £ ad 4 , minoj- poteft gflb, 
rfe/.z./,. quam c add. Ergo 23 ad A, eft ratioquaii P uila. 
Quod &c. 
Quare &c. 

Theor. S.Propof.B. 

RAtio quafi infinira , componendo, eft quali infinita: 
item diuidendo,eftquaU.intinita. 

Hypoth. 

Efto ratio A ad 2 , quaii infinita. 
Dicocomponendo ^n-Sad 2, eflequafi infiuiram. 

Prtpar. 

AiTumatur qua?Iibet ratio.c ad d: quod fi c, eft ma- 
ior,quam d> iitexceiTus e. 

Demonjir. 

Siquidem c eft #qualis,vel minor a quam d: pa- 
ter, quod 4-+ % ad 5» 3 maior poteft efle,quinot* 
cad^.Quodli c cft maiorjquam^-q^oniairL, 
A ad B , maior poteft efle, qua n e ad d: crgo 
componendo, ^-+2? ad 2, maior poteft efle,qua.$ii. 

ad </: fed c-+d eft c: ergo 4+3 ad » , ma- 
ior poteft eiTe,qHam c ad </. Ergo ,4 +2 ad 2, 

ratio eft quafi infijjita . . Quod &c. 

Dico 



8. J. 
rfe/. I. 
f. h. 

pntpxr. 
4ef. 1. 



i©4 ELEMENTVM 

Dicodiuidendo A~-2ad%, rationem efle quafi in- 
finitam . Demonftr. 



Ratio A ad S,potcft efle maior,quam c-f-d ad d: 
Ergodiuidendo A— S ad »,poteft efle maior, 
quam c ad d. Ergo 2 ad ratio eft quafi 
infinita . Quod &c. 
Quare&c. 



<fc/. i. 
f. b. 
ief. I. 



RAtio quafiinfinita,perconuerfionem rationis, eft 
quafi a?qualitas. 

Hypoth. 

Efto ratio A ad S, quafi infinita. 
Dico, per conucrfionem rationis, A ad A—^B , efle 
quafi sequalitatem. 

Pr*par. 

Aflumaturqua?Iibet ratio non aequa!itas,cuiusmaior 
terminus c , minor d. 

Demonjir. 

Ratio A ad »,poteft maior cfle,quam c ad 
c — d: ergo,'per conuerfionem rationis, A ad 
^—S, potcft minor efle, quam c ad & eft 



def.i.h. 



maior fcqualitate: ergo ^ad ^ — 2? , eft propior 



def.^.h. «qualitati, quam fitpropofita ratio c ad </: ergo 
I ratio AzdA— 2, eft quafi arqualitas. Quod &c. 
Quarc &e. 



Th 



eor. 
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Theor. 10.Prop.io. 

RAtio quafi nulla, conuertendo,cft quafi infinita. 
Hypotk 

Eftoratio A ad S, quafinulla. 
Dicoconucrtendo,rationem S9 ad A, eflequafiinfi- 
nitam. Pr*par. 
Aflumatur quaelibetratio c ad d. 

"Demonflr. 

def.2. b. Ratio A ad 5? , minor poteft efle, quam «' au 
%. h. c: ergo conucrtendo, ratio "B ad /4, maior potcft 
rfr/.i./;. . efle,quam cad & ergoratio 2 ad <4> eft quali 
| infinita. Quod&c. 
Quare&c. 



Tbeor. 1 i.Prop. 1 1. 

RAtio quafi nulla, componendo , eft quafi jequahtas. 
Hypotb. 

Efto rario A ad S , quafi nulla. 
Dicocoroponcndo, rationem ad S, eflc quafi 
sequalitatem. 

Pr<epar. 

Aflumatur qu^Iibet rario c ad</, nonarqualitasjcuius 

maior tcrminus c, minor d. 

Demonflr. 

def.i.b. I Ratio ^ ad 55 , poteft minor elTe, quam c — </ 
9. ! ad </ : ergo conuertendo, %ad A, poteft maior 
p. b. j efle, quam ^ ad c — d\ ergo componcndo Ah& 

O ad 
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3. h. ad A , poteft maior efle , quam c ad c — d : ergo 
per conuerfionem rationis A-tH ad 2 poteft mi- 
1 nor eiTe,quam cadd: &eft maiorieqjalitate:er- 
iefo.h» go ^-+v?ad^»"ftpropior«qjalira* >quam cad^: 
ergo A-*$ ad 2?, eftquafiaquahcjs. Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. 12. Prop. 12. 

EXrationibusquafi infiuitis,ex icquali,qua(i infinit» 
funt rationes compofita?. 

Bypoth. 

A ad S, 5i C ad D , funto rationcs quali infinitar. 
Dicocx xquali ,cx A ad 2, & C ad D compofitam, 
cfle qjafi infinitam. 

Pr<epar. 

Auumatur e ad /. ratio quxlibet. 

Demonjir. 

Quoniam A ad 2, & C ad D, funt rationes 
quafiinfinit£:pofuntefse v4 ad 2 ,maior,quam 
e ad f, & C ad D, maior jcqualitate. Quaro 
&vtnfque ,4 ad 2, & C ad Z), compofita ra- 
tio, poteft elfemaior , quam ex e ad /, & ex 
a?qualitate,compofita;ideft,quamipfa * ad / 
ratio. Quarecx vtrifque AzdZ, & C ad D, 
compofita ratio cft quali infinita. Qiiod &c. 
Quare&c. 



ief.i.h. 
4. 



Thcor. 




T E R T I V M. 

Theor. i^.Prop. i$. 

EX rationibus quafi nullis , ex «quali , quafi null« funt 
rationes compofita?. 

ffypoth. 

A ad & C ad D, funtorationesquafi nulfa: . 
Dico ex;equali } ex A ad Cad D rationemcom- 
pofitam,efle quafi nullam. 

Prtpar. 

Afliimatur qua:Iibet ratio e ad /. 

Demonflr. 

Quoniam A ad & C ad D funt rationes 
quafi niilke,poflunt efle, A ad minor,quanu 
f ad /: & C ad D, minor sequaiitatc. Quare 
exvtnfque A ad & C ad D, compofita ra- 
tio,poteftefleminor,quamex vtrifquc * ad /, 
&exa?qualitatecompofita;ideft,quamipfa e ad 
/. Quareex vtrifquc A ad & C ad D , com- 
pofita ratio eft quali nulla . Quod &c. 



Jef.z.b. 



4. fc. 



7- J 



Quare&c. 



Theor. 14. /Yop. 14. 

RAtio quafi a?qualitas, conuertendo, eft quafi a?qua- 
litas . 

Hypoth. 

Efto ratio A ad quafi aiqualitas. 

Dico ccnuenendo, # ad -4, quafi a?qualitatem efle. 



O 



Pr<e- 




— i — tst— x I 
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Pr<epar. 

ATurruittur duae quslibec rationes > c ad d> maior 
*qua!itate:& c ad f> minor. 

Tfemonjlr. 

Quoniamratio c ad d> cftmaior arqualitatoj 
ergo conuertendo >d ad c> cft minor arqualitate: 
&quoniam e ad f> eftminor sequalitatej ergo 
conuertendo/ ad e y eft maior a^qualitate . £c 
quoniam A ad 1$> eft quafi arqualitas : ergo po- 
teft A ad *B> maiorcfle, quam d ad c> &minor, 
quam / ad e: ergoconuertendo poteft # ad A> 
minorefte,quam c ad d> & maior^quim *ad f. 
def^.h. | Ergo # ad eftqualisequalitas. Quod &c. 



/?. 

a. 

bypotb. 
defo.h 

2. /?. 



Quarc &c. 



jT/wr. 1 5 . Prop. 1 5 . 

RAtio quafi sequalitas, componendo, eft quafi dupla. 
Hypoth. 

Efto ratio A ad quafi arqualitas . 
Dico componendo ^ -+ 3 ad effe quafi duplam . 

Pr*prfr. 

Affamatur duae quadibet rationes c ad maior,quam 
dupla: & * ad/, maiorquidem sequalitate, fed minor, 
quam dupla^ . 

Demonftr. 

conflr. | Quoniam c ad d> cft maior, quam dupl^ 
^ /;- | diuidendo, c~~d ad cft maior arqualitace: & 

quo- 




itC 



p. k 



defa.h. 
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quoniam e ad f y cft maior sequalitate , fcd mi- 
nor,quam dupla;diuidedo>^r~/ , ad/, eft niinor 
sequalitate . Et quoniam A ad 55, eft quafi #qua- 
litasjpoteft A ad minor efle, quam c— d ad 
d*> & maior, quam e — f ad /. Ergo compo- 
ncndo,poteft A -+S ad S, minor efle, quaoi c ad 

& maior,quam e ad/V Ergo ad 
eft quafi dupla • Quod&c. 
Quare &c. 



77^r. 1 6". Prop. 1 5. 

RAtio quafi aequalitas , diuidendo ,cft quafi nulla. 
Hypoth. 

Efto ratio A ad 3 quali aqualitas: & efto -4 maior, 
quam 2?. 

Dico diuidendo A — 3 ad efle quafinullam. 

Aftumatur quadfbet ratio c ad </. 

Demonjir*. 

Quoniam A ad S, elt quafi#qualitas;&eftyi 
maior,quam 2?; & maior, quam d: ergo 
poteft A ad ; 2? ratio, minor efle, quam c-±d ad 
ergodiuidendopoteft^ — S ad 2 ratio,mi- 
noretfe,qua;n c ad d: ergo ,4 — 2? ad 2?,.ratio 
eftquaiinulla. Quod&c. 
Quare &c. 



def.j.k. 
f. ». 
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Theor. 17. Prop. 17. 

RAtio quafi sequalj itas , per conuerfionem rationis eft 
quafi infinita. 

Hypoth. 

Efto ratioquafia-qualitas A ad & efto ^ maior, 
quam 2. 

Dico , per conucrfionem rationis , A zd A -~ racio- 

nem efle quafi infinitam. 

Pr^p/tr, 

AfiumaturqudibetJ-atiomaiorisinaiqualitatis c ad <£, 
'Demonjlr, 

Quoniam A ad 2, eftquafia-qualitasj&eft,* 
maior,quam 2; item r maior, quam c — d: er- 
go ratio ^ ad 2, poteii minorefle, quam c ad 
c — crgo per conucifionem rationis, ^4 ad 
A — % ratio, poteft maiorefle,quam c ad </: & 
eft maior omnibu *, tum aqualitatis , tum minoris 
inaqualitatisrationibus: crgo A adA~$ ratio 
eft quafi infinita. Quod &c. 
Quate &c. 



dtf.$. h 
l> h. 



def.p.h. 



Q 



Theor. j 8. Frop. 1 8. 
V* eidem funt quafi aqualia, intcr fe funt quafi 
«qualia. 

Hypoth. 

Sunt A, % quafi aqualia : item », C, quafi a*qualia. 
Dico^, C, quafj aqualia c/Ie. 

Pr*- 
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Trtpar. 

Aflumatur qua?libet ratio d ad e, non ajqualitas: cuius 
maior terminus d, minor e. & intcr d t e, msJia fu- 
matur £ Demonflr. 



defo.b 



4. JSr. 



Quoniam /4, 2?, funt qua(i «qualia , poteft A 
ad 2?, minusdfe,quan d ad /: 32 maius, quum 
/ ad d. Item 2? ad C poteft minus efle,quam / 
ad e , &i maius, quam e ad /. Ergo cx a?qua- 
Ii,poteft A ad C minus efle, quam </ ad <? j & 
i&iJu I maius., quam <? ad d, ergo A ad C, quafieft 
| a>qualis . Quod &c. 
Quare &c. 

Theor. 1 9. Propof. 1 9. 

QVa;eidem funt quafi e^dem rationes, inter fefunt 
quafi e^dem . 
w ' Hypoth. 
A ad 2?, quafieademeft, qua» C ad D: & C ad D, 
quafi eadem , quae E ad F. 

Dico J ad 2?, quafieamdemeflequa; £ ad F. 

Prapar. 

Affumatur quarlibet ratio g ad h, maior, quam cui 
propiorpoteftefle E ad F: & quxlibet * ad /, rainor. 

Demonflr. 

dtf.4.h. Quoni*3m C ad Z>, quafieadem eft,qaas E ad 
F: poteft C ad D, minorefle,quam j> ad /75 Sc 
a. b. J maior,quam i ad /. Ergo ^ aJ h 9 maior eft, 

quam 



defj^b, 
confir. 



"2 elementvm 

quam cuipropiorpotcft eflc C ad D -, & i ad /, 
minor. Et quoniam A ad quafi cft cadem. , 
qua» C. ad 2>: crgo A ad poteft cfleminor, 
quam g ad fcj & maior, quam * ad /. Sed g ad 
k eft quxhbet afliimpta , maior, quam cui pro- 
piorporeftefle B ad F; & * ad /, eft qua?libet 
</*/.4.&. J aiTumpta,minor: ergo A ad eft ouafi eadem, 
{ qus £ ad F . Quod-.&c 
Quare&c. 



Theor. 2Q.Prop.2Q. 

QVafi proportionales , conuertendo , funt quafi pro- 
portionales. 

Flypoth. 

Sint quafi proportionales A ad vt C ad D. 
Dicoconuertendo, quafi proportionales efle S ad 

vr £> ad C. 

Prtpar. 

Sumatur quselibet ? ad f y maior , quam cui 
propior poteftefle D ad C: & quaelibet g ad fc, 
minor: &eritconuertendo, fumpta / ad f, mi- 
nor>quam cuipropiorpoteftcflc C ad Z>;& Aad 
tf, maior. 

TDemonftr. 

bypoth. j Quoniam ad '/>', quafi eftcadcm,qaa* C 
i^.fc. ad X>: crgo A ad 8 , potcftcflcminor,quam b 
u b. j ad^j 8i maior, quam y ad e: crgo conucrten- 

de, 
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do> 2? ad A, potefte(Temaior,quam £ ad % & 
defa.b. j minor, quam e ad /• ergo 2 ad ^quafl cadem 
I eft, qux Da.dC. Quod&c. 
Quare &c. 



E 



Theor. zi.Prop. 21. 
X quaii ijfdem rationibus, ex sequali, quafi e^dcm 
funt rationcs compofitse . 

Hyjpoih. 

A » C *Z> 

£ F & # 

/ n r p 

\l 0 s q m . 

A ad % , quafieadem ratioeft>quse C ad Z>: & £ ad 
F , quati cadcm qua? <7 ad H. 

Dico cx^qualijcx ^ ad & £ ad compofitam, 
quaficamdem efle, qu# ex C ad D> & <7 ad # compo- 
iita^. . , fed 

Pr<epar. ri 

Afllimatur / ad ^ qudibet ratio maior, quam.cui 
propiorpotefteife,ex C ad £), & (J ad compofifa^: 
item aflumatur qusehbet / ad m> minor. Deinde fiant 
1 ad n> & l ad $ Ikut cui propior potcft efle C ad D: 
item /? adA>& 7 ad ficut cui propior poteft efle G 
zd JJ . Deniquefumaturinter n>p> mediaqu^ehbetqiian- 
titas r: & inter o> q> media quselibcc s. 

P T>e- 



\ 



4. h. 



p, h. 



f. k 
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Demonflr. 

omflr. Quoniam 1 ad ^ maior eft, quam cui propior 
poteftefle,ex C adD,$tG H compofita^ 
&eft * ad n y cui propior poteft efle C ad 

ad ^ cui propior poteft efle G ad //: ergo j 
ad maioreft, quam, qua?ex 1 ad & ex /7 ad 
k, compofita. Ergo n y maioreft, qua n p. Si 
cnim n y eflet^qualis ipii p; ex i ad n y & ex equa- 
litatc,& exp ad h copofitaratio % ad ellet ca- 
dem , qu^exca, cui propior potcft ede C ad D y 
exaequalitate, & cxea, cui propior potcft efle G 
ad H y compofitaeft; contra aflumptum . Qjod 
fi n y eflentminor,quam p: cx i ad n y & minori 
f ina?qutf!itate, & /? ad 4,, compofita ratio 1 ad k, 
cflet minor , quam qua? ex ea, cui propior potcft efl^ C ad 
D y cx a>q lalitate , & ex ea, cui propior potcft efle G ad H, 
compolita eft y contra idem aflumptum . 
condr. | Ergo n y maioreft,quam p: & r y mino^quam 
8. 5. j «; & maiorquam p: habctque / ad r y maiorem 
I rationem,quam 1 ad n y idcft maiorem ,quairu, 
8. 5. | cuipropiorpoteftefle C ad D : habet quoque r 
ad k, maiorem,quam p ad k; ldeft, maiorem , quairu, 
cuipropiorpotcfteflc (7 ad H. 

Similiter, quoniam / ad rn y minor eft, quarru 
; cui propior poteft efle ex C ad D y & ad H 
! compolita :&cft / ad 0 , eadem, cui propiorpo- 
4. fe. | tcftcfle C ad Z>: & q ad cadcm, cui pro- 

pior 
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A 2 C D 

B F G H 

i n r p k. 

t o s tj rn 

pior poteft cfle G ad H: ergo / ad m> minoi 
eft,quamqua:cftex / ad o> & q ad m compo- 
fita. £rgo o> minoreft, quam q* dcmonftrari 
enim poteft vt fupra > quod fi o> cflet ^qualis, vel 
maior, quam (\: eflet / ad m ratio non minor> 
quamcuipropiorpoteftefle,cx C adZ>,& G ad 
H cornpofita ; comra aflumptum • 

Cumitaquefljfitminorjquam ^ : eric s> ma- 
ior, quam 0; minor,quam <\: habetque / ad s> 
minoremrationemjquam / ad 0; ideft ; minorem, 
I quam,cuipropiorpoteftefle C ad D. habetquo- 
que s ad m> minorem rationcm,quam <j ad m: 
ideft \ minorem > quam > cui propior poteft eflc> 
G ad H. 

Itaque * ad r> maior eft ,qua(n > cui propior 
poteftcfle CadD: & /ad minor. Sed ^ ad 
c Ji> quaficademeft,quse C ad D: crgq ^ ad ^ 
potcft cflc minor, quam / ad r> &: maior, quani 
/ ad j-. Similitcr r ad k maioreft,quam,cm pro- 
/>>^/&. pior potcfl efle G ad //j & ud ^ mmor: & eft 
aV/.4.fe. £ ad quafieadem,qu# (7 ad H: ergo £ ad 
F poteft cflfc minor , quam r ad k j & maior, 
4. k I quam s ad Ergoex#quali,poteftex A ad 

P z &E 



A 




£ 


F 


i 


n 


l 


0 



ii* ELEMENT VM 

C D 
G H 

r P k. 
s <j m 
& E ad F compofita,minor efle, quam, qux 
cx i ad r, & r ad k, componitur, /' ad k $ & 
maior, quam, qnx ex / ad s y & s ad m y compo- 
. nitur, l ad m. Eftautem / ad k, fumpta qux- 
I libetmaior,quam cui propior poteft eife compo- 
I fitacx C ad Z>, & G ad H; & L ad m y mrnor. 
def.^.h. > Ergo compofitaex A ad B y & £ ad /=*, quafi 
j cadern eft, qux compofita ex C ad £>, & <7 ad 
| Quod &c 
Quire &c. 



tonftr. 



Theor. 22. 2 2. 

QVafi proportionales , permutando , funt quafi pro- 
portionales . Hypotb. 
Sint quafi proportionales A ad B y vt C ad D. 
Dico permutando,quaiiproportionales eile A ad C, 
vt S ad D . Vemonjlr. 

Suntenimquafieedemrationes A ad c B y & # 
ad C; quaj ad C, & C ad £>: ergo ex Bequalf, 
A adC, & B ad Z), rationescompotire iuntqua- 
rfe/.?.fc. fiexdem : ErgO/4 ad C, & ad L>, funtquaii 
proportionales . Quod &c. 
Quare&c. 



bypotb. 
XI. h. 



U7 



T E R T I V M. 

Theor.z$. Prop. 23. 

RAtiones quaG cxdcm > componendo , funt quafi 
easdem . 

Hypotb. 

A ad 2?> qua(ieadcmefro>qua? C ad D . 
Dicocomponendo ^-+2 ad #> quafi eandem eflo, 
qua: C-+D ad £>. 

Pr<epar. 

Aflumatur e ad quadibec ratio tmior, quam cui 
propiorpoteftefle C-\ D ad D: ite g ad /7, quselibct ma~ 
ioris in^equalitatis > fed minor . 



confir. 
p. fc. 

conft r. 
p. h. 

bypoth. 
defa.b.. 
p. b. 

def.^h. 



Demonftr. 

Quoniam e ad f maioreftjquam.cuipropior 
poteftefle C-*-Dad D: diuidendo> e — f ad fi 
maioreft> qudm cui propior poteft efle C ad D. 
Itemquoniam g ad /?, minor cft,quarn cuipro- 
piorpoteftcfle C-+D ad D: diuidendo g — bad 
h minorell,qukncuipropiorpoteftcfle Cad D. 
Sed A ad $> quafieadem eft>quse Cad D: er- 
go >4ad2>>poteftefieminor>quam e — /aJ fi & 
maior>quam g — h ad h. Ergo componendo 
A+3ad% poteftefle minor> quam e zdf 6c 
maior> quam g ad h . Ergo^+2 ad 2> quafi 
eademeft>qu<e C-+£>adD. Quod&c. 
Quare &c. 



\ 



t M 



m 



l i8 E L E M E N T V M 

Theor. 24. Prop. 24. 

RAtioncs quafi easdem , diuidcndo , funt quafi ear- 
dcm . 

hypoth. 

Sint rationes quafi caxfcm A ad S, & C ad D. 
Dicodiuidendo, qualieafdem eflerationes ^--2? a d 
», &C~ DadD. 

Pr<epar. 

Aflumatur <? ad/ quelibet ratio m a ior,quam cui bro- 
piorpotcftefle C-D ad D : &aflumatur pzdh, quae- 
Jibet minor. ^ 

Demonflr. 

Quoniam * ad f maioreft,quam,cuipropior 
poteft efle C-D ad D, & * ad /y mmorrer^o 
componendo e-+f ad /,maioreft,quamcuipro- 
piorpotcftefleC ad D; a d />, minor. 

Scd A ad », quafieademeft, qua? C ad £>: er- 
go ^ ad c £ potcftminorefle, quam e^fndfi & 
maior, quam^ ad fc, Ergodtatdendq A-& 
j ad 2, poteftminor efle, quira <r ad /j & maior, 

<l uam ^ acl fe E'go 8, quali cadcm 

J eft,quar C — D ad £>. Quod &c. 
Quarc &c. 



conflr. 
p. h. 



dcf.^. b 
p. h. 



Theor. 2 5 . p ro p, 2 5 . 

RAtioncs quafi eedcm , pcr couucrfioncm rationis, 
iuntquafieedcm. 

Hypoth* 
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TERTIVM. uo 

Hypotb. 

Sint rationes quafi ex Jem, A ad 2, & C ad £>. 
Dico per conuerlione n ratio lis , quafi eafdem efle ra- 
tiones A ad A~-% y & C ad C— D. 

byp. ] # : quafi C: 23. 
14- fr. iA — Z; £:quafi C — D; Z>. 
io. h. Sn-yA — 2?: quafi £>; C — D. 
n. h. | A — H: qua(i C; C— £>. Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. 1 6. Propof. z 6. 

SI quotcunque quantitates fucrint quafi proportiona- 
les, colligendo ,quafi proportionales erunt, omnes 
antecedentes , ad omnes confequentes . 

Hypotb. 

A; %: quafi C; D: 
Dico A-*C y D: quafi C; D. 

Demonji. 
hypoth. J /4; quafi C; D. 

21. <b. j A y C: quafi S; D. 

2 } .h. IA-+C,' C: quafi %-+D y D. 

22. h. \A-+C- y $-*D: quafi C:£>. Quod&c. 
Quare &c. — — 

Tbeor. 2 7. Pro. 2 7. 

SI prima ad (ecundam quafi proportionalis fuerit, ficut 
tcrtia ad quartam; &quinta ad fecundam, quali ficut 

fexta 



120 ELEMENTVM 

icxta ad quartam: eritprima cumquinta ad fccundarrL, 
quali hcut tcrtiacum fextaad quartam . 

Hypoth. 

sU%: quafi C; D. 
£> $: quafiF ad D. 

DkoA-+E- $: quafi C - f\ D . 



bypotb. 
11. b. 
bypotb. 
11. b. 
ip. b. 
22. h. 
2-J. h. 
bypotb. 
II. h. 



Quare Sic 



Pr<epar. 
4i $: quafi C; Z). 
A C: quafi #; £>. 
£; 2: quafi F; Z). 
£; F: quafi S; Z). 
^; C: quafi E; F. 
Aj E: quafi C; 
A-+ E; E: quafi C -+ F } F . 
£; £': quafi F; Z). 

»:quafi C :-F; Z). Quod&c. 



T hcor. 28. Prop. 28. 

QVafiparres,cumquafi awjucroultiplicibus , in quafi 
cauemfuntrationc, fi prout fifci rtiu>ud rcfpon- 
denr,itafumantur, 

Hypoih. . . 

4» 2 : quafi tripla . 
C; D: quafi tripla. 

Dico ^; C: quafi '/?;/). 



T E R T I V M. ix r 

Demonjlr. 
18. b. | A\ S: quafiC; D. 
%u b. \A;C: quafi 2 ; T>. Quod&c. 
Quare&c. 



Theor. ig.Prop. 2,9. 

SI totam ad totam quafi proportionalis fucrit , vtabla- 
ta ad ablatam: & reliqua ad rcliquam , quafi propor- 
tionalis crit , vt tota ad totam . 

Hypoth. 

A; %: quafi C:T>. 

Dico A-~-Ci'£~~D: quaii A; 

Dernonjir. 
bypoth. ] A ; 7> : quafi C ; D . 
Z2. fc. \A' } C: quafi 2?; D. 

) /4; A—C: quafi £; *B — T>. 
ttufc \ A — C;£ — D: quafi A',%. Quod&c. 
Quarc &c. 



Theor. 3 o.Prop. 3 o. 

QVantitatcs quafi proportionales,&pcr homologi- 
am , iunt quafiproportionaks . 

TUmonJlr. 

Nam .conucrtendo , quali proportionales fiunt , 2 o.h: 
& coiiigendo , 26, & 27. h: & a?quemtiltiplicando , & 
«qucparticndo, 28.^: &perrautando, 22./,: &diuidcn- 
do, 24./?: &componendo, 1.3.^: & homoiogas ab ho- 

Q mologis 




I zz 



elementvm 

moIogisauferencJo, 2p ./;: & per conuerGonem rationis, 
2 5.»:&ex«qu a Ji,2i.A: 8fconiur 1( ais omnifanarn ar- 
gumcntis huiufmodi, quocunque ordine, per homolo- 
giam , quafi proportionales fiunt. 



Theor.31.Prop.31. 

Qvafi cq&ales, ad quafi *quales, rarioncs habcnt, vel 
quafimfinitasvtrafque, velquafinullas, vd quafi 
ealdem ;nter fe . 

Hypoth. comm. 
d> % funt quafi a?quales. 
C, D funt quafi a:qualcs. 

Hypoth.p. cafits. 
4 C : eft quafi infinita. 
Wco 2 5 D; eiTe quafi infinitam . . 

Prxpar. 

Aflumatur * ad/, qumlibct rario .• vnde fit compo- 
nenao ^/ad/. deindepcr conuerlioncmrationis e^T 
aa & conuertendo t ad * -+/. y 

Tfenwijir. 

*cf*A : poteftmaiorefle, quam rj *-*/. 
I C: poteftmaioreflc, quam * -+//. 
# j C: poteft maior ellc , quam e 5/ 
$i C: ratio cftqualiinfinita. 
»5 C: poteft maior efle , quam e -+/5 £ 
Cj O; poteft maior efle, quam e; e-+f. 
$>D; potcft maior cflc , quam e j/« 



«fr/./>. fc. 
4. /.>. 

dcf.p. h. 

p.b. 
defo.b. 
4. b. 
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T E R T I V M. |*J 

defo h.\2!yD: ratio eft quafi infinita . Quod &c. 

fifypcth. 2. cajus. 
4; C; eft quafi nulla. 
Dico 2 5 D : efle quafi nullam . 

Demonjlr. 
io- b. \C $ A: quafi infinita . 
/V- l £>j 2: quafi infinita. 
7^. j 2; £> ; quafi nulla. Quod&c. 

Hypoth. 3. cafus* 
A\ C: ncq; quafi infinita, neq: quafi nulla efL 
Dice S 5 D: quafi efle ^5 C. 

Dewonjlr. 

2? ad £>, nequeeft quali infinita, neque quafi nulku 
/wp . I alioquin A ad C eflet quafi infinita, vd quafi nul- 

j la,contrahypothefim. 
15?. J A-,%: quah C; £>. 
12. fe. | A-> C: quali Sj £>.<Quod&Ce 

Quare&c. 



Theorema 3 2. Pr^. 3 2. 

SI primaadfecundam, rationem habueric quafi infini- 
tamjitem ad tertiam,rationem quaii infimtam: ha- 
bcbit&ad vtriufquefummam > & ad vtriufque difteren- 
tiaou rationem quafi infinitam . 

Hypoth. 

. A' y 2?: quafi infinita. 
A> C; quafi lnfinita. 

2 Dico 



m 



bypotb 

8. 6. 

9. h. 
bypotb 
31. b. 

8. fe. 

9. />. 

fif* 
18. /;. 

/;. 

JO. b. 
jup. 
S.b. 

7. b. 
11. /;. 

18. b. 
17. fe. 

8. fc. 



\ 



ELEMENTVM 
£>ico S^C: quafiinfinitatnefle. 
Ec^j » — C: qaaii infiaitaai effc . 

Demon*(lr. 
A>%: quafi infinita. 
A-^B^B: quafiinfinica . 
-4 -+ S ; ^4 : quafi ^qualis . 
A^C : quafi infinita . 
A^B^ C: quafi infinita. 
A -+ 2? -+ C ; C : quafi infinita . 
^-+2h-C;J-4S: quafi sequalis . 
A-*2}$A: quafi a?qualis . 

h, 2? -+ C ; A : quafi sequalis . 
B^C^A: quafinulla. 
A ; S -+ C : quafi infinita . Quod &c. 
A-^TS^C: quafi infinita. 
A-^H — C5 C:quafiinfinita . 
C; A~± c B-~ C:quaiinulla. 
A-i-7>-A-\-%'—C: quafi arqualis . 
/4; A-+jB: quaiia?qualis. 
^4 -j. s — C ; ^ : quaii fqualrs . 

— C; 59 — C: quaiiinfinita. 
| a$ 2 — C: quaii mfinita . QuoJ &c. 



Quarc &c. 



1 



s 



7"/?m\ 3 3 . Propof 3 3 . 

I fuerinttrcstermim,primus mdeterminatus , reliqui 
tluo detcrminati j fuerit autcm pnmus ad lecundmru 

quali 
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T E R T l V M. 125 

quafi£qualis:fnbebitfecundus ad tertiumeandem ratio- 
nem, quam quafi habetprimus • 

Hypotb. 

Tres termini funt , primus indeterminatus A> reliqui 
duodeterminati, b,$t c: &eft-4ad b, quall xqualis . 

Dico b ad c eandem cfle rationem , quam quaii ha- 
bct A ad c 

Pr<epar. 

Aflumatur d> sequulis ipfi c . 

Demonji. 
hypotb. | A>1: quah ^qualis . 
conflr. cyd: a:qualis. 
defa.b. A\b: quafi c\ d. 
22. h. f A 5 c : quafi b$ d. 
8. 5. \b\d: bi c. 
15?. h. \a^ c: quafi \\ c. Quod&c. 

Quare &c. 



TTkcor.34.Prop. 34. 
Ota ad vnitatem , quafi eft mtinita . 
T)emonjir. 

Nam tota > cum non dicatur , cuius numeri tota fit ; eft 
indcterminata : idcoque tota ad vnitatem , ratio eft inde- 
terminata . Cunque poflit dia , cuius numeri tota fit j eii 
dcterminabilis : ideoque totse ad vmtatem , ratio eft decer- 
minabilis . Cum denique poflit dici eius numeri tota , qui 
muiorlit,quamvt advnitatem* habeat quamlibct rauo- 

netn 




I*€ ELEMENTVM 

I ncm datam j qui numerus, ipfa fot ipfius cft totaj 

<w * J em \T° Wtx advn ™ G ™ > maior, quam data. 
"tfM- qud.bet. Ergo tota ad vnitatem, quafi cftin- 
Jnnita. ^ 

S neor. 35 .Prop. S5 . 
fciquitotaadvnitatem,quafi eftinfinita. Item fcmi- 
tota. 

Demonftr. 

H-h. | Tota ad vnitatem, quafi eft infinita: ereo com- 
«. *■ | ponendo,fefquitotaad vnitatem, quaif eftinfi- 

r ,f " •. Ir 5 m d ««dendo, fcmitota ad vnitatem,qua- 
/ fieftinfinita. ^ 

TTheor. 36. Pr^. 36". 
Ota, rcfquit 0 ta,&femitota, quafi f un t a:quales 
mtcrfc. Demonjir. 

tt-** | Sefquitotaadvnitatcm,quaficftinfinita:er«o 
9- h, pcr conucriioncm raiioms , fefquitota ad totam, 
quafi eft *quahs . Rurfum tota ad vnitatem quafi 
fat inhmta : ergopcr conuci iioncm rationis , tota 
ad icm.toram , quafi cft aqoafo. Ergo fefquito- 
faadfemitotam,quaiiefta;quaIis. •• 



34. b. 

9. /;. 
18. h. 



TThcor. 5 7, Prop. $ j t 
Ota quantumlibct ord.nata ad vnicatea, quafieft 
inhnita. Itcm.fefqui>ota,&femitoca. 

Dico 



T E R T I V M. 127 

Dico r 3 u: quafi infiiiitum . 

Demonflr. 
t$u: quafi infinita. 
ti ; u: triplicata t\ u. 
ti^tt: qiufi infinita. Quod&c. 

Similiteroftendetur q$ j u : quafiinfinita. 
Item m$ $ u: quafunfinita. 
Quarc &c. 



34- h. 
defd.p. 
12. h. 
extf.h. 



Theor. sS.Prvp. 38. 

TOtamm inxqualiterordinatarum,magis ordinata, 
ad minus ordmatam, quafi cft infinita. ftcm fefqui- 
totarum , & femitotarum . 

Hypoth. 

*5 magis eft ordinata, qua n t$ . 

Dico tj 5 : quali infinitam. 

Demonflr. 
34. h. t; u: quafi infinita . 
def.6.p. rj ; ^4: r; u . 

13. 5. '5 ; *4 : quafiinfinita. 

13. 5- r 4> ^ • 9 ua fi mfinita. 

ix. fe. '5 ; '3 • quafi infinita. Quod &c. 

SimilireroltenJetur 75 ; ^3 : quafnnfinita . 

Et m$ $ m$ : quafiinfinitut 

Quaie&c. 
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ELEMENTVM 

Theor. 3 9. Prop. 3 9. 

Qucordinata?, tota, fcmitota , & fefquitota , funt 
quafi «quales . 
Dico fj, 73, quafiasqualesefle, 

TJemonJir. 
3 6 - h - f; (j: quafi ajquahs . 

P' m <J3' triplicata /3 7 . 
*i. 1 f3 j ^3 : quafiequalis. Quod &c. 

, 7 3 5 ^3 : quafiarqualis. Quod &c. 
»8. 6« J r3 ; mi : quafi arqualis . Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. 4o.ZV0p.4o. 

TOtamagisordinata,adagg;egatum cx totisminus 
ordinatis , quaii eft infinita . Itcm lemitota, ad ag- 
gregatumex femitotis: &fefquitota, ad aggregatumex 
fcfquitotis . 

Hypoth. 

Efto tota magis ordinata /5 : qua minus ordinatar. 
r2, ty &rationalis u: quarum aggrcgatum 5 ^2. -+ 3? 

Dico t$ 5 5*2 h 3*-+ 4«« quafieue infiniram. 

Dcmcnftr. 
39. b. I /3 : quafiinfinita. 
3i. b. Wj $ yi: quafi infinita . 
38. b. I fj j t : quafiinfinita. 
j*. 6. 1*3 > Jf: quafiinhnita. 

^35 
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TEKTlVM.' 
37- h - j t$ ; m j quafi infinita. 
3>. fc. . ^ ; 4« : q Ua f! ,'nfinita. 
3 2. fc. 1 1 3 ; 5 ti -+ 3 r -* 4« quafi infinita . Quod &c. 

Similiteroftendetur, wj; jwa -* 3«»-+ 4« quafiin- 
finita. Quod&c. 

Item ytfn iqz-+ $q-*4a: quafiinfinita. Quod&c. 
Quare&c. 



Theor. ^i.Prop. 41. 

TOta magis ordinata, fibi ipfi,&a!ijs minus ordinatis, 
addits,velfubtraais,quafi eft a?qua!is. Item & 
mifota:&fefquitota. 

Hypoth. 

Tora vel fcmitota , vel fefquitota magis ordinata cfto 
^:quacumaddita? minus ordmata? , funto 3: & fubtra- 
&x C. 

D/co A 3 A— C> A-*$~ C, quafi a-quales 

Dtmonjlr. 
4°- b. ]A',7>: quafi infinira. * 
j A S: cjuali mfinita . 



8. h 

9- h, 
40. /r. 

p. fc. 
32. 6. 

8. h. 

9. h. 



A-+'B',A: quafi a?quahs. Quod &c. 
Ay C: quafi infinita. 
A; A— C: quafi a:qualis. Quod &c. 
A- 3 'B-~C: quali infinira. 
^A-tX — C,- 2-- C: quafi infinita. 
j A-+2— C$ A: quafia?qualis. Quod&c. 



iS.h. 
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A-^TS — C, A-+%, A — C, quafi funt sequales. 
Quod &c. 
Quare &c. 



Theor. 42. Prop. 42. 

QVadibet quadratrix quafi efta?qualis ad totam vni- 
tate plus ordinatam ,quamfit eius balis. itcm ad 
femitotam : & ad fefquitotam . 

Hypoth. 

Eftoquadratrix A: &eftotota vnitateplus ordi- 
nata , quam balis quadratricis A . 
Dko A ad 2?, quafi xqualcm efle. 

Dcmonjir. 

A y cft aequalisipli 2, demptis,additifqueali- 
qualiter acccptis totis,non plus ordinatis , quam_. 
bafis A . Sed 2?, eft tota vnitate plus ordinat<u> 
quam bafis A ; ideoque tota-, non plus ordinate, 
quambafis A y funt minus ordinata?, quam 2?. 
Ergo A' y eft aqualis ipii »,denptis, additifquo 
aliqualiteracceptistotis,minus ordinatis,quam 
2. Sed & 2?, dcmptis, additifquealiqualiterac- 
ceptistotis,minusordinatis, quam 2?, quafi eft 
a:qualis ipfi 2? . Ergo A, quali eil xquahs ipfi 2?. 
Quod &c. 

ldcm,& eodem fnodo demonftraretur, fi 2 
eflet femitotamccno fi 2? cflct iefquitota.Qac &c. 



21. 2. 



bypoih. 



41./;. 
18. fc. 



31. l. 

32. z. 



Quire &c. 



T E R T I V M. 

Theor. 45. Prop. 43. 

QVaclibct quadratrix , ad totas non plus ordinatas, 
quam fit eiusbafis, quomodolibet acceptas , quafi 
eft infinita. item ad fcmitotas: necnon ad fef 
quitotas. 

Bypoth. 

Efto quadratrix A: & in 2 fint fumpta: totar quc- 
modolibet, vel temitotz, vel fefquitota?. 
Dico A ad 2 quafi infinitamcfle. 

Pr^epar. 

Sumatur C , tota , vnitate plus ordinata , quam bafis 
quadratricis A: velfemitota, vel fefquitota . 

Demonjlr. 
41. h. j C; 55: quafi infinita. 
41. fc. 1 C: quafi ajquahs. 
31. b. \A',D: quafi infinita. Quod&c. 
Quare&c. 



Theor. 44. 44. 

RAtionis quafi infinitce diuifo antecedenteper datum 
numerum, ratio eft quafi infinita . 
Bypoth. 
A ad quafi eft infinita. 
Dico febtriplam A ad 2 , quafi infinitam cfle . 

Prxpar. 

Aflumatur qud.bet ratio c ad d. 

R 1 De- 
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Demonjlr. 
hypoth. A \ £: quafiinfimta . 
def.p. h. A\"B: poteft maior efle , quam 3 q d . 
p. h. A^ 3 r ; poteft maior efle , quam S ; </. 
15.5. ,^5 3c: fubtripla 4 ; c . 
13. 5. I Subtripla c: poteft maior efle, quan </. 
p. j Subtripla A\ %: poteft maiorefle,quam r; d. 
def.p.h. | Subtripla ^jS: quafi eft infinita. Quod &c. 
Quarc&c. 

Theor. 4 5 . Prop. 4 5 . 

RAtionis quafi infinitse multiplicato confequcnto, 
ratio cft quafi infinita . 

Hypoth. 
A ad 2?>quaficftinfinita. 
Dico A ad duplam 3, quafi efle infinitam . 

Prxpar. 

Aflu.natur qudibet ratio c ad d. 

Demonflr* 

bypoth. 
def.pjj. 
p. h. 

15. ?. 
13. 5. 

15. 5. 
13. S* 



^5 55: quafi infinita 
Ai^B: poteft maiorefle, quam 2<r; d. 
A\ ic: poteft maior efle y quam 3 5 d. 
2f; d: 2%; id. 

A> ic: potcft maiorcffe, quam 2$; 2(1. 
A; 2$: poteft maior efle^quam 2c j 2^: 
2r; 2^: r; 

^5 potcftmaior cfle^quam cj </. 

^ 2#; 
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defp.b. j A\ z7f: qjafi eft innnita. Qiod &c. 
Quare&c. 



Theorema 46". Pr^. 45. 

RAriocompofitaexduabusratioaibjs , altera ,quafi 
quadam propofita, altera, quafi infinitas qualiefl: 
infinita^. 

Hypoth. 

A; "B: quafi qu^dam propofita. 

2?$ C: quafi infiuita. 

Dico C: quafi efle infinitam. 

Pr*par« 

Afluimtur quxlibet ratio , d ad e: item aflumatur 
qudibet d ad/^minor, quam, cui quafi eadem etfe di- 
eitur ^ ad S. 

Demonflr. 

hypoth-. <Bi C: quafi eft mfinita . 
dtf.pb. 2?$ C: potell maior efle, quam f\ e. 
defoJj. AyB: potefl major efle, quam d^ f. 
4. b. A> C: potefl: maior efle, q iam d\ e. 
dcf.p.h.\A- y C: quali eitinfinita. Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. 47. /Vcp; 47. 

QVadratricesin eadembafiiacentes,inter fefunt qua- 
fiaequales. 
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Hypoth. 

Sint in eadem bafi quadratrices 2? . 
I>ico c^, quafi arquales efle. 

Pr^epar. 

Sumatur C, tota, vnitateplus ordinata, quamfitba- 
iisipiarum c^, 2. 

Demonjlr. 
43 -h. c. quafi sequalis . 

43- k ;2?j C: quafiarqualis. 
18. />. I cx^ C: quafiajqualis. Quod &c. 
Quare &c. 



Tbeor.qS.Propof.qS. 

SVb quadratrices in eadem baii iaccntes, funt quafi 
a*quales. 

Hypoth. 

Sint in cadem bafi fubquadratrices 2. 
Dicot^, S, quafi aquales eflci 

Pr<cpar. 

Sumantur homonyma? quadratrices C, D. 

Demonjir. 

| C ad afquemultiplex eft, vt D ad 
i5- J. C j c^; D-, $. 
*6- 5- Cj D: ©*J ». 
47»*. C; D: quafi equalis . 
19. h. \a> %; quafi xqualis. Quod&c. 
Quare&c. 
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Theor.49.Prop. 49. 

IN diucrfis baflbus , quaJratrix in magis ordinata, ad 
quadracricem in minus ordinata, quafi eft infinita . 

Hypoth. 

Sint quadratrices A y $ y in diuerfis bafibus: A y in ma- 
gis ordinata bafi , quam 2 . 

Dico A ad £, quafiefleinfiniram. 

Pr-epar. 

Aflumatur tota C, vnicaceplusordinaca,quam fit ba- 
fis quadratricis A: & rot3 D y vnitateplus ordinaca^, 
quam fic bafis quadratricis % . 

Demonflr. 

hypotb. | Quoniam A eft m bafi magis ordinata, quanx» 
38. 2 : ergo etiam C cft magis ordmaca cota , quam_, 
42. h. \D: ergo C ad £>,quaficftinfinica. Sed C, A, 
lu b. | funcquafia?quales:& D , 2, quafi sequales . Er- 
| go A ad 2, quafi eft infinita. Quod &c. 
Quare&c. 



77wr. 5 o. Prop. 5 o. 

IN diuerfisbafibus, qudiber mafla in magis ordinata, ad 
quamlibec maflam,in minus ordinata,quafi eft infinica. 

Hypoth. 

Sint mafla? A y 2 y in diuerfis bafibus : A inmagisor- 
dinata bafi , quam B . 
Dico A ad quafi efle infinitain . 

Pr*- 
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Prtpar. 

^flumantur quadratrices C, D: C quidcmhomony- 
maipfi A> & D,ipfi 2. 

Demonjlr. 

Quoniam A> cft inbafimagisordinata> quam 
2>: ctiam C> cft in bafi magis ordinata,quanL* 
D;& C ad Dj quaficft infinita. Eft autemra- 
tio A ad C y qu#dam propofita, quam habent 
propollti numeri multiplicantes homonymamL, 
fpeciem:ergoex#quali, Aad D y ratioeftquali 
j infinita. Item D ad B> ratio eft quaxJampro- 
j pofita, quam hibent propofiti numcri multjpli- 
i, 6 - h - \ cafites hononymam fpecicrn :crgo ex a:quali > A 
j ad jB y ratio eft quali infinita. Quod&c. 
Quarc &c. 



bypoth, 
.•9. /;. 

46. /;. 



Theor. 5 I . Prop. 5 p . 

SPecics in eadcm bafi iacentcs/unt rcciproce quafi pro- 
portionalcs, vt numcri , in tabula multiplicium > fimi- 
liter iaccntes . Hypoht. 

Smt in cadcm bafi fpecics A> T: & fint numeri fimi- 
litcr iaccntcs, intabula multiplicium^ r (trailiteij atque 
Ai & d> fimiliter, atque B . 
Dico A\ B: quali d\ c. 

Prtpar. 

Sumantur fubquadratrices E > F : E quidcm homo- 
nyn>a pfi A\ & F > ipfi C B. \ 

T>e- 



deff.u. 
f. &x. 

48. b. 
p.& 2 



T E R T I V 

Demonjlr. 

A\ E\ »; c. 
E> F: quaiisequalis. 
Fj 2?: d; u. 



U. 



*3/ 



%uh. \A> C B\ quafi d-> c. Quod &c. Quare &c 



* Theor. 5 2. /Yop. 5 2. 

MAffanncadembafiiaccntes, quafi eamdem habent 
rationem compofitam,ex dire&a fuorum nume- 
rorum ,&rcciprocanumerorum intabula multipliciuiru 
fimiJitenaccntitfm. 

Sintincadembafi,maife A, B\ quarum numeri c $ d: c 
quidem, qui mukiplicanshomonymam fpcciem A> facit 
maflam a \ & d, qui multiplicanshomonymain fpcciem 
2, facit mafiam 2? . Etlint numeri e, f> iirmliter iacen- 
usintabulamultiphciumj e quidem,iicut A> & j £ficuc#. 

Dico A\B\ quafi d >-+/] e. 

Pr<epar. 

Sumantur fpccics homonyoi£ G> H\ G quiderru 
ipfi Ai&LrJy iph C B . 



hypotb. i A$ G : c ; w 



Demcnfl 



51. >. ; <7; /7: quali <? 



\a$ B\ quaiir; d } -+fie. Quod &c. Quare &c. 
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Proplema frimum Prop. 5 3 . 

DAta rationej datoque numero panter pari : fubto- 
tuplicacam rationcm muenirc, quocus ctt datus nu- 

merus . 

Hypoth. 

Sit data ratio a ad b: datufquc numerus c } pariter 
par. 

Oportet rationem inuenire, fubtotuplicatam rationis, 
a ad b> quotus eft c . 

Conjlr. 

Subdiuidatur numerus c> vfque ad vnitatem:& fit c ad 
d> duplus : & ad /, duplus :&z f ad vnitateni > duplus. 
Dcindefumatur ,inter a> b> media proportionalis g: & 
inter 4 media proportiorralis h: &L\ntcra y h> media 
proportionalis / : vt fiant fumptiones totidem 3 quot 
funt^numeri c diuiiioncsbifariarn, vfquead vnitatem. 

Dico a$ i: fubtotuplicatam a> b> quocus elt c. 

De?nott(lr. 

*; b: duplicata a> g $ ficut c; d: duplus. 
a > <£ : duplicata a> h> ficuc d> f: duplus. 

h: duplicata a> i> ficut f m duplus. 
a> b: mulciplicata a: i> ficut c> u: multiplus. 
| a\ 1: fubtotuplicata a> b, quotusclt c. Quoderat 
I facicndum . 

Quare data ratione, datoque numcro ! paritcr pari> 
fubtotuplicatam rationem inuenimus, quocus eft datus 
numerus. 



tonflr. 
conflr. 
confir. 
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Probl. z.Prop. 54. 

DAta rationeina?quaIitatisj & propofito numero or- 
dinis potcftarum: numcrum inuenire, pro quo 
fciquitota^&femitota ^queordinata?, funtad lnuicem^ 
propioresaqualitati. 

Hypoth. 

Sit data ratio in#qualitatis a, ad b: & fit a, maior, 
quam b: fitque datusnumerus quinarius. 

Oportet numcrum inuenire , quo quo fcfquitota quin- 
ta, ad lemitotam quintam, minoreft,quam vt a ad b: & 
femicota quinta, ad fefquitotam quintam > maior > quam, 
vt b ad a. 

Conftr. 

Siimaturnumeriisparirer par,no minor>quam 
duius quinarius : & fic fumptus o&onarius;& fub- 
odtuplicataratioinueniatur^rationis a ad £j qu£ 
fit * ad c: &fumaturnumerus d, maior adbi- 
narium,quam vt a ad qui,dempto bina- 

. rio,reIinquatur e:& inter d, e, fumatur nume- 
dejf.is. j rus/: proquo,vtradicetot3jfernitotaeft *j fef 
^ Ip ' 2 j quitota 

Dico ^55 ^5: minoremefle^quam a-> b. 
Et ^55 ^5: maiorcm, quam £5 4. 

Demonjlr. 
\di 2: maior, quam a- y a — c. 
» d: e: minor^quam c. 
\ dy ey minor^quam ay cf, 

S 2 45; 



4* 



\ 
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1^5; cy. minor, quam a8; cS . 

conflr. j <*8; c8: 

13- 5- !^J> ^5: minor,quam a\ b. Quod&c. 
1^5; dy. maior^quam b\ a. Quod&c. 
Quare &c. 

^ ■ - - - . 

ProbL 3 . Prop. 5 5 . 

DAra ratione; & propofitis ordinibus poteftaturru 
inrequalibus.numerum inucnire, proquo, plusor- 
dinata poteftas, ad minus ordinatam , maior eft , quam irij 
dataratione. 

Hypoth. 

Sitdataratio, a ad b: fintpropofitiordines potefta- 
tum insequalcs; quinarius, 83 binarius . 

Oportet numerum inuenire 5 pro quo, poteftas quinta 
adfecundam,maioreft,quam vt a ad b . 

Conflr. 

Sumaturnumcrus c> inferie tertiarum poteftatum ab 
omnibus numeris, maior advmtatem, quamvt a ad b: 
numeriautem c, fitradix d. 

Dico>pro d radice, dydz: maioremeife,quam d} b. 

TDemonjlr. 

conflr. \ c: 

8.5-cr j j . 

def.6.p. I c i « »3 5 •« ^2. 

w«/?r. I 0: maior,quam a; b. 

13.?. |^5i ^a: maiorjquam a; b. Quod Scc. 
Quare &c. 
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Probl 4. Prop. ys. 

D^taratione; propofitifquc ordinibus poteftatum 
in^qualibus: numerum inuenire, pro quo, femito- 
ta plus ordinata , ad fefquitotam minus ordinatam, maior 
eft , quam in data ratione . 

Hypoth. 

Sit data ratio a ad b : fintque propofiti ordines pote- 
ftatum , quinarius, atque ternarius . 

Oportet numerum inuenire,pro quo, femitota quinra 
ad feiquicotam tertiam, maior eft , quam vt a ad b. 

Conftr. 

Inueniarur per 5 5 h. numerus c, pro quo,femitota d: & 
femitota quinta ^5, adfemitotamtertiam ds, maioreft, 
quamvt a-+b ad l. Inueniaturdeinde 54A numerus 
e, non minor^quam c ; proquo,femitota m, & lefquito- 
ta c\; & ms ad tjs , maior eft,quam vt a ad a-+ b. 

Dico,pronumero e radice, my, 73: maioremeffo, 
quatn a ; b . Demonftr. 
e: nonminor,quam c. 
m: non minor, quam d. 
my, c\y. nonminor,quam ms; d$. 
my, my. non minor, quam dy, d$. 
dy, dy. maior,quam a-*b; b. 
my, mS: maior,quam a^b; b. 
ms', <js: maior,quam a, a-rb. 
4.L \my <f3: maior,quam a; b. Quod Stc. 
Quare &c. I 



conflr. 
def.i8.x 

yh. 

p. b. 
ccfitlr* 
13. 5. 
conflr. 



V 
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Probl. 7. Prop. 59. 

DAta ratione; & propofms duabusnon ineadcrru 
bafiiacentibus quadratriabusmumerum inuenire, 
pro quo,quadratrix, qux iacet in plus ordinata bafi, ad 
alteram, maioreft,quam in data rationc. 

Hypotb. 

Sit data ratio a ad b: & propofit^ fint quadratrices 

e c y d)C, in quintabafl;^ infccunda. 
Oportetnumeruminucnire ? proquOj c ad d> maior 
eft 5 qukm vt a ad b. 

Confir. 

Inucniaturnumerus e, pro quo, femitota f y 
fefquitota 0; & fs sd ^3, maiorllr, quam vt 
a ad u . 

Dico, pro c radice, c± d: maiorcm eflc^quam a\ b. 

Demonjir. 
c> maiorcft, quam /6. 
d y minor cft ,qu;\m g$K 



3 D. 2 
JO« 2 

8.5 



Quarc &c. 



5 </: maior eit, quam /6; ^3. Quod &c. 



/VoW. 8. Prop. 6c. 

DAta rationej& propofitis duabus non in eadem bafi 
iaccnnbus maflls: numcrum inuenire, pro quo, 
malia, qu^ iacet in plus ordinata bafT, ad aitcram , maior 
eft, quam in data ratione . 

Hy- 



I 
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Hypoth. 

Sit data ratio a ad b: fintque duae mafla: c, d cj qui- 
dcm, in quinta bafi j </, in tertia . 

Oportet numerum inuenire , pro quo , c ad d, maior 
eft,quam vt 4 ad 

Co«/?r. 

Fiat, vtmafla c adfibi fynonymam quadra« 
j tricem e y fic a ad /• &vt fynonyrna ipCi d qua 
5p. dratrix g y ad ipfam fic fiat /7 ad & inuenia- 
! turnumerus / , pro quo, quadratrix e, ad qua- 
[ dratricem maioreft,quam vt f ad h. 
Dicopro i radice, maflam c admaflam d, maiorem 
efle,quamvt a ad b. 

Demonflr. 

conftr. J C e: a\ f. 

conftr. j e- y g: maior,quam f y h. 

conftr. \g flfc fcj 

4 . h. jfj maior,quam £. Quod&c. 
Quare &c. 



/Yo bl. 9. frcp. 6 1 . 

PRopofitis ineadcmbafi iacentibusduabusmaffis; 64 
datis duabus rationibus , non ijfdem , quam quafi ha- 
bcntadinuiccmmaflie, kd maiore vna,minore akerju: 
numerum inuenire, pro quo , maflfc propofica; rationem 
habf nt minorem,quam data a>aior,& maiorem,quam da- 
tamiuor. 
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Hypoth. 

Sint maflg a y d: &fit ratio i ad s y quam quafi habet 

a ad d:Si fit e ad ^maior,quam i ad s;& n adr, minor. 

Oportetnumeruminuenire,proquo, a ad d y eltmi- 
nor,quam f ad h y & maior,quam » ad r. 

Conjirr. 

Sumaturipfi a y fynonymaquadratrix b y &ipfi d fy- 
nonyma c Fiat deindc. 

45 />: e y f. t) k* n% -> °- 

rj d: £i h: b y s: p- y r. 

Dernonjlr. 
hypoih. f a\ d: quafi i\ s . 

def.\j.$ a y b y -+b y c y -+c y d: quafi i y k.>~*ks /-+/j * 

conftr. a$ b: IJ ^ 
cow/?r. cj d: l' y s. 

b y c: quafi kj l. 
2 7- £3 c quafi aequalitas . 

kj l: aequalitas. 
hypotb. e y h: maior, quam *j j. 
^/.17.5 '3 />-*/3 £,^$fomaior,quam fj 
cj«/Zr. /: ij k. 
conjlr. & h: l y S. 

fl g: maior,quam kj /. 
/: maior, quam g. 
hypotb. n y r: minor, quam i y s. 
^/.17.5 n \ pr*p\ r: minor,quam /5 L-+kj /,-+/3 s. 

conftr. I 01 *j k. 
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eonflr. j p> y r: /; J. 

: 0; p: minor,quam k; /. 
I o: minor,quam p. 

Conjlr. 

I Aflumaturalterutra / ad g, vcl p ad o, mi- 
58. h. . nor: &fit aflumpta f ad ^ . Et inueniatur numc- 
! rus r, pro quo, quadratrix b ad quadratricem c, 
| fitminor,quam /ad$ maior,quam g ad / 
Dico, pro r, maflam 4, ad maflam d, miaorcm eflc. 
quam e ad /7 ; &maiorem, quam » ad r. 

Demonjlr. 

conflr. a\ b\ r, / 

conflr. k c - minor, quam / g. 

condr. c; d: g; b. 

4 . h. a; d: minor, quam r 3 k Quod &C 
47»!«;;. /^: minor,quam p; 0. 

x. fr. /*• maior,quam 0; />. 
J0 «/?r. £; c: maior , quam ^; / 

13.5. ^; maior,quam 0; />. 
<o»/?r. *; ^ «i 
™/?r. U d: p; r. ^ 

4> fcf | rf ; </: maior,quam »; r. Quod&c. 
Quare&c. 



T a Pc 



\ 
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Petrus Mengolns , D. Iacobo Tefino Philofophiae 

Do&ori S. D. 



Ibiprimum ex mea fcboia , Vir Ex- 
celientifs.atque alterie fcbola Excei- 
lentifsimi Ca/sini, amico noftro h. 
Galcatio AianT^io > contigit boc c/e- 
mentum commumcari : quod non, fi- 
ne tuo> atque illius nom'me> pv.blicari oporttbat; 
quoniam ipfi mibi ttlm piacere c&pit > cum vtram- 
que veftrumobtinutt approbationem . Poftulabam 
bonefii furis iaudem. quod,cum buiufmodi contem- 
piationis alienafit materia , eonrn videiicet , qmbus 
logaritbmos debemus; cumque aiiena fit etiam for- 
ma,£f contempiatioms modus , ipfifsimus Eucitdis 
tn quinto : meum fecenm ex vtraque compofttum. & 
quemadmodum,pr&cedentiumeicmentorum m vtra- 
quefubieih, (f modi nouttate gioriabar : ita prxfen- 
tis in vetuftate , nouam laudem qu&rcbam . liie, vi- 
fisdefinitionibus , &audita primarum oclo propofi- 
tionum > ex Euclide > traduciione fidelt j fiattm om- 

mbns 
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nibustitulispropofitionum, a me curfimleclis >&fi- 
ne demonjiratione facilem 3 profui acumine ingenij, 
prafiabat ajfenfum : & faggefsit , potuifje totam^ 
banc lucubrattonem , vnica propoftttone comprehen* 
dt. Qiix demonftrac Euclides in quinco elcmen- 
tottim, de magnictidinibus maioribus , minoribus, 
£cqtialibus,xq-iemtilciplicibus, oceamdem, velma- 
iorem racionem habencibus : po/Fe demonftrari de 
rationibusrilcioribus.depreuiotibus^^iealcis, eque- 
mukiplicatis , Sceamdem, vel matorem logarich- 
micamracionem habencibus. Cogttabamfi poffem 
humfmodi vti confilio : ttbique intertm rure fuperus- 
nientt c&pt commumcare . Itaquc fingults propofttto- 
mbus& demonfirationtbus y toto antmo tntendebas, 
£tf cum qutnto Eucltdis ddtgenter conferebas , cumq\ 
duo tnctderimus, in traducendo, dtjjictliora ( vnum, 
minorisina^q lalicatis raciones, qu;e, quominores 
MiU,eo altiores Jicuncur , pro maioubus magnicu- 
dnubtis vfuueniie. alterum, racionem ex racione 
fubtrahi, vel decomponi, perma; compofitionem 
conuerla: ) tntellextnon effe operts dtfpendiunu 3 
mutatts mutandts , ex Eucltde tntegram traduttto- 
nem perficere , & exhtbere . Tuque tpfe iujiunu 
furtum, bottefiifstmum probafit: qubd non ab 



1 5« 

omntbus facile probarentur peculiartspropofitioties, 
qm fub illa vnica conttneniur . £f certe a m^ 
nonpojfentcommode aliegart , adalta tn fecjuenttbus 
elementts demonfiranda . Quos ergo femel approba- 
fii labores meos , <vt amicis £f communtces, 
£tf commendes 3 enixe rogo: nam non 
mihi folt , non paucis^fed 
omntbus laboro . 



GEOMETRUE SPECiOSiE 

ELEMENTVM QVART VM. 

VEF ITION ES. 

Varum rationum inaequalitatis,vtrarumque 
maioris,vel vtrarumquc minoris, Altior, 
dicctur , ab «qualitate remotior . 
2. "^^ 53 ^ £tDepreflior,a?qualitatipropior. 

3 . Submultiplicata eft ratio rationis, depreilior , altio- 
ris , cum depretfior , aliquoties compoilta , facit altiorcm. 

4. Mulnplicata verd altior, depreflioris 5 cum depref- 
fior, aliquoriescompofita, facit altiorem . 

5 . Ratio logarithmica dicetur, duarum rationum 1*119- 
qualitatis, vtrarumque maioris , vel vtraru mque minoris, 
mutua qua?dami fecundum altitudinem , vel depreflionem 
habitudo . 

6. Proportiologarithmica,dicetur, fimilitudo Ioga- 
«thmarum rationum, vcl ad luuicem, vcl ad alias rationes. 

7. Rationemloganthinicamhabere interfe rationes 

dicen- 




i 
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k$t ELEMENTVM^ 

diccntur , quae multiplicata?,po(Tuntfe mutuo, altitudine 
fuperare . 

8. Ineadcm rationelogarithmice,dicuntureflcratio- 
nesdua?,prima, adfccundam,atque duar quantitates, pri- 
ma, ad fecundam.-cum prima;rationis,qua'hbet multipli- 
cataratio, &primarquantitatis «quemultiplex, a fecunde 
rationis qualibct multiplicata, & a fecunda? quantitatis 
couemultiplici, vel vna deficiunt , vcl vna a?quales funt,vel 
vna exccdunt j ratio quidem, altitudine ,& quantitas ipfi 
quantitate. 

9. Et dicetur prima ratio ad fccundam , proportiona- 
lislogarirhmice, ficut primaquantitas ad fecundam. 

1 o. Cum vero prime rationis multiplicata ratio,alrior 
tUti ir, quam muitiplicata fecundae; multipkx autem prime 
quantitatis, nonmaiorfuerit, quam multiplex fecttndae: 
dicerurlogarithmica ratio rationum ,maior,quam ratio 
quantitatum. 

1 1. Cumquc c contra,multipIex pvimarquantitatis, 
maiorfuetic multiplici (ecundas ; mulriplicata autem ratio 
primasrationis, nonaltior, quam muitiphcata, fecundae: 
•dicetur ratio quantitatu n , maior, quam loganthmicdj 
ratiorationum. 

1 1. Riufum in eadcm ratione logarithmice, dicen- 
tur efle rationesquatuor prima ad (ecundam , atque tertia 
ad quartarctim ptifliaeij ac tcitia:,rationesa:quemuItipH- 
eatar» a fccundce , & quai :tn», rarionibus arquemultiplicaris, 
quahicunque fit hcec multiplicatio , vtraque , ab vtraquo, 



Q V A R T V M. .155 
vel vna altiorcs funt, vel vna ^quealta? , vcl vna dcpreffio- 
res y fi e? fumantur , quar inter fe refpondenc . 

1 3. Eamdem autem habcntes rationem logarithmi- 
cam , rationes, logarithmice proportionales vocentur . 

14. Cum vero £quemultiplicatarum, multiplicara^ 
prim# rationisnltior fuerit,quam multiplicata fecund^ 
rnultiplicata autem tcrti£,non altior fuerit , quam multi- 
plicata quarra? : tirnc prima ratio ad fccundam , maioreiTL 
rationem logarithmicam habere dicetur , quum tertiaad 
quarram . 

1 5. Homolog^ rationes rationibus.ant quantitatibus 
dituntur,anrecedentesquidem antecedentibus, &confe- 
quentes confcqucntibus. 

16. Hcmologia logarithmica cft fumptio homolo- 
garum rationum, aut & quantitaturn, vt in alia quadam lo- 
garithmicaproportionalitate 5 fiant homolog^e. 

1 7. Alterna ratio logarithmica, eft rationum fumprio 
antccedentis comparata? ad antecedentem, & confequen- 
tis ad confequentem. 

18. Inuerfa ratio logaritmica, eftnrionum fumptio 
confequentis,ceu antecedentis> comparata? ad anccce- 
dentem, velut ad confequentem . 

19. Compofitio rationis logarithmica?, eftfjmptio 
compofita? ex rationibusamccedentij & conicqucnti ; ccu 
vniusad ipfam confequentem . 

20. Diuifio rationisiogarithmica*, eft fumptio ratio- 
nis,quacum compofitaconlequcns ficit antecedentemu, 

V ad 



r 
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154 ELEMENTVM 
ad ipfam confequentcm->. 

2 r . Conuerfio rationis logarithmic£,eft fumptio an~ 
tecedentis^adeamjquacumcompofita confequens facic 
ipfam anteccdentem . 

2i. Ex sequalitate ratio Iogarithmica eft, fi plurcs 
duabus fint rationes, & his, vcl quantitates , vel alia* ratio- 
nes, multitudine pares, qua: bin# fumatur, & in eadem ra- 
tionelogarithmica : cum vtin primis rationibus, primsu 
logarithmicefchabet advltimam, (ic in fecundis velra- 
tionibus, velquantitatibus, primaad vltima n fcfe habuc- 
rit. VelaIitcrfumptioexcremarum,pcr fubdu3ionen:u 
mediarum . 

2 3 . Ordinata proportio logarithmica eft, tribus pofi- 
tis rationibus,& alijs,vel quantitatibus,vel rationibus, que 
finthis multitudinepares: cum , vtinprimis rationibus, 
logarithmice fe h lbet antecedens , ad confequentem j ita 
in fecundis, vcl quantitatibus, vel rationibus, antecedens 
adconfequentcm :& vt in piimis, confequens, adaliam 
quampiam; fic in fecundisjconfequcns^ad alia quampiam. 

24. Pcrtuibata autem logarithmica proportio eft: 
cum vt inprimis , logarithmice fe habet antccedens , ad 
confequentcm; ita in fecundis, antecedens ad confcquen- 
tem ! & vt in primis, confequens, ad aliam quampiam j (ic 
in fccundis , aha qua?piam, ad anteccdentem • 



Tbeor< 
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Theor. t « Prop. i. 

SI fint quotcunque rationes,quotcunque rationum^ 
arqualium numerojfingutefingularum ^quemultipli- 
catre : quam multiplicata eft vna> vnius j tam multiplicata^ 
eft compofita omnium, compofitae omnium . 

Hyfoth. 
ay y by. multiplicata a\ b. 
c$$ dy. aTquemultiplicata a d: 
Dico ay h>^ c l> dy. sequemultiplicatam a* y b y 
h- r y d. 

Tfemonjlr. 
bypotb. ay y by. a\ b,^a- y b y ~* a\ b. 
bypotb. cy, dy. Cy d y -+c y d } -\<\ d: 
p. p. ay y b$ y -icy y dy a y b^c\ d y ~ra y b } -+c y d y -ra y 
b y -\~c y d. 

bypoth. Multitudo rationum a y b y & a; b, & a; b: 
«qaaUs eft rnulmudini c\ d y & c y d y ttt c y 
I d: necnon mukitudini a y b y -*c y d y & a y b y 
H-<r; d y & a\ b y -+c; d. 
JefaJj. ay y bi y -±cy y dy. #quemultiplicata a; b y -*>c y d. 
Quod &c. 
Quarc &c. 



Theor. 2. Prop. 2. 

SI prima ratio, fecunda^fucrit a^quemultiplicataja^que 
prima quantitas, eftmultiplex fecunda^fuent autcm 
& tertia ratio > fccund^ > a?quemultiplicata , atque tertia^ 

V 2 quan- 



r 
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156 ELEMENTVM 
quantitas, eft multiplcx fecunda: : crit compofita ratioex 
prima, & tcrtia, fecunda^ ^quemultiplicata , atquc aggre- 
gata quantitas ex prima, & tertia, eft multiplex fecunda». 

Hypoth. 

bi: multipiicata a\ b. ficut 2<r; c y multiplcx. 
ay b$: multiplicata a* y b. ficut s c i c > maltiplex. 
Dico az } bz,-+a$i by. multiplicatam a; b. ficut 
c y multiplicem . 

Demonftr. 

bypotb. | ai> bz: a } b y -+a- } b. licut zc: c-\ c. Et quot 
funtrationes a* y b y & a y b: totfunt o& c y 
quantitates . 

bypotb. ay } by. a y b } -±a y b } -±a\ b ficut jccH-c-fc. 

Etquotfunt rationes a } b y & a } b y & a } bi 
totfunt quantitates, <:,&(:,& c. 
f.p. rf2; bz y -+ay } by a % } b y -+a y b y -*a y b y -+ a> b y -var y 
b. ficut 2c-+ $c: c-±c -*c ~h -+c. & quot 
funtrationes a y b y & a y b y & a } b- y & a* y 
b y & a$ b: tot funt quantitates, c } & c } & 
c y & c y & c. 

<fc/-4- fc - <*2; £2, -+43; £3: multiplicata a y b: ficut ic 
H-jc; c y mulciplex. Quod&c. 
Quare &c. 



s 



Theor. ^.Prop. $. 
T prima ratio , fccunda? , cequefuerit multiplicata , ac- 
quc tcrtia, quarta:; fuerit autem & quinta; lecun- 

dx, 
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Q V A R T V M. ij 7 

dz, «quemultiphcata , atquc fexta > quartx : crit & com- 
pofita cx prima, & quinta/ecundoe arquemultiplicata,atq; 
compofita ex tertia, & fcxta,quartar . 

Hypotb. 

az\ bi: multiplicata a y b. iicut cx\ dz: mukipli- 
cata c-y d. 

*3i h* multiplicata a y b. licuc cy y dy. multipjf- 
cata c y d. 

Dico az-> bi^a^y by. mukiplicatam a y b. ficut 
cz; dz y -+cy y dy multiplicatam c y d. 

Denmiftr. 

az$ bi: a\ b>-+a$ b. ficut ci y dz: c; d y -+c$ d. 
Etquotfunt a y b y & a y b: tot func c y d, 
& ci d. 

a 3> by a y b y -±a$ b y -+a\ b. ficut C3 y d3: c y d y 
dy-^Cy d. Etqiotfunt a\ b y & a y b y & 
a y b: totfunt c y d y & c y d y & e$ d. 
ai y bi y -+a3\ ^3: a- y b y +a y b y +a- y b y -+a; b y ~ha- y 
h. ficut cz y d2 y -+cy y dy. c y d y -±c y d y ^c y d } 
-±c y d,-+c y d. Etquotfunt # y b y & a y b y U 
a- y b y & a\ b y & a\ b: tot funt c y d> & c y 
I d y 34 c y d y & c y d y & c y d. 
ai- y bz y ^a3\ by. multiplicata a\ b. ficut cz y 
di y -tcy y d$: multiplicata c y d. Qaod&c. 
Quare&c. 



hypoth. 



hypoth, 



p. p 



dcf.4.b< 



Tbear. 
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15« ELEMENTVM 
Theor. 4. Prop. 4. 

SI prima ratio, fecunda? arquemultiplicata fuerir, atquc 
primaquantitas,fecund£j fumantur autcm ratio,& 
quantitas; & fumpta rario, fit equemultiplicata primac ra- 
tionis, atquc fumpta quantitas,multiplex primajquantita- 
tis : erit & ex a!quo, fumpta ratio , cquemultiplicata fecun- 
dae rationis, atque fumpta quantitas, fecunda; quantitatis. 

Hypoth. 

ay, multiplicata a; b. ficut 3c; c, multiplcx. 
a6; h6\ multiplicata ay, £3. ficuc 6c; jc, mul- 
tiplcx. 

Dico a6; b6: multiplicatam a; L ficut 6c; c, 
mulriplicem . 

r Demonfir. 

a$' y by. multiplicata a; b. ficut c, multi* 
plex: 

ay, bs)-*a$, by. multiplicata a; b. ficut $c 

-+3c; c, multiplcx. 
a6; b6: ay, £3,-^3; b3. Gcut 6c: 30-+ $c. 
Etquotfunt, ay, t%, & a S ; by. tot funt 

!*i & 3c 

a6; b6: multiplicata a; b. ficut 6c; c, multi- 
plex. Quod&c. Quare&c. 



bypoth. 
s. h. 
hypoth. 



Thcor. 5 . Prop. 5 . 

SI prima ratiojfcciindarajquemulnplicatafucrit, atque 
tcrtia,quarta:j fumantur autem cvqucmultiplicata? ra- 

tiones, 
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QVARTVM, 15P 
tiones, prima», & terti^: erit & cx arquo, fumptarum vtra- 
•que, vtriufquc, atquemultiplicata ; altera quidem fecund^, 
altera autemquart*. 

Hypoth. 

ay> by multiplicata a\ b. ficut c3; dy raultipli- 
cata c> d. 

a6-> b6: multiplicata ay> by ficut c6> d6: muki- 
plicata cy> d$. 

Dico a6> b6: multiplicatam a> b. ficut c6> d6: 
multiplicatam rj d. 

Dcmonflr. 

ay> by multiplicata a> b. ficutcjj dy. mul- 

tiplicata c> d. 
a 3> b$>-+ay> by. multiplicata a> b. ficut cy 
I d$>-+cy> ds: multiplicata rj d. 
bypotb. \ a6> bo: ay> bi>-± ay> by ficut c6\ d6: cy> 
di>-*c$\ di* Etquotiunt ay bi> & ay> 
by totidcmfunt cy> c$> & cy> dy 
\a6> b6: multiplicata a> b. ficut c6> d6: mul- 
| npheata c> d. Quod&c. 
Quarc &c. 



bypoth 
3. b. 



Theor.6.Propof 6. 

SI fuerint , in eadcm rationc logarithmica > primju 
ratio,ad fecundam, atque pnmaquantitas, ad fccun- 
dam: etiam multiphcata prin# rationis, & arquemultiplex 
primjequanticatiS; ad mujtiphcatam , fecunda* ratioms & 

seque- 
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160 ELEMENTVM 
3>quemultiplicem fecundaj quanticacis , in eadem erunt Io- 
garithmicaratione. 

Hypotb. 

Sintrationes A y & Sj &quancitates a y & b: &fic 
ratio A, adrationem "B y logarichmicej ficuc quancicas 
a y ad quantitatem b. Sitque ratio 3 A y multiphcata ra- 
tionis Ay ficut quautitas $a y multiplex quantitatis a: 
itcmratio 4S, multiplicata rationis 2>j ficut quancjtas 
^by multiplex quantitatis b. 

Dicorationem $Ay adrationem 4S, efle logarith- 
mice ficut quantitas ia y ad quantitatem $b. 

Pr<epar. 

Accipiatur ratio 6A y multiplicata rationis 5A, & 
quantitas 6a, ajquemultiplcxquantitacis $4* irem ra- 
tio 2o#, mulciplicatarationis 4'£j & 'quantitas 2c£, 
equemultiplex quantitatis 4^. 

Demonfir, 

4« *• J Ratio 6"^, atquemultiplicata cftrationis ^j 
atquequanticas 54 multiplexeftquantitatis 4. 
itcm ratio 2o#, xquemultiplicata elt rationis 
Ti-y atquequantitas 2o£, multiplexeir quantita- 
hypotb. J tls ^ Suntafccmrationes <4 ad S loganthmi- 
(/e/.8./;. ce> ficutquantitatcs a ad J. Ergo fi ratio 6A, 
eft altior ratione 2o2?j eciam quancitas 6a y ma- 
j ior eft quantitate 2 o/;: (i cqucalta; ;cquahs:(i de- 
ionftr. I prefliorjminor. Scd cft racio o"ytf, ;equemulri- 
J phcata rationis $4j atquc quantitas 6a, mul- 

tiplex 
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QVARTVM, i6i 

t tiplexquantitatis 3<*: &ratio 2o2, rationis 4S, 
j ^quemultiplicataeftjatquequantitas 2o£,quan- 
Jef.s.b. titatis $ ... Ergo rationes $A> ad 4», funt !o- 
I garithmicqficut quantitates,3 a, ad 4/». Quod &c. 
Quare &c. 



TW\ 7. Prop. 7. 

SI primaratio,adfecundam,eamdcm habuerit ratio- 
nem logarithmice, atque tertia , ad quartam : eriarru 
iequemuiriplicata; rationes prim;e, &terti«, ad #qucmul- 
tiplicatasfecund2,&quart«,iuxta quamuis muitiplica- 
tionem, eamdcrn habebunt rationem , fi prout intcr fe re- 
ipondent, ita fumptx fuerint . 

Hypotb. 

^ Suntorationesquatuor A ad »,&CadD,Iogarithmi- 
ceproportionalcs.- & funto ipfarum A, C, «quemulti- 
plicataerationes sA 3 C: necnon ipfarum ff, Z>, a-que- 
multiplicata?, 4^; 4D. 

Dico quatuorrationes $A ad 4#, & 3C ad 4D,Io- 
garithmiceproportionaleseffe, 

Pfdpar. 

Sumantur ipfarum 3^, 3C, aquemultiplicatie ratio- 
nes tf^, 6C: & ipfarum 4», 4D, aquemultiplicatar, 
2o#, 20D. 

Demonji. 

Rationes <>^, <?C, arquemultiplicata? funtra- 
tionum, C: & 202, 20D, aequemuhiplicara* 

x funt 



152 

hypotb. 

def.iz.h 



hypotb 



def.n.h 



ELEMENTVM 
funtrationum D. funtque A ad logarith- 
miceproportionaleSjVt C ad D. Ergofi 6A,aU 
tioreft, quam 2o2?; etiam tfC, altior eft,quam 
2cD: fi£quea!ta;£quealta:fi depreffiorjdepre^ 
fior. Etfunt 6A> 6C> ipfarum $A> iC> £q;ie- 
multiplicata^ necnon 2oi5, zoD, ipfarum ^'B y 
^D^quemultiplicat^. Ergo $A ad 4$, & 3C 
ad 4D, funt logarithmice proportionales. 
j Quod &c. 
Quare &c. 



Thcor. 8. /Vtfp. 
PI fuerint dua? rationes, fingulie^exbiniscompofitar, 
uJ altiores > ex depreflioribus , & quodammodo tota^ex 
abfciffa, & rcfidua : fuerit autem vna tota ratio, ad alteram 
totam, ^quemultiplicata; atque fua abfcifla>ad alterius ab- 
fciflatn: erit&#quemultiplicatajatquefua rclidua > ad al- 
teriusrefiduam. 

Hypoth. 

Ratio A-^%) exrationibus A> & Z?, a!tior,ex deprcf 
iior bus,componitur;item C-+D ratio, cx rationibus C, 
componitur:&efto A-+15, ad C-*D> «quemulti- 
plicata,atque ^4 ad C. 

Dico A-+B ad C-+D, «quemultiflicatametiameflc, 
atquc C B ad D. 

Pripar. 

Fiat ratio G ad Z>, .xquemultiplicata, atque A ad C. 



1 



p. b. 

hypotb. 
p. p. 



Q V A R T V M. i6$ 

Demonjlr. 

A-+G ad Ch-D, a^quemultiplicataeft, atque A 
ad C. 

A-tH ad C-fD, equemultiplicara eft,atquc A ad C. 
^-+2? ratio,eadem eft,qu# ^-*-G'. 
Et compofira vtrimqueconuerfa rationis A> 
2? ratio, cadem eft, quaj G. 
% ad D, «quemultiplicata eft, atquc A ad C. 
A-+7> ad C-+D, a?quemultiplicataeft,atque 2 ad 
D. Quod&c. 



Quare &c 



Ttaor. 9. Prop. 9. 

SI ratio , & qutntitas , cuiufdam 1 ationis , & cuiufdaiTLr 
quantitatis, aeque lint multiplicata , & mulriplex ; & 
abfcifla ratio, & abfciiTa quantitas, eiufdcmrationis,& 
eiufdem quantitatis , xque fint multiplicata , & multiplex: 
refidua ratio,& refidua quantitas,eiufdem rationis, & eiu£ 
dem quantitatis,vcl funt axjuealta, &a;qualis; vela^que 
funt multiplicata , & multiplcx . 

Hypotb. 

Ratio A-+7>, rationis C, a?quemultiplicata eft, atque 
quantitas a-+bj mult;plexquantitatis c; &ratio A, ratio- 
nis C, a;quemultiplicata eft, atque quantitas a, multiplex 
quantitatis c. 

Dico qudd , vel 2? xquealta eft ipfi C; ficut b, arqua- 
lis ipfi c vcl 2> aqucmultiplicata eft ipfius Cj ficut £ 

X 2 mul- 



hypoth, 



hypothl 



i*4 EIEMENTVM 
raultiplex ipfius c. 

Demonflr. 

Numerusrationum C, cxquibus A-+B com- 
ponitur, idem eft qui quantitatum c, ex quibus 
a-tb colligitur: item numerus rationum C cx qui- 
bus A componitur, idem eft qui quantitatum c, 
exquibus a componitur . Quorum numerorum, 
vcl ciidifterentia vnitas, vel numcrus . 

Si vnitaseftdifterentia; vnaeft ratio C,qua- 
cum compofita ratio A % facit rationcm A-+%, & 
vnacftquantitas c, quacumcompofita quantitas 
a y facit quantitatem a-±b. Sed& B ratioeft,qua- 
cum compofita A y kc\t rationern A-rB; & b 
quantiraseft,quacumcompofita a, facit quanti- 
tatem a-+b. Ergo 3 ^quealta eft ipfi Cj atque 
b a?qualis ipfi c . 

Si vcro numeruseft differentia , tot funt ratio- 
ncs C, quibufcum compofita ratio A, facitra- 
tioncm A-^Bj totidemque funt quantitatcs c> qui- 
bus cum compofita quantitas a, facit quantita- 
tem a-*b. Sed B ratioeft, quacum compoiira^ 
ratiofacitrationem A +B\ & b quantitas, qua- 
cum compolita quantitas a, facit quantitatcrrL. 
a-±b . Ergo quot ex C rationibus componttur B, 
tot ex c, quantitatibus componitur b . Ergo 2 
ad C, a?qucmultip!icataeft,atque b ad c/mul- 
tiplcx. Ergo 2 ad C, vel a?quealta cft: atquo 

£ad 



hypoth, 
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Q V A R T V M . 16$ 

h ad c, aqualis : vel aquemulciplicata eft j atque multi- 
plex. Quod &c. 
Quare &c. 



Theor. 10. Pr^. I o. 

SI dux rationes, duaruin rationum, fint arqucmulcipli- 
cata?; & zbfcittx qu# dam,fint earumdcm aequemulti- 
plicatse: &refidu^ cifdem, aut sequealtse funr,aut #que- 
multiplicatx . 

Hyfotbii 

Ratio 4~+#> rationis C> aequcmultiplicatacfl:, atque 
ratio D-±E> rationis FjSmtio rationis C ; aequemul- 
tiplicata eft, atque ratio D, rationis F. 

Dico rationcm 2? rationis C,#q'jeaitameffe,atquera- 
tio E rationis vel sequemultiplicutam . 

T)emonftr. 

bypotb. Quotex C rationibus, ratio A-+H componi- 
tur, idem numerus cft, indicans etiam, quot ex F 
rafionibus, componitur ratio D-+E. & quot ex 
C rationibus, ratio A componitur, idemnume- 
rus eft,indicansetiam,quotex F rationibus, ra- 
tio D componitur : quorum numerorum vel eft 
differentia vnitas, vel numerus . 

Si vnitas eft differentia : vna eft ratio C, qua- 
cum compofita ratio A> facit rationem A-^ & 
_ vnaeftratio F> quacum compofita ratio O, fa- 
byfoth. j citraaoacm D^E. Sed& 2 cum A>& E cum 

i>,6- 
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D y faciunt rationes compofitas A-iB, & D-+£. 
Ergo 2? ad C eadcm eft,&a:quea!ta,atqueratio 
E ad F. fienimbira? non cllent a:quealt£ ; eflet 
j vnabinarum,a:quaiitati propior,quamakera,& 
non effent cedem inter fe . 

Si vero numerus eft differcntia : totidcm funt 
rationes C, quibufcum ratio A compofita , facit 
c^/-+Z? rationem; quotcriam rationcs F, quibuf- 
cum ratio D compofita , facit D-+E rationcm.,. 
hypotb. j Scd & Z? cum A, & E cum Z>, faciunt rationcs 
dff+b. | compofitas A^%,&iD-+F, Ergo £ ad Ceque- 
j multiplicata eft, atque £ ad /\ Ergo 2 ad C, vel 
a?quealt3 eft, vclarquemultiplicata^atque ^ad^. 
I Quod &c. 
Quarc&c. 



Tbeor. 1 1 . Propof. 1 1 . 
Quealta?, adcamdem, camdera habent rationcm 
logarithmicam : & eadem, ad equeakas. 
Hypoh. 

Rationcs A, & S funt asquealts? . 
Dico A rationcm,ad C, cffc logariihmice, vt fc, ad 
C Et C raticnem, ad eflc loganthmice, vt C, ad Z?. 

Prxpar. 

Sumanturipfarum A y xquemultiplicaut rationcs 
D, E: & fumatur F ratio multiplicara, rationis C. 

Dc- 
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'Vemoriftr. 

dcfy.b. | Quoniam A ad C, racio eft logarithmica; cu- 
ius in^qualitatis eft ratio C> eiufde eft & A: item 
quoniam 2? a.l C> ratioeftlogarithmica^cuius 
inajqualitatiseft C> eiufdcmeft& S: ergo 2 
rationes,eiufdem interfe funt in^equalitatis : & 
funt /I, 2?#quealt£:ergofunte£deiiintcr fe. li 
eriiffi non eflfent e*edem inter fe,eflet vnaremo- 
tior ab equalitate,quam alcera>& non eftent eque- 
aifc£* Sumptae autem funt Z), E squemultipli- 
caca: rationum A> TS earumdem inter fe: er^o 
/7. /7. etiam D, funt esedem inter fc rationes, & 
sequealce. Ergofi D cft a!tior,quam F> etiam £ 
alnor eft,quam F: fi aequealta; asqucalta : fide- 
def.ii. b prefTiorjdeprelTior. Ergo ratio ^4 ad C, eftlo- 
garithmicc,licut ratio 2? ad C. Qjod&c. Ncc- 
nonratio C ad A> eft logarichmice, ficut C ad 
». Quod&c. 
Quare &c. 



Theor.n. Prop. 1 2. 
TT% Ationum non sequealtarum , alcior ad eandem, ma- 
Jt V. ior cft logarith- nice, quam deprelfior : & eadem ad 
deprefliorcm , maior eft loganthmice > quam ad alciorem, 

Eftoratio A alcior,quam 
Dico A-± ( B> ad Cpmaioremeffelogarithmice^quam», 
ad C Et 



dtf.j,h 



ELEMENTVM 
Et C, ad maiorem logarithmice, quam C, ad A-+2. 

Pr*par. Demonftr. 
Sumatur A ratio,qua?cum 2?, componit ra- 
tionem A-*%: &duarum rationum A, %> fuma- 
turaltera non altior ,quxCizA: & rationis A, to- 
tuplicata£>,quotiesoportct, vtfiataltior, quam 
C; & rationis 2, a?quemultiplicata fumatur E. 

Quoniam A,x\on eft altior,quam "B; & D, .£ 
funt^quemultiplicataHpfarum A, 2; oportet Z) 
non enealtiorcm,quam E. fienim eifet altior;cx 
ijfdem, vel expropioribus a?qualitati , vtrifq; ma- 
ioris,vel vtrifque minoris inequalitatis rationibus, 
eflet remotior ab equalitate rario compofita.ergo 
D, eft altior,quam C:ergo E, eftaltior,quamC. 

Sumatur ipfius C, bis,ter,quater,veldeinceps, 
quotiesoportet,multipIicataracio F, vt fiatpri- 
md altior quam E. Quare ratio F, non eft altior, 
quamratio E-+C: eft autcm D altior, quamC: 
crgo T>-+E altioreft, quam E-+C. alioquin cx 
remorioribus ab cequalitacc rationibus, vtnfquc 
^ maioris, vcl vtrifqucminoris marqualitatis ,notL, 
akiorficretcompofitaratio, ideoque nonrcmo- 
' tiorabaxjualitate, coutrap.p.&p. 3. Scd F.noa 
eft altior, quam E-+C: crgo D^E, cft altior, 
quam F: & cft E depreflior, qtuuiF: & funt 
D, E rationcsa:quemultipIicat.T,iationum A, %: 
p. b. | &D-+E ratio,cil vqucmulriplicata, rationis A-+£: 



cotra p 



def.j.h 



Ergo 
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dtfA+b | Ergo A-*2 ratio, ad rationem C, rmior eft lo- 
def.x^b i garithmice, quam 2? ad C. Quod &c. Et ratio 

! C,ad rationem B, maior eftlogarithmice, quam 

| C, ad A-+B. QuodSic. 
Quare &c. 



7"W. 1 3 . /Vop. 1 3 . 

QVa?,adeamdem,eamdem habent rationem logari- 
thmicam; inter fe funt esedem rationeslogarithmi- 
ce: &adquaseadem,eamdem habet Iog3rithmi- 
caMj inter fe funt eafdem rationes Iogarithmica? . 

Hypoth. 1 . 

Ratio A adrationem C, efto Iogarithmice, ficutra- 
tio B ad raticncm C. 

Dicorationes 2?, efle eafdem inter fe . 

Demonfir. 

Quoniam /4 ad C, & 2 ad C, func rationcs 
Iog;arithmicarjCuiusiiJfqualitatiscft C ratio,ma- 
ioris, vel minoris;eiufdemfunt A, & B rationes: 
quje fi non ea?dem eflent inter fe,non eflentaequc- 
alt.x: & aflignaretur earum a!tera alrior. Aflignecur 
A, fi fieriporeft,a'tior, quam B: ergo ^ ad C, 
maior eft logarithiiice,quam 25. contrahypoth. Er- 
go ratioucs 2?, mnt ea?dem inter fe. Quod &c. 
Hypoth. 2. 

Ratio C, airationem efto logarithmice , ficut ra- 
tio C, ad rationem B, 

Y Dico 



def. <).h. 



h. 
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Dico rationcs A, dfc eafdem inter fe . 

Demonjlr. 

ix. b. | Aflignetur A, fi fieripoteft depretfior, quam 
j B: Ergo C ad maioreft logarithmice > quam 
! ad contra hypoth. Ergo non eft depreflior, 
quam #: item dcmonftrabitur , quod neque S 
11. eftdepreffior^quam A: funt ergo A, B ranones 
^quealta^ & ccedem inter fe . Quod &c. 
Quare &c. 



TW. 14. 14. 

RAtionum, ad eamdem rationcm , qiuc maior eft lo- 
garithmice, illa eft altior: & ad quaai,eadeai maior 
cft logarithmice, illa eft dcprcfiior. 

Hypoth. 1 . 

Ratio A> maiorcftlogarithrnicead C, quam B. 
Dico A, aItioremefle,quam B. 

Dewonftr. 

Efto A nonaltior, quam B, i 1 fieri potcll.ei jr 
itaque vela?quca!ta , vel dcpreflior . Sunto A> B 
#qucalt#/i fieripoteft. Ergo A ad C> eftloga- 
rithmice, ficut B. contra hypoth. Efto A depref- 
(ior, quam B, fificri potcft . Ergo B ad C> mi- 
nor cftlogarithmice,quam A. contra hypoth. Er- 
go ±A> non eft #qucalta, ncque deprelfior, 
quam B: crgocft altior. Quod Sic. 



II. h 
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Hypoth.i. 

Ratio C ad rraiorcft logarithmice^quarB ad 2?. 
Dico dcprefricremcfle^quam 

Demonftr. 

Efto -4 non depreffior, quam #,fifieripoteft: 
erit iraquc velsequealta, vel alrior. Sunto A> 3 
aequeaIraj,fifieripotcft* Ergo C ad A> eftloga- 
rirhmice,licutad 59. contrahypotb. EftoA altior, 
quam 2, fi ficri poteft. Ergo C ad A> minor 
eft logarirhmice , quam ad H. contra hypotb. Er- 
go A non eft aequealta , neque altior, quam 2: 
| ergo eftdepteflior. Quod&c. 
Quare &c. 



Theorm i 5 . /Vap. i 5 . 

QV# eidcm funt eaedem rationcs>inter fe funtecdem, 
tum logarithmice, tumabfolute. 

Hypoth. I . 

Rariones .4 ad 2?, logarirhmicefunt ,vtquantitates c 
ad d: &c ad d qnantitates, vtquantitates e adf 

Dicorationes A ad %> logarithmice eflc, ficut quan- 
tiratcs <? ad / 

Hypoth. 2. 

Rationes A ad logarirhmicefunt, vtquanritarcs c 
ad d: £c c ad 4 quantiutes, funt ficut logarithmice ra- 
tioncs £ ad F. 

Dico raticncs^ ad Z?> eflelogarithmice,ficut rationcs 
^adZ^. Y 2 /^. 
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ffypotb,$. 

Quantitates a ad h, funt interfe, ficut logarithmice, 
rationes C ad T> :&rationes C ad D, logarithmice funr, 
ficutquantitates e ad f. 

Dico a ad eflc vt e zdf. 

hypoth. 4. 

Quantitates a ad funt intcr fc , ficut logarithmice, 
rationes C ad D: & rationcsC ad D,logarithmicefunt, 
vtrationes E ad F. 

Dicoquantitates * ad b efle, ficut logarithmice[, ra- 
tiones E ad 

Rationcs ^4 ad lcgarithmice funt, vt rationes C 
ad D: &rationes C ad £>, logarithmice , vt rationes 
E ad F. 

Dicorationes A zd'£ logarithmice cfle, ficut ratio- 
ncs E ad F. 

Pr<epar,comw. 
Sumanturipfarumrationum,ve]qi]f.ntitatum A, C^E, 
«quemultiplicatar, & a?quemultiplices , 3^, 3C, $E; 
nccnon ipfarum 2, D, F, £qucmultiplicatar,&arque- 
multiplices , 4$, 4D, 4F. 

Demonfr. comm. 
dcf.Svel | Si 3^, altioreft,velmaior,qujm 4^ etianu 
uu*>rf j j C> altioreft,velmaior,quam 4D. Quodfi 3^> 



! altioreft,velmaior,quam 4D; etiam 3E altior 
| eft, vclmaior,quam 4F. Ergofi s^altiorcft, 

vel 
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vel maior,quam 4#; etiam iE altioreft,velma- 
ior, quam 4F. Item fi sequealta, vel arqualis, 
etiam jequealta, vel sequalis : fi depreflior , vel mi- 
norj etiam depreffior , vel minor . Ergo propor- 
tionales funt fiue rationes, fiuequantitates, vel 
. mixtim A ad 2, ficut £ ad F: tum legarithmi- 
j fie, fiqua: funt rationes; tiim abfolute, fi nu\\x funt 
| rationes , fcd folum quantitates . Quod &c. 
<2ii3re &c. 



defBvel 
\i.k.vel 
6. 5. 



Tbeor. 1 6. Prop. 16. 

SI fint quotcunque rationes logarithmice proportio- 
nales, quemadmodum fe habuerit loganthmice vna^ 
antecedentium ad vnam confequentium j ita logarirhmice 
fe habcbit compolita ex omnibus antecedentibus,ad com- 
pofitam ex omnibus confequentibus . 

Hypotb. 

Rationes A ad 2, & C ad £>, & E ad F, funt loga- 
rithmice proportionales . Ex rationibus A y C, & E com- 
pofita eft A-+C-+E : &exrationibus 3, £>,& F compo- 
fitaeft S-fD-fF. 

Dico A-^C^-E ad V+D-+F, Sc ^ ad 2, effe logan- 
thmiceproportionales. 

Rationum ^4, C, £ fumantur arquemultiplicata? ratio- 
nes iA, 3C, $E: ex quibus compofita ratio $A-*iC 
-*$E. ltem rationum 2, £>, fumantur aequcmultipli- 

cata: 
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cat^rationes 4^ 4/), 4^: cxquibus compofita ratio 

Thmonfk. 

dtftopk Quoniam A ad C B> & C ad D, funtlogari- 
thmiceproportionales: fi jc^ ahior eft, quam 
4$; etiam $C altioreft,quam 4D: fi aequealta; 
9queaIta:fidepreflTior;deprenior. Itcm quoniam 
C ad & E ad F, funt loganthmice propor- 
tionales: fi 3C altior eft,quam 4/); etiam j^, 
altior ert,quam 4F: fi sequealta^queaica . lide- 
prefliorjdeprc(Tior. Ergo fi ^altioreft>quam 
4S; etiam 3A-+ 3C-+ $E altioreft quam 42?^ 
4D^4F:fiarquea!ta; ^quealta: fi depreflior^de- 
h b - preffior. &eft 3A-*$C-+3E ad A-*C-*-E, totu- 
plicata 5 quotuplicacacft 3^ ad A: item 42?+ 
qD^^F, ad 2?-+Z)-+/ r # totuplicata eft,quotupli- 
| cata 4S ad ». Ergo A-^C-rE ad Sc 
I ^ ad 2) funt logarithmice proportionales. 
| Quod &c. 
Quarc&c. 



77ww\ 1 7. Propof 1 7. 

SI fexvclrationum, vcl&quantitatum mixtim ,prima 
ad fccundam camdcm habucrit rationem , quam ter- 
tia ad quartam: tcrtia vei 6 ad quartam maiorem habucrir, 
quam quinta ad fextam: etiam pnma ad fccundam , maio- 
rem habebit \ quam quinta ad fcxtam • 



i 
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Hypoth. 1 . 

Qjantitates a ad b> & c ad d> funt proportionales: 
fedquantitatum c zd d ratio, maiorcft, quam logari- 
thmica, £ ad rationum. 

Dico quantitatum a ad £ rationem maiorem elfe^ 
qoimlogarithmica £ ad F ratioaum. 

Hypoth 2. 

Quantitates a ad b> & raciones C aJ D> fiwl !o- 
qarithmice proportionales : fejrationum logarithmica^ 
ratio C aJ £>, maioreftquamquantitatum * aJ f. 

Dico 4 ad b rnaiorem e;]e,quam e aJ f. 

Hypoth. 3 . 

Rationcs A aJ 55, & quantitatcs c aJ d, funtlo- 
oarithmiceproportionales: feJ quantrtatum ratio c ad 
rf, maioreft, quam e aJ /.' 

Dico raticnum logarithmicam A ad jB> maioreiru 
efle,quam * ad /^ 

Hypoth.q. 

Quantitatcs 4 aJ b> & rationes C ad D, funtlo- 
ganthmiceproportionales:ieJ rationum C ad D loga- 
ruhmicemaioreft, quarn £ ad F. 

Dico quantitatum a ad b racionem maioremefT^ 
quam rationum logarithmica E aJ /\ 

Hypoth. 5 . 

Rationes ^ ad % &quantitates c ad d funtprc- 
portionaleslog.irithmiceife iquantitatum c ad d> ma* 
ioreftiato,quamIogarithmicarationum £ ad E. 

Dico 
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Dico A ad maiorem efle logarithmice,quam E ad F. 

Hypotb.6. 

Rationes A ad % & C ad D funt proportionales: fed 
C ad D ratio,Iogarirhmice maioreft,quam e ad f. 

Dico rationum ^ ad 2? logarithmicam rationem, ma- 
icrem efle, quam quantitatum e ad f 

Hypotb.j. 

Rationcs A ad 2?,& C ad D, funtproportionales; fed 
C ad D rationum ratio Iogarithmice maior cil quam £ 
ad ratio logarithmica . 

Dico A ad S logarithmice maioremefle, quaitL. 
£ ad 

Prspdr. comm. 

Sumantur seqtiemultiplicate rationum rationes,& eque- 
multiplices quantitatum quantitates; antecedentium A, 

C, £, antccedentes lA, 3C, 3E', & confequentium 2>, 

D, F confcquentts 4^, 4D, ^F\ fecundum eas multi- 
plicationes, qmbus 3 C, altior quidem ef"r,vel maior,quam 
4D; fed 3^, non altior, vel non maior eft, quam 4F. 

Demonfr. commun. 
^bld Qu° n,3m 5 C cftaltior, velmaior, quam 4D: 
£ '™ ergoetiam $A cftaltior,veImaior,quam 4#:& 
def. 10. interim 3£ non aIrioreft,veI non maior,quam^ 

llh^b 4f - er g° ^ a( J s > maioreft,quam C ad D, fi- 
•yc/8.5. j uelogarithmice,liueabfoIute. Quod &c. 
Quare&c. 
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Theor. 1 8. Prop. 1 8. 

RAt ioninn logarithmice proportionaliiirn , fiprim;u 
fuerit altior, quam tertia: erit & fecunda altior, 
quam quarta: fi ^equealta 5 # quealta : fi deprcfllor j depref- 
fior • 

FJypoth. commun. 
Rationes A ad 2?, & C ad D, funt logarithmice pro- 
portionales, 

FJypoth. 1 . 

Altiorcftratio ^ ratione C. 
Dico,quodaltioreftratio 39, ratione £. 

Demonflr. 

| Efto,fifieripoteft, nonaltfor 3? ratio, quam 
£>: crgo vel eft aequealta , vel depreffior. Eftofi 
ficri poteft cequealta. Ergo A sd 2?, maior eft 
logarithmice,quam C ad 5ft fed C ad 2 eadem 
eftIogarit'hmic£,qu« C ad 7>. Ergo/f ad Sma- 
ioreft logarithmicequam C ad contra hypoth. 
Non funtcrgo D rationes#quealt#. 

Efto,fifieripotcft,3 dcprcffior ,quam D. Er- 
go C ad 2>, maioreft logcirithmice,quam C ad 
D. Scd ad S,cftIo?arirh mice, vt C ad £). Er- 
go C ad 2>, maioreft logarithmicc,quam A ad 
2>. Ergo C altior cft, quam contra hypoth. 
Non eft crgo $ depreffior, quam £>; nequo 
j ;equcaIta:ergo TS eftaltior,quam D. Quod&c. 



j 1 



*7 



h. 



11. h. 

hypGtk. 
17. h. 
14. 




12. b. 

bypotb. 
17. 
14. b 
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Hyptfb.2. 

v£quealt£ funtrationes A y C . 
Dico quod & a?qucaltz funt raciones D. 

Demonji. 

Sunto 2, D non aequeaka?, fifieri pocefhSs 
efto 3 altior,quam Z>. Ergo C ad D, maior 
eftIogarichroice,quam C ad"#. Sed ^ ad £,ea- 
dem eftlogarithmice,qua; C ad D. Ergo A ad 
. maioreftlogarithmice,tjiiam C ad Ergo 
| altior eft,quam C. contra hypotk Sent crgo 
j 2, D aequealta:. Quod&c. 

Hypoib. 
Depreflior eft quam C. 
Dico quod & 2 deprclfior eft, quam D . 

Demonfir. 

hypoth. j Alcior eft C quam A: & eft C ad D logari* 
/«/>. - thmice, vt J ad 2?: ergoakiorcft £>, quam 5: 
c/r/.z./?. I ergodcpreffior eft quam D. Quod&c. 
Quare &c. 



Tbeor. ig.Prop. 19. 

SVbmuItipIfcata; rationes, cum pariter multiplicatis, in 
eadcm funt rationc Iogarithmica , fi prout libi mutud 
refpondcnt,itafumancur. 

Hypotb. 

Rationfi^,^,funta?quemultiplicatc rationcs $A y i^B. 
Dico A ad 2?, atque 5 A ad 3 £, efic logarichmice pro- 

porrionalcs . De- 



s i 
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T)mor,ftu 

Rationes A ad A ad B,&/iadB,quot- 
cunquc oportet,accept<T, funtproportionales:er- 
gocx antcccdentibus compofita $A, ad ex con- 
fequcntibus compofitani 3B, eft logarithmice, 
j vt A ad B. Quod &c. 
Quare&c. 



Theor. 2 o. Prop. 20. 

RAriones logarithmice proportionalcs , permutan- 
do, fimtlogarithmiceproportionalcs . 

Hypoth. 

Sint rationes logarithmice proportionalcs, A ad B, 
vt C ad Di 

Dico perrnutando,efl~clogarithmice proportionales, 
A ad C, vt B ad T>. 

Pr<epar. 

Rarionam A> 7B> fumantur a?quemultiplicat£ ^A> 3B: 
& rarionum C, D> xquemultiplicatx 2C, iD. 

Demonfir. 

19A?. | Rationes ^A ad $% & A ad % funt !o- 
bypoth. gaiithmiceproporrionales.ircm A ad 2?, & C 
19./;. aJ D. item C ad D, & 2C ad 2D. Ergo 
15. h. iA ad 32?, & 2C ad 2D func logarithmice 
\%.h. } praporrionales, Ergofi 3A, efi: altior,quairu 
j 2 C5 criarn 3$, eft aitior > quam 2D: fi #que-n 
c/r/:i2-./; j alta^quealra.-fideprefTiorjdepreffior . Ergo A 

Z 2 ad C, 
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ad C, & S ad D t funt logarithmice proportionales. 
Quod&c. 
Quare&c. 



Tbeor. 2,1. Prov. 21. 

RAtiones inrer fe,vel&cum quantiratibus, logari- 
thmice proportionales^ diuidendo, funt logari- 
thmice proportionales . 

Byyoth.i. 

Rationes A^B ad & C-*T> ad D, fairt loga- 
rithmice proportionales . 

Dicodiuidendorationes A ad B, & C ad D, efle 
logarithmiceproportiona!es . 

Pratoar. 

Sumantur ipfaruni A p 2?, C, D, xquemultiplicat^c 
$A> 3B> S^y $D: necnon ipfarum C, aha: qua> 
ljbeta?quemukiplicat# 4C, 4D. 

Demonjlr. 

Rationes iA y $B> equemultiplicata: funt ra~ 
tionum A, B: Ergoratio ia^^B totuplicata 
eft rationis ^4-+B, quotuplicata eft iA ipiiu^ 
qA: necnon 3C, & $T> ipfarum C, & D: 
necnonratio 3C-+3D rationis C-+D. 

Rationesquoque ^C, 3D, rationum C, Dj 
&rationes 4C, 4D, carumdem C, D ratio- 
num funt ^qucmultiplicata:: ergo etiam jC, 
jD } earumdemC/D rationum lunt#quemuki- 
J plicatx. Ec 



confir. 
f>. b. 

conflr. 

5. b. 
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hypotb. | Et quoniam rationes A-*"B ad 2, & C-+D 
def.n.b j ad D, funtlogarithmiceproportionales: fi 3^ 
-3», altioreft,quim 7^5 etiam ^C-^D, al- 
j tioreft,quam 7D: fi a?quealta; equealta: fide- 
! preflior; depreffior. 

Sed fi 3 ^ altior eft , quam adcompofita 
communi ratione 3$; cdam 3 -4-+ 3 2 altioreft, 
quam 7». nam ciufdcm maioris , vcl eiufdenru 
minoris ina:qualitaris , ex remotioribus rationibus 
ab a;qualitare , compofita ratio, eftremotiorjSc 
ex propioribus, propior . & oftenfum eft , quod 
fi 3 4-+ 3$, akioreftquam 7^ ctiam jCh-jD, 
altioreft,quam 7D: & fepofita communi ratio- 
ne 3 D; altioreft 3C, quam 4D. namii 3C, 
non eflet altior , quam 4D: compofita, 3D; he- 
rct ratio 3C-i-3D,nonaltior, quam 7D. contra 
.Jitperius probata. 

Eigofi iA altioreft,quam 4B, etiam 3C al- 
, tiorelt,quam 4D: fimiliter oftendetur, fi^que- 
defa.b ) alta^qucalta.-fidepreflTio^deprcirior.Ergo <4ad 
j B, eftlogarithmice,vt C ad D. Quod&c. 
Bypoth.z. 

Rationes /*-+B ad B, &quantitates a-^b ad b> func 
logarithmice proportionales . 

Dico diuidendo, rationes A adB, & quantitates a ad 
b efle Iogarithmice proportionales. 




i8i ELEMENTVM 

Pr<cpar. 

Rationum A y 2, &quantitatum a y b y fumantureque- 
muUiplicaterationes $A y 3$, & xquemultiplices quanti- 
tates $a y jii itemrationis 'S y & quantitatis b y multipli- 
cata ratio ^B, &a?quemultiplcxquantitas ^b. 

Demonflr. 

Ratio sA^s^> totuplicataeftrationis 4-*-%, 
quotuplicata eft $A y ipfius A% &quantitas 54, 
quantitatis a y &quantitas $h y quantita:;? k & 
quantitas s a ~^sh quantitatis a-ib. 

Quantitates quoque 34, $b y quantitatum a, 
b y & quantitatcs 44, 4^, earumdcm 4, funt 
.Tqucmultiplices : ergo ~a y yb, earumdem a, t , 
funt a.-qucmu!tipiiccs . 

Etquomam rationes A-+H ad % & o.uanti- 
1 tatcs a-*b ad b y funtlogarithmice proportiona- 
lestfi lA-+3%, a!tiorcft,quani ~% y etiam $a 
-+sb y maiorcft,quam 7/: ii requcalra 5 Tqualis.ii 
deprc.Tiorj minor. 

Sedii s^>aitiorcft,quam 4B; etiam .?//-+ 3 B, 
altior efti quarn 7;]: &fi 5^5//, maiorcft, 
quam jb' } etiam.dcmpta communi $b y relin- 
quitur m maiorquam 4/7. Frgoii 3 altior 
cft,quam ctiam s>h maior eft,quam ^b: 
&limiliter oftendetur , l\ a:quealta,a:quali: ii de- 
(fceffiorj mmor. Iirgo ranones A ad % & 
quantiratcs 4 ad l> y funt logarithtnice propof- 
tionales, Quod &c, Quare &c. 



p. h. 

■V- 5." 
conjir. 

2. 5. 

hyfoth. 
defi.h. 



dcf.S.h. 



QVARTV^. 183 

ThedY.ii. Prop. 22. 

RAtiones interfe,vel& cum quantitatibus , logari- 
thmiceproportiOnales, componendo, funt logari- 
thmice proportionales . 

Hypoth. 1. 

Rationes A ad 2, &i C ad D, funtlogarithmice pro- 
portionales . 

Dicocomponendo, rationes A+% ad £, & C-D ad 
D, efie logarithmiceproportionales. 

Pi\epar. 

Aflumatur E ratio , ad quani C-f D fit Iogaritbmice, 
iicut A+% ad B. 

Dernonjlr. 

Quoniam ad B, ScC^-D ad £, Rittt Io- 
ganthmice proportidnales: ergo diuidcndo <-A 
ad B, &iC-^-D — E ad £, funt logarithmice 
proportionales. Sed A ad B, & C ad £> funt 
logarithmice proportionales. Ergo C ad D, & 
C-+Z) — E ad £, funtlcganthmice proportio- 
nales. Ergo D, ajquealta elt , ideoque eadem^, 
atque E. 

Nam fi D, effetaltior,quam E: e(Tet C altior, 
quam C-+D — E. Scd contra, elfct Ch-Z) attior, 
quam C^-Zv & C+D~£,altior,quam G: quod 
I citcontradiftio. Rurfum fi Z>, effet deprefiior, 
iS. ff. | quam £: eflet C, depreflior, quam C-+D--E. 
4. j. I 6td contra , effet C-rZ), depreffior 5 quam Ch-5: 



conflr. 
21. 

hypotb. 
15. fc. 



j8. 
4. 5. 



i8 

4. ?. 




li 



18. /7. 

ccnflr. 
1 5. 



ELEMENTVM 

& C-i-D — £, depreffior, quam C: quod eft 
contradi&io . 

Ergo T> eadem cft,atque E. Ergo C-+D ad 
D, 81 C-+D ad funt proportionales logarithmi- 
ce. Sed A-*H ad 2 eftvtC-sD ad £:ago A 
-+2 ad 2, eft vt C-iD ad !D Iogarithmice. 
Quod&c. 

Hypoth. 2. 

Rationcs ^ ad & quantitates d ad b, funt Joga- 
rithmice proportionales . 

Dico componendo, rationes c^+B ad B, & quanti- 
tatcs a-+b ad b, eflclogarithmice proportionales . 

Pr<epar. 

Affumatur e quantitas, ad quam> *c+l> eftlogarithmi- 
ce, ficut ratio A-+$, ad rationem 2. 

Demonjir. 

Quoniam A-rft ad B, & ad r, funtlo- 
garithmiceproportionalcs:ergodiuidendo A ad 
2, & a-tb — c adc,funt Iogarithmice , propor- 
tionales. Sed A ad Sza ad funt Ioa 3 ri- 
thmice proportionalcs. Ergo a ad b, & a-+i 
— c ad c, funt proportionales. Ergo />, c, funt 
quantitates axjuales. 

Namfi h, maioreffct,quam c: eflct a : maior, 
quam a-+b~c. Scd contra, cifct maior, 
quam a-+c: & a-+b-~c, maior,quam <*: quod 
cll contradiclio . Rprfumfi/, minor eflct,quam 

c: cflet 



ccndr. 



bypotb 
15. &. 



14. 5 



14. 5. 
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c: cffet a, minor,quam a-*b~-c fed contra, ef- 
fet a-+b, minor,quam a^c: & a-*b — c, minor 
quam a: quod eft contradi&io . 
7.5. Ergo b y c y funtajquales. Ergo a^-b, ad b, 
conjlr. eftvt^ - 4 ad c: Sedratio A^% ad rationem 
15. h. $ } eft logarichmice, vt quancicas a+b ad quan- 
cicacem c Ergo eciameftlogarithmice, vt a-±b 
\ ad b. Quod &c. 
Quare &c. 

Theor. 1 3 . Prop. 2 3 . 

SI quemadmodum tota ratio, ad totam,italogarith;ni- 
ce fuerit abfcifla ratio, ad abfcillam: erit & relidua , ad 
reiiduam , iicut logarithmice tota ad totam. 

Hypoth. 

Rationes <-^S ad C-+D, & A ad C, funt pro* 
portionjes logarithmice . 

Dicoetiam ad C^Z>, & 2 ad i), elle pro- 

portionakslogarithmice . 

TDerponjlr. 

bypotb. Rationcs ^-+2 ad C-+D, & A ad C, funt 
zo. /b. proportionales logarithmice: ergopermutando, 
zu k funt proporrionales logarithmice ./Z-+2? ad A, 
& C-^Z> ad C: ergo diuidendo, 59 ad .4, & 
10. Z>. £) a( j c, funtproportionalcs: crgo permucan- 
j do £ ad D, & A ad C, funcproporrionalcs: 
} Sed A ad C, & ad C-+£> funtproporcio- 
Aa nales. 



11 
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185 



ELEMENTVM 



if. b. 



nalcs. Ergo A+% ad C-*D, & 2 ad D, funt 
logarithmiceproportionales . Quod &c. 
Quare &c. 



Theor. 24. Prop. 24. 

SI finttresrationes,atquetresquantitates, qu&*bina?, 
& in cadem ratione logarithmica fumantur : ex a?quo 
autem prima ratio , quam tertia, altior fuerir; erit & pnma 
quantitas,quam tcrtia,maior:quodJiprima ratio, fuerit 
gquealta terria'; erit&prima quantitas, a*qua!is tertia-: 
fm iIIadepreffior;hecquoqueminor erit. Eteconuerlb. 

Hyvotb. commun. 
Trcs rationes A, », C, & tres quantitas b, c, bi- 
na?,&bina?, funtlogarithmiceproportionales: A ad 
vr d ad £5 » ad C, vt b ad c. 

Hypotb. 1 . 

Aitior eftratio c^, quam C. 
Dico, maiorcmcifequanntatem a, quam c. 

Demonjk. 

| RatioSad C, maiorcftIogark!miicc,quam 
Z/.si | 2 at * ^ : ^ ^ ad r eftlogarirhmicevt 2 ad 
17.fr. C: & $ ad eltlogarithmiee, vt b ad <r. er- 
go £ ad c, maior elr, quam b ad <i. Ergo 
maioreft a, quam c. Quod&c. 
Hypoth. 2. 

/Equcalue funt rationes A, C. 
Dico,afqualescirequantitates <*, c. 

De- 



10. 5, 
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Demonflr. 

11. k j R atlo g ac j C| c ftlogarithnr : ce,vt 2 ad 
9 . j. j Ergo & ad r, cftvt £ ad a. Ergo a^qua- 
I lcsfunt a, c. Quod&c. 

ffypoth. 3 . 
Dcpreffior eft ratio A, quam C. 
Dico, minorem ctfe quantitatem a, quam c. 

T)emonftr. 

def.p.h. I Altior eft, C, quam crgo maior cft r, 
/«/>. j quam <t: Ergominoreft 4, quam r. Quod&c. 

Eodemmodo demonftrabitureconuerfo: quod fi a 
quantitas, maior cft quancitate c: etiam ratio A, ratio- 
ne C eftakior: fia?qualis.;afquealta: fiminor ; depreffior. 
Quod. &c. 

Quare &c. 



Theor.2$. Prop. 2 5. 

SI fint tres rationes, ali^que ipfis a^quales numero, que 
bina;, & in eadem rationelogarithmica fumantur : cx 
a?quo autcm, prima quam terriaaltior fucrir ; erit &quar- 
ta,quam fexta altior. Quod fi prima tertia; fuerit ieque- 
alta;er.t&quartaa?quealtafexta;: fin illa depreflior ; hiec 
quoque depreflior erit. 

Hypoth. commim. 
Trcs rationcs A, % C, alia?que tres D, E, F, bi- 
n«>&bin«fur:tlc.garithmice proportionales,- A ad S, 
vt D ad 2 ad C, vt £ ad F. 

Aa 2 Hy~ 



II. h. 

bypotb. 
defxi.h 
17. b. 
14. h\ 
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Hypotb.i. 
Akioreftratio A y quam C. 
Dicoaltiorcm efle D y quam /\ 

Demonfl. 

Maioreft 2, ad C, logarithmice >quam 2 ad 
-4. Sed 2? ad C eftlogarithmice, vt £ ad F: & 
£ ad A y logarithrnice> vc E ad D. Ergo maior 
eft £ ad F y logarithmice, quam E ad D. Ergo 
altior eft D, quam /^. Quod&c. 

^quealt^ funt rationes A y C. 
Dico , ^quealtas efie rationcs D y F. 

Demonflr. 

[ Eadem eft 2> ad C, logarirhmice, qux B 
' ad^. Ergoeadcmcft E ad F logarithmice qua* 
E ad D. Ergo a?quealt# funt rauones D y F. 
Quod&c. Ffypotk^. 
Depreflior eft A y quam C. 
Dico 3 deprefliorem efle D y quum jF. 

Demonjir. 

defp.b. J ^ltioreftenim C, quam ^: ergo altior eft F y 
* | quam £): ergo deprcflior eft £> ; quam /^.Quod &SC. 
Quare &c. 



II. h 

Jup. 
I J. h 



Tbeor. l6.Prop. 26. 

SI fint trcs quantitates, atque tres rationes,qu£ bin^ &C 
ineudem ratione logarithmica fumantur; fueritqu^ 

per- 
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perturbata earum proportio : ex icquo autcm prima quan- 
t!tas,quam tertia, maior fuerit; erit & prima ratio ,quam-> 
tertia, altior . Quod fi prima tertia? fuerit aequalis quanti- 
tas; erit & prima tertia*, asquealta ratio: fin illa minor,hgc 
quoque depreflior erit . Et e conucrfo . 

Hypptb. commun. 
Tresquantitates a, b, c, atquc trcs rationes A, %, C, 
hm, & binse, funt logarithmice, proportionales; & earum 
perturbataeft proportio : qu3ntitates cnim a ad b, & 
rationcs C B ad C, funt logarithmice proportionalcs; 
nccnon quantitares b ad c, & rationes A ad funt 
logarithmice proportionalcs . 

Hypoth. i . 
Maior cft a, quam c. 
Dico altiorem efifc A, quam C. 

Demonjlr. 

8-5- Maioreft & ad c ratio, quam £ ad 4; Sed 
] K h i b ad c, eftlogarithmice,vt A ad »: & b ad 
17.*. logarithmice,vt C ad ». Eigo A ad », 
14. fc. maior cft logarithmice, quam C ad 2. Ergo 
jaltioreft quam C. Quod&c. 
ffypoth.2, 

iEqualesfunt a, c 

Dico aequealtas efte A, C. 

Demonjir. 

7- 1- j Eadem eft b ad c, qua» £ ad <*. Ergo eadem 
J*i I eft logarithmice A ad 3, qua: C ad 2. Ergo 4, C 
( funtsequealtaj. Quod&c. 



10 ■ 



11 
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Hypoth.3. 
Minorcft a, quam c. 
Dicodeprcfliorem cflc A, cjuam C. 

TDemor.jlr. 

J«P> | Maioreft c, quam »: Ergoaltioreft C, quam 
dcf.z.b. | ergo dcpreflior cft <lA, quam C. Quod &c. 

Eodem modo demonftrabitur e conuerfo:quod fi ratio 
A, ratione C, eft altior 5 etiam quantitas 4, quantitate r, 
fcft maior: fi ajquealtaj asqualis: fi deprcflior j mmor. 
Quod &a 

Quare &c. 



7"W. 27. /Vo^ 27. 

SI fint tres rationes, & aliae ipiis aquales numcro , qua: 
binae, & in cadem ratione logarithmica fiiraancurjfue- 
ritqueperturbatacarumproportiologarithmica: exequo 
autcm prima, quam tcrtia altior fueritjerit & quartajquam 
fexta, altior . Quod Ii prima tcrtia? fuerit sequealta j erit & 
quarta «qucalta fextas : fin illa dcpreflior; ha;c quoquc de- 
prefliorerit. 

Hypoth. ocmmun. 
Trcsrationcs A, T>, C, afceque tres D, E, F, bi- 
h*,&bina:,funt logarithmice proportionalcsj & carum 
perturbatacftproportio:funtcnim A ad & £ ad f, 
logarithmice propoi tionalcs: necnon 2? ad C, & D ad 
£, iuntproportionaleslogamhmicc. 
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Hypotb. I . 



i2. b. 

hypotb. 
def.iz.h 
17. h. 

14. h. 



Akiorcft A, quam C, 
Dicoakioremeflb D, quam F. 

Demonjlr. 

Maioreftlogarithmice, S ad C, quam 2 ad 
fcd » ad C, eft vt X> ad £: & 2 ad A eft, 
vt F ad E, logarithmice : crgo Z) ad E maior 
eft logan'thmice,quam vr F ad £ ? Ergo £> al- 
tioreft, quam F- Quod&c. 

Hypoth. 2 . 
£qucalta?funt A, C. 
Dico xqueakas eflc D, F. 

Demonflr. 

h. j Eadem eft 2 ad C logarithmice, qu« £ ad 
. ! 4. Ergoeadem eft Z) ad E logarithmice,qua? 
b. I F ad £. Ergo D, F funta;quealt£. Quod &c. 

Ffypotb.$. 
Depreflior eft A, quam C. 
Dico deprefliorem cfle D, quam F. 

Demonflr, 

dcf. p.h. I Altior eft C, quam A: ergo akior eft F, quam 
/«p. 1 D: ergo depreffior eft D, quam F. Quod &c. 
Quare &c. 



11 

fnf 
13. 



s 



ibeor. 28. /Vo/?. 28. 
I fint quorcunque rationes totidemque quantitates, 
qu«bin«,incadem ratione logarithmica fumantur: 

~ " ' & 
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& exarqualitateineadcmerunt ratione logarithmica . 

Bypotb. 

Sintquotcunquerationes A 9 C, D, totidemque 
quantitates a, b, c, d: bin&%&bin#Iogarithmicepro- 
portionales; A ad vt a ad b; % ad C, vt b ad c, 
C ad D, vt c ad d. 

Dicoexscqualitate,^ad C, & a ad" r, effelogarithmi- 
ce pi oportionales . 

Itcm ^ ad D, & * ad d cflc logarithmice propor- 
tionales. 

Pr<epar. 

Rationis A, &quantitatis a, fumantur equcmultipli- 
cata,&multiplex, 3^/, 3« itern rationis,&quantitatis, 

£, fumantur, 4», 4^: & rationis, & quantitatis, C, 
r, iumantur, 2C, 2<r. 

Dcmonftr. 

Quoniam A ad 2, & <i ad funt loga- 
rithmice proportionales: ergo $A ad 4^, & 
3* ad 4^ funt logarithmice proportionalcs. 
Itemquoniam £ ad C, & /, a d r, funtloga- 
rithmice proportionales: ergo 4» ad 2C, & 
4^ ad 2f, funtlogaiithmiceproportionales.Er- 
gocxarquali, fi $A eft akior,quam aQ etiam 
3 <i eft maior, quam 2 r : fi arquealta,- aequalis .• fi 
deprcfllorj minor. Eigo A ad C, & ^ a d <• 
funtlogarithmice proportionales. Quod&c. 
Suntautem C ad 7>, & f ad r/, loganthmi- 

cepro- 



hypoth. 



6. h. 
hypoth. 

6. h. 
Z4. h. 

dcf.i.h. 

hypoth. 
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QVARTVM. in 
fup. | ceproportionales. Ergo A ad D, & <t ad 
| funt logarithmice proportionales. Quod&c« 
Quare &c. 



Ttaor. 2 9. Propof 2 9. 

SI fint quotcunque rationcs, & alia» ipfis sequales nume- 
ro^qusebinae, & ineadem logarithmica ratione fu- 
mantur: & ex ;equalitate,ineadem erunt logarithruicsu 
ratione . 

ffypotb. 

Sintquotcunqucrationes,&alia?totidem, A, 2?, C, £>, 
& F, G y H\ quaibina;,&ineadcm ratione fumantur: 
videlicer, A ad & £ ad /^: item 2 ad C, & f 
ad Gv necnon C ad Z), & C ad /7. 

Dicoexaequalirat? ^4 ad C, ad (7, efleiogari- 
thmice, proportionales . 

Item ad />>,&£ ad //, eflelogarithmicepropor- 
tionalcs . 

Pr*par. 

Rationum £, fumantur a?quemultiplicata; , 3 
3£: itcm rationum F, a?qucmultiplicata, 4S, 4F: 
&rationunm C, (7, xquemultiplicata- iC : zG. 

Demonftr. 

hypotb. | Quoniam A ad 2?, & £ ad Z 7 , funtloga- 
7.6. j rithmice proportionales ,etiam 3^ ad 4S, & 
I ad 4F, funt logarithmice proportionales. 
typcffc. | item quoniam T$ ad C, & F ad C7, funt lo- 

B b gari- 



194 

7» h. 



25. b. 



ELEMENTVM 

garithmice proportionales ; criam 4S ad iC, 
& 4F ad iG y funt Iogarithmice, proportio- 
nales. Ergofi iA altior eft quim 2C; etiam_ 
t iB aItiorert,quam 2(7:fi£quealta; arquealta.Ti 
def.n.h ! deprcrtiondeprcrtior.Ergo A aJ C/& £ ad (7> 
| funt logarithmice proportionales. Quod &c. 
Quare&c. 



Theor. 5 o. Prop. 3 c. 

SI fint trcsquancicaces, totidemque rariones* qux binx 
incadem rationelogarithmicafumantur;fuentautem 
percurbata earum proportio : & cx aequalicatc , in eaderru 
cnnc rarionelogarichmica. 

Hypoth. 

Sinttresquanticaces a> l, c y tocidemque raciones A> 
C, bjn<e,S;bin^Iogarithmice proporuonales , &ca- 

rumfitperturbataproportio : nempeiint: a ad l?> &i % 

ad C, logarithmice proportionales: & h ad r, & A ad 

# ; loganthmiceproportionales . 

Dico, a ad & A ad C, effe Iogarithmice pro- 

portionales. 

Pr*par. 

Sumantur ipfarum a> b> quantitatum seqtiemultipli- 
ces $a y ih> & rationis A> a?quemultiplicata 3/I. ip- 
farunq ioqueracionum S, C, &quantitatis fuman- 
tur.\?quemultiplicaco!rationes ^B> 4C, &jequemultiplcx 

quantitas 4^ 

De- 



1 
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lypoth. 
6. h. 
15. 5. 
hypoth. 
19. h. 
17. /;. 

s<5. 



Q V A R T V M. 

Demonflr. 

Quoniam b ad c, & ^ ad 2, funt logarithmi- 
ceproportionales: etiani jb ad ^r, & So^ad 
4$, funt logarithmice proportionales : funt au- 
tcm 3^ ad 3^, ficut a ad k & d ad ficutlo- 
garithmice £ ad C: & 2? ad C logarithmice, fi- 
^ cut4# ad 4C. Ergo 3* ad ^eftvt 4S ad 4C. 
j Sedoftenfumeft, $b ad 40 eifelogarithmice, vt 
3^ ad 4#. ergo ex a:quali, fi J4eft maior,quam 
4fj ctiam s^eftaltior, quarn 4C: fi a?qua!is; 
a?quea!ca:fiminor;deprefllor. Ergo <i ad c, elt 
| logarithmice,ficut A ad C. Quod&c. 
Quare &c. 



7^tf r. 3 1 . Prop. ? 1 . 

Slfinttres rationes,ali;rqueipfiscequales numero , qua? 
bina: in eadem rationelogarithmicafumantur,fuerit 
autemperturbataearumproportio logarithmica: etiairL» 
ex arqualitate, in eadcm erunt logarkhmica ratione. 

Hypmh. 

Tresrationes A, %, C, aliaeque trcs D, E, F, binx 
funtin eadem ratione logarithmica, & earurn eft pertur- 
bata proportio logarithmica j iuntenim ad & E 
ad F 1( garithmice proportionalcs: necnon S ad C, & 
T> ad E fiint i< earithmiceproportionales. 

Dico,exa?quah, A ad C, & £> ad F> efle logarithmi- 
ceproportionaies. 

Bb i Tr*- 



\ 



I 
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Prtpar. 

Rationum c^, % D, fumantur «quemulciplicata? 
}A, 3% y S D: &rationum C, E, F, a\ix fumantur cque- 
multiplicatje 4C, 4^, 4F . 

Demonjlr* 

Rationes 3^ ad 1% &A ad 2, funt logari- 
thmiceproportionaIes:raciones A ad & £ 
ad F, funt logarithmice propottionales : ratio- 
. nes E ad F, & 4^ ad 4F, funt logarichmice 
proportionales:ergo rationes 3^ ad 3S, & 4-£ 
ad 4F, funt Iogarithmice proportionaies. £c 
quonia 2 adC, & Dad£rationes,Iogarichmice 
func proporcionales: eriam i'B ad 4C, & 3^ 
ad ^E rationcs, logaritmicc funt proportiona- 
les. Ergoexaequali,fi %A eft altior,quam 4C; 
etiam ?£> eftalrior ,quam 4F: fi equealcajeque- 
alta: fi depreffior ; deprefiior. Ergo^ ad C, 5; 
Z> ad F raciones, funt logarithmice proporti»- 
nales. Quod&c. 
Quaic &c. 



19. b% 

hypoth, 
19. h. 

17. /j. 

hypoth. 

7. *. 

27. fc. 

def. \z.b 



Theor. 3 2. Prop. 3 2. 

Si prima ratioad fecundam, logarithmiceiuerit>ficut 
pnma quantitas ad fccundam ; tertia quoque ratio ad 
fecundam, Iogarithmicc fucrit, ficut tcrtia quantitas ad le- 
cundam : etiam compofita ex prima , & tcrtia ratione , ad 
feCUftdatn, crit logarithmice, ficut aggrcgata quantitas 

ex 
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ex pr ima , & tertia , ad fecundam . 

Hypoth. 

Sint^, 55, C rationes,& a, b, c, quantitates: 8* fit 
A ad 55 logarithmice, ficut * aJ k item C ad 2 logari- 
thmice,ficut c ad b. 

Dico ^-*-C ad 55, efle !og3rithraice, ficut d+c ad 

Demonflr. 

byooth. Quoniam C ad 59, eft logarithmice, ficut c ad 
def.SJ>. k conuertedo, 59 ad C, eftlogarithrnice, ficut £ 
typori. ad c: Sed /i ad 55, cftlogarithm ce,lkut a adb: 
28. b. crgo ex equali ^ ad C,eft logarithmice, ficut <t ad 
, z . c: ergo componendo ^~tG ad C, eftlogarithmi- 
I ce,ficut d-K ad c. Sed C ad 55 eftlogarithmice, 
i*. h. I ficut c ad b: ergo ex sequali l^-^-C ad 55 eftlo- 
) garithmiceficut a-*c zd b. Quod &c. 
Quare&c. 



Theor. 33. Pr^. 3 3. 

SI prima ratio ad fecundam , eadem Iogarithmice fuc- 
nt, quse tertia ad quartarn; fuerit autem , & quinta ad 
fecundam,eademlogarithmice,qu«fexta ad quartarru 
erit & compofita pnma cum quinta ad fecundam» eaderru 
quc-e compofita tertia cum fexta ad quartam . 

Hypoth. 

Rationes A ad 55, & C ad D, funt proportionales: 
jtem £ ad 55, & F ad D, funt proportionales . 
Dico A-*E> ad 3> & C-*F adD, eifc proportionales. 
~ De- 



w 



s 



I 
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Dcmonfir. 

Quoniam £ ad 2, & F ad 2?, funt logari- 
thmice proportionales: conuertcndo 2? ad 
& £> ad F y funt Icgarithmice prcportionales: 
fed A ad S, & ad D, funt logarithmice 
proportionales : Ergocx a?quali A ad £, & C 
ad funt logarithmice proportionalcs : ergo 
componendo ad £, & C-^F ad funt 
bypoth. Iogarithmice proportionaics . Scd £ ad 2?, & 
F ad £>, funt logarithmice proportionales . Er- 
go A-±£ ad & C-+/ ad D, funtlogarithmi- 
ceproportionales. Quod &c. 
Quare&c. 



bypotb. 
dcf.n.b 

bypctb. 
29. h. 
22. b. 



Zp. /.'. 



Theor. 54. Frcp. 34. 

SI rationesquatuorfuerintlogarithmice prcportiona- 
lcs : compoilta ex duabus, alriore omnium, & depref- 
fiore omnium, altior eft, quam compofita cx rcliquis 
duabus. 

Hypoth. 

Sint rati6ncs A ad yi, & C ad /) logarithmice 
proportionales: Et cfto A altior, quam necnon, 
altiorquam C. Et quoniam A altior eft,quam C: er- 
go 2? altiorcft,quam £>. Ergo A altior cft.omniumj 
& D deprcflioromnium. 

Dico rationcm i4-<I), altioiem cffe rationo 

Pr*- 
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Pr<epar. 

Quoniam A alcioreft,quam B: fumacur E ratio 
quacumcompofira B> facic rationem A: vcicaracio^* 
fiteademjqjg l B+E> Item quoniam C altior eft, quam 
D: fumatur F ratio , quicu n compofica D } facic ra- 
tionem C: vtitaratio C, fit ea Jem , quae D-*-/^ 

r Demonjir. 

Quoniam A ad & C ad D, funcloga? 
richmice proportionales : &eft ^ eadem , qu# 
S+£: & C, eade,qj£ Dh-F. ergo £-+£ad#, 
& D +F ad D, fuitttagarkhmiccproporciona- 
les: ergodiuidendo, £ ad B y & F ad D, funt 
6 | logarithmice proportionales. Sed B altior eft, 
i8.*fo. quam D: ergo £ altior cft, qjari F: compo- 
iitifquecommuniter By & D racionibusj ergo 
B^E^D ratio, akior eft, q nam B^D *R. Sed 
B-^Ey racioeadem eft, quje A: $t D+F y ea- 
dem qu^ C: ergo A-+D alcior eft, quanu 
| B-±C. Quod &c. 
Quare &c. 



bypotb. 
conftr. 
1 1. 

zr. 



4- 3- 

conftr. 



Theor. $ 5 . /Vflp. 3 5 . 

RAciones proporcionales, per conuerfionem r4ti&- 
niS y funt propoi tionalcs . 

fiypoth. 

Raciones A ad B } & C ad D funt logarithmicepro- 
portionaks : &eft A altior, quam ideoque eciam C, 

altior 



\ 



w 
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altioreft>quam D. 

Dico A ad A — 2, eflfe logarithmice , ficut C ad 
C~D. 

Demonjlr. 

hypoth. 1 A; %: C; D. 

%u b. A~-2; C — £>$ D. 

i-^i D, C. 
% 9 .h. A—$i A: C — D; C. 
<fcf.12.fc -4; Q C — Z>. Quod&c. 

Quare &c. 



Theor. 3 6". Pmp. 3 6. 

RAtioneslogarithmice proporcionales,per homolo- 
giam funtlogarithmice proportionales. 

Demonfir. 

dcf.izJy j Nam conuertendo , rationcs fiunt proportio- 
h. 1 nales:item homologis deprefliores ab homologis 
j altioribus decomponendo : & adcomponendo; & 
per conuerfionem rationis: 8a ditndendo: & eque- 
multiplicando^ & a:quefubmultiplicando : &per- 
mutando:&coll;gcndo: & ex aequali inpropor- 
tioneloganthmica oixJinatarconiun&iTqueomni- 
fanam argumentis huiufmodi, quocunque ordi- 
nc, per homologiam, logarithmice proportiona- 
les fiunt. Quod &c. 
Quare&c. 



h 

ZZ. h. 
55. h. 
21. h. 
ip. /;. 
Zo. b. 
16. b. 
3?. /;. 



Petrus 
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Pcttus Mengolus, lo. Galeatio Manzio, inucni 
ftudiofifllmo . S.D. 

Vtntum boc clementum, de nouis, fj* 
naturaltbus logarithmis , cuiu[f:t^ 
rationis mfeparabtltter proprtfs 3 quo- 
cum communicarem , nemmem m 
mea, autcuiufquam alterius Mathe- 
tnatici fcholafatisnoui difpofitum,pr&ter te, omnium 
bonarum artium , in primts Mathematicarurru 
fludtoftfsimum . Et hntc profecio infignis fticttas, 
incomparabt/i virtuti accefsit 3 (efmerttis Excellen- 
tifsimipr&ceptoris tut Cafstni: quod te , tum frequcn - 
tem in Alufao auditorem 3 tum m futs Ajlranomtcfs, 
(«? Aquaticis labortbus,comitem mdmiduum 3 (f fo- 
. lertem naclus fuerit adtutorem . Itaque cum tua uu 
mihtconfuetudinem, rarius hoc anno,quam ante con~ 
fueueras^ offerres > mandaui , meum tui defiderium, 
ttbtfignificari : *vt meorum etiam jludiorum particeps 
fieres,(f confultor .Gratiam liberaltter fiectfti,quam 
volebam: meque domi aliquoties conuemfli 3 huiu- 




\ 
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fce opufcu/i partem hanc fcriptitantem . Et ex me, 
tum definitionespracedentium elementorum, £fra- 
tiones nominum , & propriam cuiufcjue vtilttaterrL» 
elementi , necnon quafdam nobtltores demonflratio- 
nes audiflifparfim-, tum vel maxime nnmerofarru 
melhodum : qua hyperlogartthmorum , £f hypologa- 
rtthmorum , & logarithmorum rationes mihtconttgit 
tnuenire . tuque tnuentifubttlitatem laudafli , quod 
mtht Deus Itberaltter tribuit : atque vttlttatem trigo- 
nometricam,adfaciltoremlogartthmici canonis con» 
flruclionem, optime prAuidifti . Ex laude tua, pluri- 
mum profecifje me fateor: nam alacrior fattus, ex 
tecum communicatione vegetior , muUarum conclu- 
fionum , quas pr&nouieuidentifstmis arithmettcts ar- 
tiftctjs, cjtt& mthi fupererant demonflrand& , media 
lemmata reperire c&pi , longe f&lictus . Ltbellum^ 
igitur hucufque non fine tuo adminiculo perfe- 
clum , offcro : vt fermones indemonjiratos , quos in- 
utcem habebamus,per te ipfum legendo pofsiscomple- 
re . Vale. meque, labores meos , in primis Excel- 
lentifsimo Cafstno\, deindealijs tuis^ confchoUrtbus, 
tfamicisyVt commendes, rogo. 




7 



GEOMETRUE SPECIOSiE 

ELEMENTVM QVINTVM. 

T> ef 1K IT 10 Nes. 

Iffcrentia duarum quantitatum, quandopri- 
ma fuperat fecundam, dicetur, Exceffus 
prims&fccunda?. 

Quando veroprima fuperatur a fecunda,di- 
cctur, Defe&us prims,&fecundae. 

3 • Similcs diftcrentiaj dicentur, exceflus exceflibus , & 
defc&us defe&ibus . 

4. Diflimiles vero, exceffus defedibus . 

5 . Quatuor quantitates , dicentur, Arithmetice difpo* 
Citx- } cumprima:& fecunda;, tertia: & quart* , fuerint fi- 
miles , & arqualcs differentia? . 

6. Inuerfio Arithmetica, dicetur ; cum quatuor quan- 
titates arithmetice difpofitae,prima & fecunda, tertia& 
quarta,rurmm difponentur arithmetice, fecunda &pri- 
ma,quarta&tertia 





1 
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7. Pcrrautatio Arithmetica, dicetur: cum quatuor 
quantitatesarithmeticedifpofita?,prima & fecunda , tertia 
&quarta,rurfum difponenter arithmetice,prima &ter- 
tia,fecunda&quarta. 

8. Si fuerint aiiquot quaniitates,atque alia: totidcm, 
& fucrint prima & fecunda primarum,item prima & fecun- 
da fecundarum, difpofita: arithroetice ; fucrint quoque fc- 
cunda& tertiaprimarum ,item fecunda&tertia fecunda- 
rum, arithmeticc di/pofita: j & fic deinceps vfquc ad vlti- 
mas:dicentur prknae fimiliter eifedifpofitx anthmetice, 
atquefecundg . 

9. Quodfiprima & vltima jprimarum , item prima & 
vkima fecundarum,fuerint arichmetice difpofita: ; dicen- 
tur, ita difpofitx, ex a^qualitatc arithmctica . 

10. Tresquantitates,dicentur, arithmetice ordinate; 
cum pi irnse & fecunda?, fecundce & tcrtia:, fimiies,& ?qu*- 

les fuerint diflerentiae . 

11. Piuiesquantitatcsjdicentur, arithmeticc ordina- 

ta^cum terna? dcinccpsfuerint arirlmetice ordmat£:idelr, 
cum prima. fecundae , fecundo: & tcrtia:, tertia: & quar- 
ta?, & deinceps vfqu.e ad vltimam , fimiles , & aequales tue- 
rintdifkrentiae. 

i 2. Scrics naturalis aiithmetica, dicetur; cuius ordi- 
nararum arithmctice quantitatum prima , dimidia cft fe- 
cunJ;e. 

1 3 . Quaruor quantitates,dicentur, Harmonicc difpo- 
fita? , cum differcntia primas S< fecundat , ad fimilcm diife- 

rcn- 
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rentiam tertiae & quartae , rationem compofitam habucrit 
ex rationibus , primar ad tertiam , & fccund^ ad quartam. 

1 4. Inuerfio Harmonica, dicctur; cum quatuor quan- 
titates harmonice difpofitse, prima& fecunda, tcrtia& 
quarta, rurfum difponentur harmonice , fecunda &pri- 
ma, quarta & tcrtia . 

1$. Permutatio Harmonica, dicetur, cum quatuor 
quantitatcs harmonice diYpofitse, prima& fecunda,tertia 
& quarta, rurfum difponcntur harmonice, prima & tertia, 
fecunda&quarta. 

1 6. Si fuerint aliquot quantitates, atquc alia? totidem; 
&fucrint prima & fectinda primarum, item prima&fc- 
cundafecundarum jdifpofit^hannonice; fuerintquoque 
fecunda&tertiaprimarum^item fecunda & tertiafecun- 
darum, difpofite harmonice; & fic deinceps vfquc ad vltl- 
mas: dicentur prima? fimiliter efledifpoficse harrnonice, 
atque fecunda? . 

ij. Quodliprima &vlcima primarum, itcai prima, 
&vltimafecundarum, fucrint harmonice difpofite^diccn- 
tur , ita difpofita?, ex aequalitate harmonica . 

18. Tresquantitates , dicentur , harmonice ordinate; 
cum primae & fecund^edifferentia^ad fimilem difterenaam 
fecundse & tertise, fuent ficut prima , quantitas ad tertiam. 

1 9. Plurcs quantitatesdicenturharmoniceordinatce^ 
cum ternae deinccps fucrint harmonice ordinato?: idcft 
cum prim^&fecundsedifterentia, ad iimilcm diffcrcntia ti 
fccundae&tcrti^fuericvt pnma ad tcrtiaiu 5 diffcrenti^ 

quo- 
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quoquefecundac&tertia;,adfiniilem diftcrentiam terttac 
& quarta;, fuerit ficut iecunda ad quartam ; & iic dcinceps 
vfque advltimam. 

20. Series naturalis harmonica,dicetur, cuius ordi- 
natarum harmonice quantitatum prima,dupla eit iecundf . 

ai. Si a rationali, feries harmonica naturalis fuerit or- 
dinataj&aquotoquouis ordinatorum tcrminorumquot- 
cunque fuerint deinceps affumpti , & aggrcgati : fummav, 
dicctur,ProIogarithmus . 

2.2. Porrd prologarithmus , dicetur Hypcrlogari- 
thmusearum rationum , quas habcnt inuicem , primus af- 
fumptus terminus , & proximus vlterior vkimo , non af- 
fumptus. 

23. Et earum rationum HypologaritIimus,dicetur, 
quas habent inuiccm,vltimus alfumptus terminus,&pro- 
ximusprior primo , non alfumptus . 

24. Quantitasomniminor hyperiogarithmo earum- 
dcmrationum,&omni maior hypologarithmo , carum- 
dem Loganthmus, dicetur . 

25. Ex totenis deinceps Pi ologarithmorum ferics,di- 
cetur:inqua,ex prionbus,dicetur, Primus} ex totidem 
immcdiatefcquentibus,Sccundus;exalijs deinceps toti- 
dem, Tertius Prologarithmus 5 & fic dcinceps rcliqui . Vt 
prologarithmorum,ex ternis a fecundo, dicetur , Primus, 
quicx iecundo,tertio , &quarto fit colleftis} Sccundus, 
quiexquinro, fcxto,&fcptimo;Tcrtius,qui cxottauo, 
nono, &dccimo}&itadcinccps. 

2 6. $i 
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26. Siduo prologarichmi ,ex inajqualibus mulcicudi- 
neterminiscolleai fuerinc; &cuiusmaior cftmulcitudo 
tcrminorum, eiustermini finguli , per alteram mulcitudi- 
nemfuerint «qualiter dfftift: fiquidem fa&x partesordi- 
natim fumpta>rnaiorum primiim terminorum, deinde mi- 
norum, & colle&ce totena?, quota cft fua maior multitudo 
terminorum, maiores fuerint fingulis cerminis alterius 
prologarithmi : maiorprofe&d prologarithmus erit,ex 
maioribus partibus 3 & dicetur , Perfpe&e maior . 

27. Siverofadaepartcstotena;, minores fuerinc fin- 
gulis : crit profe36 minor prologarithmus , ei minoribus 
partibus ; & dicetur Perfpe^e minor. 

28. Si quatuor proportionalium, rationalis fuerit pri- 
ma. quarta ,dicetur,Produ3us fecunda; & tertia? . Et fi- 
gmficabitur charactere, ex vtrifque fecunda?, ac tcrtia; 
charaderibus deincepsconfcriptis compofito . vtpote ad 
quam , rationalis habet rationem compofitam ex ratio- 
nibusad tertiam, & ad fecundam. Exempli gratiam. « ad 
a, eftvt b ad ab . Icem. uadab y eft vt c ad abc. 

a 5>. Si verd quacuor proporcionalium, racionalis fue- 
ric fecunda : quarca , dicetur, Fra&io. & fignificabicur 
chara&ere tertia? , ante chara&erem prima; fcripco , & 
pacrenthefescIaufo.Exempligratia a ad u eft vt b ad 
lt (a). Item. ab ad u eft vc c ad c (ab). Ec c ad «, eft 
VC ab ad ab (c). 

3 o. Tertia autem , dicetur; Numerator fra&ionis: cu- 
ius chara#er, fcribctur fupra lineolam . vt in ch3ra<5tere 

fra- 
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fraftionis, b (a) y numerator eft b. 

31. Et prima, dicetur, Denominator fra&ionis: cuius 
charavaer/cribetur infra lincolam.vt in chara&cre fra&io* 
imb (a) y denominatoreft a. 

32. Numerofaratiodicetur, cui eandem habct n«L 
merusadnumerum. 

3 3 . Non numerofa ratio dicetur , cui nulla numeroft 
efl: eadem . 

34. Non numcrofe rationis logarithmus, dicetur, 
quantitas,minoromniIogarithmo altioris nmnerofo ra- 
tionis, & maior omni logarithmo depreflioris . 




Theor- 
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Theorema prima Propojitio prima .■ 

SI trium inajqualiumquantitatum, minima,non eftnfl- 
nor,quam fecunda potcftas differcntiVextremarum: 
ipfa differcntiaextremarum,minor eft, ad rationalcm.,, 
quam vtminima , ad defe&um minima;, & media: . 

Hypoth. 

Sunto tresina?qualesquantitates a, a-+ b, a-+b -* c: & 
cfto a, non minor, quam bz-t-zbc-hcz . 
Dico b-*c; u: minoremefle, quam a; k 

Demonjl. 

bz-+ibc-+cz : nonmaior, quam a. 
bz-±zbc-±cz; b-+c: non maior ,quam a; b-*c, 
bl-+zbc-+cz; b-*c: b-*c; u, 
b-+c; u: non maior, quam a; b-*c 
a; b-t-c: minor,quam a; b. 
ij. 5. | b-+c; u: minor, quam a; b. Quod&c. 
Quare&c. 



bypotb 

8.5. 
8. p. 
Ij. 5. 
8. 5. 



Theor. 2. Prop. 2. 

CVm trium inajqualium numerorum , minimus, noru 
eft minor,quam fecunda poteftas diffcrentie extre- 
morum; fidefcdusmedi/& maximi denominetur amini- 
mojdefecliiis vero minimi &medij audrus vnitate denomi- 
netur amaximorfiuntdua? Fra<5Honcs; quarum fiimnuu, 
minor eft , quam differentia extremorum , vnitate aticho, 
denominataamedio. 

Dd By- 



11 1 
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Hypoth. 

i Suntotresin^qualesnumeri a, a-+b y a-+b+c: & efto 
Op non minor,quam bi-^ibc^-c?. . 

Dicor (a) r ±b-\u (a-*b-*c)i minoremefle^quam^r 

h-h (a^b) . 

Dtmmflr. 
?+h. \t~*c} minorel^quam ^ 
p. 3. » /^c-f^ #j minor,quam a-vb^ b. 
j.j. 1 b-+c-±u; b-+c: maior,quam a-+b> a. 

Itaque per 19.7. produ&us p cr a -+k minor 
eftquam produ&us b-+c-+u y per d. 

Additoquecommuniprodu&o per produ- 
clus b-±c-+a y pcr ^ni: minor, quam funimaproduLio- 
rum b-*-c-*u y per a^ & d-r^, per a. 

Et communiter multiplicando per c producius b-^c 
- a, per pcr c: minor, quam fumma produ&o- 
rum b-+c-\u y per a y per c y & 4-+-^ per a, per r. 

Additcque communiproducto a y per per 4-4. 
lumma prcductorum b^c-va y ptr ^h ^, pcr rj & rf, 
per pcr minor, quam produ&us pcr a 
-+b-+c y per b-vc-^u . 

Etcommuniterdiuidendojper a y per a-+b-rc y per 4 
<: (a) y -vb-iU (a-+b-+c): minor,quam b-+c-±u (a-\b), 
Quod &c. 

Quare &c. 
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Theor. 3. Prop. 3. 

SI triura inajqualium numerorum , dcfeclrus medij & 
maximi,auausvnitate,denominetura minimo ; de- 
fe&us verd minimi & medij denominetur a maximo : fiunt 
dua? fra&ioncsj quarum fumma eft maior , quam diffcren, 
tia extremorum,vnitate au&a,denominataa medio. 

Hypofo. 

Suntotresina?qualesnumeri, a, a-+y, a-*b-±c. 
Dico r-H* (J)-*b c).- maiorem efle, quam b 
-+c-H4 (a-+b). 

Demonjbr. 

Produ&us c-*«, per a-^b-^-c, per k maior eft pro- 
du&o a y per c, per b. 

Additoque communi produ&o a, per b y per a-±b. 
fumma produ&orum c-w, per a^b-*c y per b,- & a t 
per per <«-+£: maioreftyquamprodu&us a, per £, 
per a-+y^c. 

Additoquecommuniprodu&o c-f», per d-+£-*c, 
per a. fummaprodu&orum c-*-«, per a-+b-+c y per 4 
& a y per per <*-4: maior eft quam produ&us 
a, per £h-c-h«, per -c. 

Etcommunitcrdiuidendo,per a y per <*-<-£-+c, per 
cHrtt (a)-+b (a+b-+c); maior eft,quam £->-c-+» 
(a-tb). Quod&c. 
Quare &c. 



Dd 



Tho- 



1 



H 



iM ELEMENTVM 

Theor. 4. Prop. 4. 

QVatuor termini arithmetice difpofiti , permtitando, 
funt arithmetice di/pofiti . 

Hypoth. 

Quatuor termini a, a-+b, e, c-+b, funt arithmetice 
difpoliti . 

Dico permutando a,c, a-+b, c-+b efle arithmetice di- 
IpofitOS. Demonflr. 

Siquidem a, maior eft, quam c, tanrumdem 
ief. •).}). j a-+b, maioreft,quam c-+b: ii minor, minor. Er- 
I go a, c y a-+b, c-+b, funt arithmetice difpofiti. 
|Quod&c. Quare&c. 



Theor. 5 . Prop. 5 . 

SI fuerintaliquotquantitates, in vnaferie,fimiliter ari- 
thmctice difpofua?, atquc totidem, in altera: erunt cx 
£qualiratcarithmetica,prima&vltima, in vnaferte , itcai 
prima & vltiraa, in altera, dtfpofitte arithmetice . 

Hypoth. 

Sint a, b, c, fimiiiter difpofita: aritlimctice , atqu^ 
alia? totidem d, c, f. 

Dico ex gqualitate arithmetica,efTe difpofitas arithme- 
tice, a, c, Sc d, f. 

Demonflr. 

dc}.%j } .\ Suntenim a, b, d, e, arithmcticedifpofitg: 
4. h. crgo pcrmutando a, d, b, e, fant atithmetice 
d4.%.h, I difpofite: crgo differcntia a, d, diftcrenti? b, e, 

fimihs 
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| fimiliseft, & sequalis. Similitcr oftendeturdifte- 
rentia b y e> dtfferentiae c y f fimilis,&a!qualis; 
ergodifferentia a, d y differentia:, c y f fimilis 
defcjh. eft,&xqualis :ergo a y d y c y f funtarithmeti- 
4. h. ce difpofitst: ergo permutando, a y c y d y f y fimt 
arithmetice difpofitae. Quod&c. 
Quarc &c. 



Thcor. 6. Prop. 6. 

ARithmeticedifpofitarum equemultiplices, funtari- 
thmeticedifpofita*. 

Hypoth. 

Sintarithmeticedifpofit^e a y a-+b y c y c+b. quorum 
^equemultiplices s a y S c j s c ^sd. 

Dico ia y za-±ib y $c y 3c-*$b y elfe difpofitas ari- 
thmetice . 

Demonfr. 

Differcntia s a > S^S^ ad diffcrcntiam a y 
a-+b y sequemultiplcxeft, atque s a ad a: fed $a 
ad ^ asquemultiplex eft , atque $c ad c: & $c 
ad r, cequemukiplcx: atque S C ^S^ ad er- 
go differentia 3^, s a ^S^ a d differentiam tf> 
arquemultiplcx eft, atque differentia Sh S c 
defo.b. | ~+$b ad differentiam c, c-*b. Sed differentia 

j a-±b y ^equalis eft differenti^ c y c-+b: ergo dilf> 
! rentia sa y s a ~*sh ^qualiseft differentia: s c > $ f 

Rur 



\ 



m 
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iy7- Rurfumdifferentia ^a> 3<t-+$b> fimiliseft dif- 
dif.5.*. ferentiae a-\<b: & differentia a> a-*b fimilis dif- 
17. 7- ferentise c> c-+b: & differentia r, fimilis dif- 
ferentise 3,0, $c-+ ib: Ergo drfferentia 3<V 3* 
3 ^ fimilis eft, & arquahs difFcrcntif 3 r j 3 c-+ 3 fc 
rfe/.y.ft. Ergo 3^ ia + iby $c> Sc-+$b> funt arithmctice 
difpofita? . Quod &c, 
Quare &c 



Theor. 7. /V0/?. 7. 

IN ferie arithmetica naturali , aliquoteni ab vno, & ali- 
quoteni ab altcro, per nurneros alterutrorum multitu- 
dinis terminorum multiplicari ; ficut primi produ&i, fimi- 
litcr fecundi,funt anthmctice difpofiti: item terttj>84 quar- 
ti,&ficdcinceps. 

ffypoth. 

a> a-*ly a-+2. a-+3>a-i^> a^j. 

b> b-±l> b^2> b-+3. b-±4>b-+$>b->r6 > b-±J. 
j\a> 4^4, 4^h-8. j\a-+i2> ^a-*ri6> ^a-hio. 
3b>lb-+3>3b-+6, ib^r^. 3^12,3^1 18,3 £-*2I, 

Sintjnleriearithmetica naturali duo temiini, a> b: & 
fint ab a> tcrni^&tcrnorumprimi a> a-*i> a-+z> fecun- 
di a-<r-3>a±-4.,a-+y.& a b> fnrt quatcrni;& quaternorum 

f>rinub>b-±l>i-*-2> b-+3> fccundi, b-*r4>b-+5>b-+6>b~+J. 

Quoniam in feric aiithmctica naturali proximorum-» 

differenti* , funt \ nitatcs t crgo alternorum > funt bjnanjj 

tcitioruip, tcrnarijj qiiartorum > quaternarijj&ficdein- 

ceps. 



I 

R 
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Q V I N T V M 215 
ceps . Sunt autem primus primorum ex tcrnis , & primus 
fccundorum, ab inuicem tcrtij: & primus primorum cx 
quaternis , & primus fccundorum, ab inuiccm quarti : er- 
go difterentia a, 4-4-3, eft tcrnarius 3; &differcntia b, 
£-+4, &quaternarius4. Multipliccntur itaqueterni,per 
4: &quaterni, per3: &fiantmultiplicesterni,& quater- 
ni primi; item terni, & quaterni fecundi. 

Dicomuitiplices .priroorum 44-+8, 44-*- 4, 4*, 
3^-+3> lb-+6> 3^-fp, cflefimiliterarithmetice difpofi- 
tos, atque fecundorum, 44-+20, ^a~+i6 f 44-4-12, 3^ 
12, 3^-4- 15, 3^-4- 18, 3^-4-21. 

Demonfir. 

kypotb. Tcrmini a-*- 2, 4-+1, a y fiint deinCeps in_. 
ferie arichmetica naturali, inqua funt etiam ter- 



6.h. 

fuf. 

5. 5- 



Ergo 



defe.h. mini 4-+5, -4-4-4, 4-4-3. 

4, funt fimilirer anthmetice ordmati,atquc a-+ 5 , 
4-4-4, 4-4.3: & eorum sequemultiplices 44-4-8, 
44-4.4, 44, atque 44-4.20, 44-4- i<J, 44-+ 1 2. 

Defe&usfimplicium 4, 4 -+3, cft ternarius: 
ergo earumdemquadruplicium defe&us 44, 44 
-+S2, eft produ&us 3, per 4. Item dcfe&us 
fimplicium £-4-4, eftquaternarius: ergo ea- 
| rumdem triplicium defe&us 3^ 3^-4-12, eft 
j produ&us 4 pcr 3 . Scd produSus 3 per 4, 
j j cftaqualisprodu&o per 3. ergo deiectus 44, 
& '44-+ 12, a?qualis eft defectuti 3^, 3^-4- 1 2t Er- 
| go 44, 44-4-12, 3/», 3^-4-12, funt arithmcti- 

ce 



14. 7 



*/* 



M 



116 ELEMENTVM 

b> lr+li b^2 y £-+3. b-±^h~±$,b-±6> b-+j. 
Aa> 4^4, 4^8. 4^12, ^a^i6 y ^a-+io. 



4. ce difpofiti . Ergo pcrmutando 4^ 3 £ ,44-+ 1 2, 

5. /;. 3 £ 1 2,funt arithmerice difpofiti. Ergo ex gqua- 
rfqT.s.fe. litate arithmetica, 4^8, 4^-^4,4^ s^funtfi- 

militerarithmeticedjfpofiti,atquc 4*1-*. 20, 4^ 

Oftcndeturautem fimiliter vtfupra, quod 3^ 
3^3) 3b-+6> 3^9, funt fimiliter arithmeti- 
cedifpofiti, atque ^-+-12, 3^-+i5, 3^-+ 18, 
3^2 r. Ergoexgqualitate arithmetica 4<*-t-8, 
rf^/J.A. 4^-4-4, 4*, 3^ 3^3> ib-i-6, $b-i-$ y funt fi- 
militerarithmeticedifpofiti , atque 4^-+-2o ) 4^ 
-4-15,4^-^12, 3^-+-i2, 1 5, 3^-4-18, 3^ 
( -f2i, Quod &c. 
Quareprimiterm ab ^ & quaterni a 6* funt fimiliter 
arithmeticed]fpofiti,atqLicfecundi. Et eadem demon- 
ftrat.onc oftendemus,tum fecundos, tum primos , efle fi- 
ir.iliter ai ithmctice di(politos ; atquc tcrtios, & atque quar- 
tcs, &(icdc;nccps. 



p 



Theor. tt.Prop. 8. 

RoiJu^i, compolkam iiabent rationcm producen- 

timru. 

Hy- 
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Q V IH T V M. 117 

Hypotb. 

Efto quantitatum a> b> produdus ab> & quantitatum 

c, d> produ&us cd. 

Dico ab> cd: a-> c>-±b> d. 

TDemonflr. 
defz%b j aby Ul a*> U>^h\ u. 
def.zSb . u\ cd: u % > c>-+u> d. 
p. p. \ ab> cd: a> c>-+b> d m Quod &C. 
Quare&c. 

Theor.9.Prop.9. 

PRodu&i communem habentes producentcm, funt vt 
producentes non communes . 

Hypotb. 

Efto quantitatum a> b> produ&us 'dr> &quantitatum 
a> c> produ&us ac 
Dico ab> ac: b> c. 

Demonflr. 
8. h. j ab> ac: b$ a>-+a> c. 
def.$.6. ! b*> a>-±a> c: b % > c. 
p. p. j ab> ac: b-> c. Quod &c. 
Quarc &c. 

Tbeor. i o. Propof. i o. 

FRa&iones cumdem habentcs denominatorem , funt 
intcr fe> vt niuneratores . 

Ee Hy- 



ai8 ELEMENTVM 

Hypoth. 

Fra&ionumcommunisdenominator cfto a: funtonu- 

meratores b, c. 

Dico b (a)i c (a)i b; c. 

Tkmonflr, 

def.iph a\ u: b' y b (a). 
defzph d; u: c; c (a) t 
ii. 5. b\ b (a): <r; c (a). 
z.p. \b (a); c (a): b; c. Quod &c 
Quare &c. 



Theor. 1 1. Prop. 11. 

QVatuor proportionalium quarta eft fra&io , in qua^ 
numeratorcftproduftus fecunda: Sctertise ,deno- 
minatorcftprima. 

Hypoth. 

Suntoproportionalesprima a y fecunda b y tertia r. 
Dico rf; b: c; cb (a). 

Demonflr. 

def.i9h | a; u: c; c (a). 
def.zih j u\ b: c; cb 

10. h. * q ibi c (a); cb (a) % 

11. 5. I w; b: c (a)y ck (a). 

p. p. I a- y b: r, cb (a). Quod Sic. Quarc&c 



F 



Theor. 1 z.Prop. 12. 
i'lacl:iones,quarumnumcratores arquales, reciproce 
funt, vtdcnominatorcs. * Hy- 
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Hypotb. 

Efto fra&ionum numerator communis a: &funtode- 

nominatores b> c. 

Dico b, c: a (r)j a (b). 

Demonflr. 

def.i^h | b$ u: a$ a (b). 
def.xvb | rj u: a$ a (c). 
def.6.$. ! u\ c: a (c); a. 
p.p. \h c: a (c)i a (b). Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. 1 3 . Prop. 1 3 . 

DVorum produdorum,quoium producentespartim 
communes, partim funr non communes,primo al- 
tcrum denominante, fit eadcm fra&io ; qux> non commu- 
nium producentium , primo alterum denominante • 

Hypotb. 

Suntoprodu&i a b c> dbc: quorumcommunispro- 
ducens, b c y noncommuncs, a y d. Et denominantc* 
a b c y numeratorem d b c y necnon denominante a y nu- 
meratorem b y fiant fra&iones dbc (abc) y d (a). 

Dico dbc (abc): d (a). 

Demonjlr. 

def.ipb J abc y u: dbc y dbc (abc). 
z. p. \abc y dbc: u, dbc (abc). 
$. h. | a$ d: abc y dbc. 
11. 5. j a\ d: u y dbc (abc). 

£c 2 ax u: 
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*• p. j A\ n\ d y dbc (abc). 

tef.z 9 b j A\ u: d-, d (a). 

9- 5- \dbc (abc): d (a). Quod&C. 



Quare &c. 



Tbeor. 13. Prop. 1 5. 

FRaftiones, quarum numeratores a?quaIes,&dcnomr- 
natores arithmetice difpofiti , funt harmonice di- 

Ipofit^e. 

Hypoth. 

Efto quatuor fra&ionum numerator communis a y & 
funtodenominatores arithmetice dilpofiti b y c y d, e. 

Dico A (b\ a (c) y a (d) y a (e) efle harmonice 
diipofitas. 

Demovjlr. 

Si differentia b y c y eft defcftus : ergo recr- 
proce differentia a (b) y a (c) y eftcxcefius:& 
cft dirTerentia d, e y defcdus:& reciproce dif- 
ferenn*3 a (d) y a (c) cftexccflus. Quodfidif* 
ferentia b y c, .eft exccfuis:etiamdirTerentia d y 
e y cftexceflus:&difTerentia a (b) y a (c) y reci- 
proce cft defcdus : necnon dirTerentia a (d) y a 
(e) y eft defe&us. Quare faclionum a (b) y a (c) y 
j & a (d) y a (e) y fimiles funt diffcrcntia: . F.fto 
differcntia b y c y defcetus. Ergo duTerenria^ 
a (b) y a (c) eft cxccfius: itcra difterentia a (d) y a (i). 
hypotb. j £ — b: e — d. 

pro- 
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I 

12. b. 
p. p. 
iu 5 

def,\j.b 



QVINTVM *2l 

| produccndo per ade, & abc. 
9 .b. \acde—abde\ abcc — abcd: adr, abc. de; bc. 
\ denominandocommunitcrper bcde. 
\a (b) — a (()', a (d) — a (e): dr, bc. 
8 * h ' I de\ bc: d-, ty+Q c. 
»• h ; U b: a (b); a (d). 
t\ c: a (c)j a (e). 
de; bc: a (£); a (d),-+a (c); a (e). 
a (yy.. a (c); a (d) — a (#> a (b); a (d), 

-f a (0; a (e). 
a (b), a (c), a (d), a (e) funt harmoniced*- 

fpofitce. Quod&c. 
Sirailitcr oftendetur , fi diflfcrentia b, c, eftex- 

■ 

ceifus . 
Quare &c. 

Tbeor. i$.Prop. IJ. 

FRa&ioncs,quarumnumeratorcsa;quales,&denomi- 
natores arithmetice ordinati , funt harmonics or- 
dinata;. 

Hypoth. 

Ettofradionumnumeratorcommunis a: & iuntode- 
nominatores arithmetice ordinati, h c, d } e. 

Dico a (*), 4 (r), 4 (A 4 (*) cflcharmoniceor- 
dinatas. 

bypotb. i £, c, funt arithmeuce ordinati. 

b, r, 



def. 1 3 h 
dcf.5.6. 



def.iSh 
Jnp. 
def.iyb 



ELEMENTVM 

«fe/.5./.>. j£ ,<-, C| ^ funtarithmcticedifpofiti . 

* (>)> (0, * (c) } a (d), funtharmonicedi- 
fpofitx . 

Diftcrentia a (b), a (c), ad fimilem difte- 
rcntiam a (r), a (d) y rationem habet compo- 
fitamexrationibtis, a (b) ad a (c), & a (c) 
ad a (d): ideft camdem, quam habct a (b) ad 
a (d). 

a (b), a (c)t a (d) y funt harmonice 'ordinara?. 
a (c) y a (d) y a (c), funtharmoniceordinate . 
a (b), a (c), a (d) y a (e) y funtharmonice or- 
dinata;. Quod&c. 
Quare&c. 



Thcor. 16. Prop. 16. 

Slaliquot fratfioncs, alia:que totidem^communerru 
habentesnumeratorcdijdcflominatores habucrint fi- 
roiliter arithmeticc difpofitos, erunt & ipfc fimiliter har- 
monicedifpofitx*. 

Hyr>oth. 

Suntotrcs fra&iones, aliasqtie trcs, quarum commu- 
nisnumerator a: iinc autcm denommatores b y c, d, fi- 
militer aiirhmcticedifpofui,arque dcnominatorcs e y f y g. 

Dico a (b), a (r), a (d), fynilieer harmoniccdi- 
fpofitascfic,atquc a (e) y a (f), a (£), 

Ucmcnjir. 

bypctb. j b, f , d, fimt fimiiuer arithmctice di/pofiti, at- 



l,c,e, 
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dcf.t.b. | b, c, e, fy funt arithmetice difpofiti. 

c, d y f £ y funt arithmeticedifpofiti. 
14. h. a (b), a (c), a (e), a (/), funt harmonice di- 
fpofita? . 

a (c), a (d), a (/), a (g), funt harmonice di • 
fpofita? . 

def.i6b\a (b)y a (c), a (d), funtfimiliter harmonice di- 
) fpofita?, atque a (e), a (f), a (g). Quod&c. 
Quare &c. 



I 



Tbeor. ij.Prop. ij. 
N fcrie arithmetica, non maior, quam dimidius termi- 
ni proximi, non eft mcdius . 

Hypoth. 

Suntoinferiearithraetica,trestermini a, b, c 
Dico b, maiorem eflTe, quam dimidium, ad c. 

Demonjlr. 

Efto b y nonmaior,quamdimidiusad c, fipo- 
teft: eritquc b f equalis,vel minor,qium dimi- 
dius ad c- eritquedifferentia b } c, defeftus: cuius 
fimilisdirferentia «, b } erit defecfcus. 
b, c: nonmaior,quamdimidius. 
zb: non maior,quam c. 
| k non maior, quam c — b. 
j c — b\ b—a. 
\ b: non maior, quam b~~a. 

■+a: non maior,quam b. quod cft abfurdum., 



def. 10. 

hypotb. 
19. 7. 

def.\oh. 



b 



non 




1 



w 
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! b non cit dinudius ad c. Quod &c. 

Quaic &c. 



Theor. iS.Prop. 18. 

IN fcric harmonica, tcrminusnon minor, quam duplus 
termini proximi, non cft medius . 

Hypoth. 

Suntoinferienarmonicatrestermini a, b y c. 
Dico b y minoremefle,quamduplum,ad c. 

Demonflr. 

Efto b y non minor, quam duplusad c y fi po- 
def.is.b teft.eritquedifferentia b y c y exceflus: itemdif- 

ferentia a y b y eritcxceffus. 
def\S.b a — b\ b — c. ax, c. 
hypotb. b y c: non minor, quam duplus. 
i^. 7. k non minor, quam 2c. 

b—c: nonminor ,quam c. 
14. j. j a—k non minor,quam a. Quod eft abfurdum. 
j b y minor elr, quam duplus ad c Quod &c. 
Quarc &c. 



7"W. 1 9. /V<p. 1 5). 

QVa:Iibetquantiras,&omnes eius multipliccs ordi- 
nat* , funt in fcric arithmetica naturali . 
Hypcih. 

Efto quantitas », cuius multiplices ordinata? m, $u y 

4«} & C 

Dico 
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Q V I N T V M. 225 
Dico u y 2u y iu y 40, & c. cfle in ferie arithmeticsu 
naturali. 

Demonflr. 

Omnes differenrias u y iu y & iu y $u y & $u y 
% ori>. /^Uy & reliqu#,func fimiles , & sequalcs ipli ratio- 
«fc/.u.fc nali u: & eft m ad iu dimidia. Ergo u y in y iu y 
4», & c funt in ferie arithmetica naturaji. 
Quod &e. 
Quare&c. 

Theor. 20. Prop, 20. 

QVdiber quantitas , & omnes eius fubmultiplices or- 
dinata?, funt in ferie harmonica naturali . 
Hypoth. 

Efto quantitas u } cuius fubmultipliccs u (i) y u (3), 
u (4), &c. 

Dico u } u (2), 0 (3), u (4), &c. effcinferie harmo- 
nica naturali. 

Demonjl. 

ip. b. J 2, 3, 4, &c. luntinferiearithmetica. 
15.6. (2), a (3), a (4V&C. funt in ftrie har* 

J monica. 
bypoth. u$ u (2): eft dupla. 

def.zoh u> h (2), u (3), u (4), &c. funt in ferie har- 
monica naturaii . Quod &c. 
Quare &c. 



Ff 7/2 



\ 



22 3 ELEMENTVM 
Theor. 2 1 . Prop. 2 1 . 
TjNduabus feriebus arithmeticis naturalibus, termfni 
1 funtfimilitcr proportionalcs,in proportionc ordinata. 

Hypoth. 

Sint dua: fcries arithmetica! naturales : vna a> 2a y $a> 
j\a> &c. altera b> ib> sb> 4^ &c. 

Dico a, 2a> $a y <\a y cflc fimiliter proportionalcs at- 
que b> ib> $b> ^b> inproportioneordinata. 

Demonftr.. 

Defechis deinceps a> za> $a y ^a> funt^qua- 
lesinter (e, &ipfi primo tcrmino a. item defc- 
&us deinceps b> ib> $b y 4^ lunt ^quales iiitcrfc» 
& ipfi b. 
a- y za: b\ ib. 
2a y $a: ib> -$b: 
345 4^; $b y ^b. 

a> ia> ia> ^a> funt fimiliter proportionales, 
atque b> ib y ib> 4/?, in proportione ordi- 
nata. Quod&c. 
Quare &c. 



dcf.n.h, 



dcf.M.h 
1. p. 

2,. p. 



Theor. 22. Prop. 22. 

INduabus feriebus harmonicis naturalibus^termini ftint 
fimiliterproportionalcs, in proportione ordinata . 

Hypoth. 

Sintdu t r feries harmonicxnaturalcs : vna, a> a (2), a 
(S)> * (4): altcra b> b (2), b (3), b (4). 

Dico 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.328 



def.zob 
2. p. 



4-3- 

?■ 3- 

def.i8h 
def.iSh 

P- 3- 

def.zoh 

f.i. 



defiS.S 



Q V I N T V M. 227 
Dico 4, 4 (a), a (3), 4 (4), efle fimiliter pro- 
portionales,atqtie b, b (2), b (3), £ (4), inproportione 
ordinata . 

Demonjlr. 
<*i a ( 2 ): b; b (2). ' 

a *~ a * (*> * (*)> * (*)• 

Efto,fipoteft, a (2); a (3): maior, quam» 

4 (2)5 ^ (1) — a (3): minor,quam £ (2); b (2) 

G). 

4, — 4(2)5 4(2)— 4(3): minorquam £,—£(2); 

4,-4 (2); 4(2)— 4(3> 4J 4 (3). 

b y ~b^y,b(z).~b( S ):hb(i). 
4j 4 (3); minor, quam £ (3). 
4 (2); 4; £ (2); 

4(2); 4 (3); mkior,quam £(2); b($). contra^ 

fuppofitum . 
4 (2); 4 (3): £ (2); b (3). 

* (3)i> -(lii (4> 
4, 4 (2), 4 (3), 4 (4) funt fimiliter proportio- 
nales,atque b, b (2), b (3), £ (4) inpropor- 
tione ordinata . Quod &c. Quare&c. 



Theor. 2 3. Prop.23. 
Varum feiierum naturalium arithmeticc, & harmo- 
nice,intcr iequeordinatos terminos, medij prb- 



Ff 



por- 



\ 



228 ELEMENTVM 

portionales funt&qualcs . 

ffypoth. 

Sintdua^feriesnaturales: vnaaritlmetica, ab a\ alte- 
ra harmonica, a b. &fmt quartiterminijinarithmetica, 
44; inharmonica, b (4). fit autem inter a, b, mediapro- 
portionalis c 

Dico c, mediamproportionalcmefTe,inter4d,&£(4). 

Demonftr. 

Quoniam 4*, £ (4), funtquarti termini,iru 
ip. fc. fuis feriebus : qa ad a, eftquadruplus: & b (4) ad 
20. h. b fubquadruplus . 

4.3; a: b; b (4). 

bypotb. *\ n ('•> b. 

' qa; c: c; b (4). Quod &C. 



p. p, 



Quare &c. 



Ttaor. zq.Prop. 24. 

1N fcrie arithmetica duo termini, cum aequeordinatis in 
harmonica, funtrcciproceproportionalcs . 

Hypoth. 

Sintinferiearithmeticaduotcrmini $a } <\a: &inhar- 
monicaduoarqueordinati b (3), b (4). 
Dico 34$ 4^: £ (4); b (3). 



Pr.ipar. 



Aflumaturinterafqucordinatos 34, &£($)> medius 
proporuonalis c. 
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conflr. 
23. b. 
i. p. 



p. p. 



Q V I N T V M. 

Demonjlr. 

c. c\ b (s). 

4<*> c: c > b (4)- 
r; 4<t: b (4); c. 

W 4* b (4)> h (3)- Quod&c. 



22.9 



Quare&c. 



SEries naturales, arithmetica,& harmonica, plures rer- 
minos habcnt, quam quot quifquc dixerit , & cuiufq; 
numerofe rationis . 

Demonjlr. 

20. 9. I Nam numeri plures funt , quam quot quifque 

19. b. dixerit, fecundum quos acccpti mukiplices ad 

20. />. primum terminum in ferie arithmetica , & fub- 
mulnplices ad primum in harmonica , funt plurcs 
tcrmini, quam quotquifquedixerit. 

Quodiimultiplicesaccepti fuennt ,fecundum 
1 numeros numerofa: rationisrerunt inarithmeti- 
ca ferie termini, eamdem r.umerofam habentes 
rationem.itemfi accepti fuerint fubmultiplices: 
24. b. I erunt in harmonica , termini , eamdem rcciproce 
numerofam habentes rationem . 

Deinde numeri bini , eamdem numcrofam ha- 
bentes rationem, minimi omnium, & minimorum 
aquemultiplices numcri,fecundum plures, quam 
quot quifque dixerit numcros, pofiunc accipi : fe- 

cun- 
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330 



ELEMENTVM 



cundum quos acccptos binos numeros, termini 
multiplices in arithmetica , & fubmultipkces iyl, 
harmonica 3 poflunt accip. bini plures,cjuam quot 
quifque dixerit , camdem numeroiam habentes 
rationemj . 
Quare &c. 



I 



Theor. zG.Prop. i6. 
Nferie arithmctica naturali ab vnitatc, termini funr^ 
vnitas ; & omnes numeri ordinatim accept/, 

IDemonJIr. 

Nam in feric arithmetica naturali abvnitate, 
omnes termini funt, ipfa vnitas, Scomnesmul- 
tiplicesad vnitatem, ordinatim accepti: fednu- 
men funt multiplices ad vnitatem^ eorum ordo, 
eft idem multiplicium. Quod &c 
Quare &c. 



1 <?. 



Theor. 27. Prop.zj. 

1N fcrie harmonica naturali a rationaIi,tcrmini funt, ipfa 
rationalis,&fra:tioncs, pro communi numeratoro, 
habcntesrntionalem } & pro denoimnatcnbus , habentes 
ordir.atim omncsnumeros . 

Demofifir. 

j Nam m fciie Larmonica naturali u rationali, 

ao. tcimini funt, ipia rarionalis ,& omncs cius fub- 
tofa$b \ «JUhipl^ces ordmatim ncccpti, Scd fratfioncs, 

in 
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Q VINTV U. 2 ? r 
m quibus ipfa rationalis cft numerator communis , & om- 
ncs numcri funtoVnoninatores, ipfarlunt fubmult/piices 
ad rationalcm; & earum ordo, eft idcm ordo numcrorum, 
pcr quosipferubmultipliccs ordinantur. Ergo&c, 
Quare &c. 



Theor. 28. Prop. 2 8 . 

SI fuerintdu#fcries totidcm terminorum;& interpri- 
mos, idcmfueritmcdiusproportionalis^qui interfe- 
cundos y inter tcrtios, & deinceps inter ^queordinatos: fl- 
quideminprimaferie,funtquatuor arithmetice difpofiti; 
in fecunda ferie, funt quatuor harmonice difpofiti. 

Hypotb. 

Sint in prima ferie, quatuor arithmetice ordinati, a> a 
-+b, c y c-*-b: lltmedius d: &fintinaltera fcrie ordinati 
dz (a) y dz (a-+b) } dz (c)y dz (c-+b). 

Dico dz (a) y dz (a-+b), dz (c) } dz (c-+b) cflb 
harmonice difpofitos . 

Demonjlr. 

hypotb. | Quoniam a ad d> cft vt d ad dz (a);. 
ideft quatuor proportionalium prima quanritas 
eft a> fccunda & tertia eft d: ergo quarta eft fra- 
&io> cuius numerator> fccunda potcftas d, deno- 
minator >prima quantitas a. Sirtiiliter oftende- 
turquod dz (a-±b)> eftfecuudapoteftas d y de- 
nominataper a-\b: & dz (c) } fecunda pote- 
l teftas d, denominata per a & denique dz 



11. 



\ 



2 3 a ELEMENTVM 

' (cH^),fccundapotcftas d, denominata per 
Ergo dz(a), dz(a-*b), dz(c), di(c-*b), funt 
quatuor fra&iones: qtiarum numerator commu- 
nis, fecunda poteftas d; dcnominatores vero, 
funt quatuor arithmetice difpofiti, a, a^b, c, c 
\-*& Ergo dz(a), dz(a-*b), dz(c), dz(c-*b), 
• funt harmonice difpofitae . Quod &c. 
Quarc &c. 



Thor.z9.Propof.29. 

QVorumproduaorumquidam funt communes, qui- 
damnon communcsproducentes, aggregatum,eft 
produ&usproducentium communium, & aggre- 

gati producentium non communium . 

ffypetk. 

Duorum produ&orum ab, ac t communis produ- 
ccnscfto a: non communes funto b, c: quorum fum- 
ma d. 



Dico ab-+ac: ad. 



9. h. 
x. p. 

hypctb 

7- 5 



ab\ ac: k c. 



Demonjir. 



•> 

ab-^ac; ac: b- 
b-*c: d. 
. ab-i-ac; ac: d 
,./,. | ad, ac: d; c. 
11. 5. i al-+ac> ac. ad; ac 



c, c. 



c. 



\ab-±ac:ad. Quod&c. Quare&c. 
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Theor. 3 o. Prop. 3 o. 

QVorum produ3orum quidam lunt communes , qu:- 
dam non communes , & in^quales producentes,dif- 
ferentia , eft produ&us producentis communis > & 
diffcrentiaeproducentium non communium . 

Hypoth. 

Duorum produ&orum ab y ae> communis producens 
efto 4, non communes funto b } c: & efto b maior,quam 
cy quorum differentia d. 

Dico ab — ac: ad. 

T)emonjlr. 



9. h. 


ab\ ac: b\ c. 


x. p. 


ab — aci ac: b-*-c } c. 


hypoth* 


b~-c. d. 


7- 5- 


ab — ac\ ac: d\ c. 


j>. 


ady ac. d\ c. 


11. 5* 


ab~ac: ad. Quod&c, 



Quare&c. 



Theor.$i.Prop.$i. 

QVatuor proportionalium produ&us extremorum^, 
eft «qualisprodu&o mediorum . 

Bypoth. 

Sunto proportionales a-> b: r, d. 
Dico ad\ bc. 

Pr<tpar. 

Aflumatur produ&us alternorum «c. 

Gg De- 



234 

9. /;. 
9. b. 
bypotb. ! 
II. 5. 
9. 5. 



ELEMENTVM 

Demonftr. 

ac\ ad: q d. 
ac^ k: a\ b. 
a> b: d. 
ac\ ad: ac$ bc. 
ad: bc. Quod &c. 



Quare&c. 



Thtor. 3 2. /Vflp. 3 2. 

QVatuor tcrmini,quorum extremorumprodu&us cft 
sequalis produ&o mediorum, funt proportionalcs. 

Hypoth. 

Quatuor terminorum a> b> c, d y produ&us extrc- 
tnorum ad, &produ&usmediorum bc> funt^equales. 
Dico a$ b: q d. 

Pr<epar. 

Aflumatur produ&usaltcrnorum ac. 

Demonjlr. 

f t j. J acy bc: ar, ad. 
9. h. j.4cj bc: a\ b. 
9. b. \ «5 r > ^ 

11. 5. I a> c > ^ Qaod&c 

Quarc &c. 



s 



Tbcor.33. Prop. 33. 
I fuerint dua: ferics totidem tcrmmorum ; & inter pri- 
mos idcm fueritmcdius proportionalis ,quitntcr fe- 

cun- 
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Q V I N T V M. 
cundos,inter tcrtios,&deinceps interajqueordinatos : fi- 
quidcm inprima feric, funt quatuor harmonice difpofici^ 
in fecunda ferie,funt quatuor arithmeticc difpofiti. 

Hypoth. 

Sintinprimaferiequatuorharmonice ordinati a, b, c, 
d: & fitmedius e: Sifintinalteraferieordinati ez (a),ez- 
('), f2 (c), ex (d). 

Dico ei (a), ez (b), ez (c), ex (d)> c(fe arithmctice 
dupofitos. 

TDemonp. 
def.\%.b\a — b; c*--d: a; c^b; d. 
8. b. ab; cd: a; c t -+b; d. 
ii. 5. a~b; c — d: ab; cd. 
30. & acd — bcd: abc—abd. 
3 uh * l adhibito communi produccnte ez. 
9' h - ezacd — ezbcd: eiabc—ezabd. 

communiter dcnominando per abcd. 
10,^13. ez(b)~ez(a): ez(d)—ez(c). 
defo.b. fi 0*)> e ^Q>)i cx(c) y ez (d), funt arithmetice 
I dilpofiti. Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. $ 4. Prop. 3 4. 
Vatuor termini harmonice difpofiti , permutando, 
funt harmonicc difpofiti . 

Hypoth. 

Sint quatuor tcrmini a, b, c, d, harmonicedifpofiti. 

Gg 2 Dico 



2S 6 E L E M E N T V M 
Dico permurando a> c> b> d elTe harraonice difpov 

fitos. 

Pr<tpar. 

Aflumaturquajlibetquantitas e, & fiat 
a> e: e> f. 

k « e \ & 
cj e: e\ h. 

dy r. e; l. 

Demonjlr. 

hyfotb. 1 a> b> c y d funt harmonice difpofici. 
3i .b. \fy g> h y l funt arithmeticc difpofitr. 
4. h. ! f t hy gy l funt arithmetice difpofiti . 
*8. fc. \*> cy b> d funtharmonicedifpoiiti. Quod&e. 
Quare &c. 



Theor. 35. Prop. $5* 

SI fuerintaliquot quantitatcs in una ierie, fimiliter har- 
monicje difpofit*, atquc aliz totidem, in akera.erunt 
cx jcqualitatc harmonica, prima&vltima, invnafenev, 
item prima & vltima , in altera, difpoftt* harmonice . 

Hypoth. 

Sint dy b, c fimiKtcrharmonicedi^ofitSjratqucali? 

totidem d, e, f. 

Dico cx sequalitate harmonica , cffc difpofitas narmo- 

KCe, a> c> & dy f. 

Pr<cpar. 

AlTumaturquajlibec quantitas g. & fiat 



Q V I N T V M. 237 

*; £' # 

^ j: # 4. 

c > & & ' 
</j g: # m 

n & 3 n 
fi £• f> * 

Demonflr. 

itf.x6h\a> h> d y e funtharmonicedifpofitse. 
33. fc. h y m y n funtarithmeticedifpofita?. 
def.i6bib, c y f, / funtharmonicedifpofita;. 
33. % /> "> « funtarithmeticedifpofita?. 

fc, k / funt fimiliter arithmeticc difpoilta», at- 
que w, », 0. 

/> o funtarithmeticedifpofita:. 
a8.'fo. j*> <> 4 /funtharmonicedifpofitar. Quod&c. 
Quaic &c. 

TW. 3 6. Prop. 3 6. 

HArmonice difpofitarum ? quefubmultipliccs , funt 
harmonicedifpofita?. 

Hypoth. 

Sint harmonice difpofita: a y b y c y d: quarum *que 
fiibraultfphces *0)> £(3), c(3)> d(j). 

Dico 4(3), K3)> <(*)> <*(j) cfle harmonicedi- 
ipofuas. 

Prtpar. 

AfTumatur quselibet quantitas e. & fiat 



ELEMENTVM 

a; e: e$ f 

h « ^ 

c; <?: <?; /? 
d; e: /. 

Etquotuplicesfunt a, b, c> d ad a($), £(3), c(3), 
^(3), totuplices accipiantur ipfarum f, g 9 h, l, quac 
qusfint sf> 3g, sk #• 

TDemonfr. 
a, b, c, d, mnt harmonice difpofirae , 
f, $ b y /, Umtarithmeticedifpofitc. 
sf, 3g, 3^> $1, funtarithmeticedifpofita?. 

*(3)> * fi Sf 
ax, e: c; f. 

«(3)5 e: e; $f 

Ks); * '3 3£- 

f: '3 3^ 

^(3); « 3^ 

<*(3)> K3)> c (3)> ^O) *" unt harmonice dif- 
pofita:. Quod&c. 
Quare &c. 



hypotb. 

33- &• 
6. h. 

prtpar. 

prxptr. 

p. p. 

fttp. 

fup. 

fup. 
28. b. 



Theor. 3 7. 3 7. 
Q I fuerint aliquot prima? quantates,arithmetice fimiliter 
O difpofua:,atqucalia: totidem fecundse, vtnequc iru 
vna fencrfuerintautcm & aliae totidemquantitates primc, 
aliaque totidcm fecunda? m altera : &fucrit vnaeaderrL, 
quant itas media proportionalis intcr primas primarum.-, 

&i in- 
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Q V I N T V M. 25 y 

& inter fecundas primarum , & deinceps inter asqueordi^ 
natas; item imer primas fecundarum , & inter fecundas,& 
deincepsinter a»queordinatas:erunt in fecunda feriepri 
mx fimiliter harmonice ordinata;, atque fecunda.*. 

Demonjlr. 

Quoniam cnim primarum inpiima feriepri- 
ma, & fecunda ; & fecundarum in pnma ferie pri- 
ma ,& fecunda, funt arithmetice difpofita: : con- 
ftat, quod etiam in fecunda feric primarum pri- 
ma, & fecunda; & fecundarum prima, & fecunda, 
funt harmonice difpofite . conftat fimiliter , quod 
in fecunda ferie , primarum fecunda , & tertia ; & 
fecundarum fecunda, & tertia funt harmonice di- 
j fpofitar . Et ita deinceps vfque ad vltimas prima- 
def.\6.h \ rurri) & fecundarum . Quarc prima? in fecunda^ 
' ferie,funt fimiliter harmonice ordinat^, atquo 
fecunck' . 



*lef.8.l 
z8. h. 



Theor. jS.Prop. 38. 

SI fuerint aliquotprimaj quantitates harmonice fimi- 
liter diijpoiita?, atque aliar totidem fecunda? , vtreque 
invnaferie:fuerintautem&aIia:totidem quantitates pri- 
me, aliarquc totidem fecunda?,in altera ferie: &fuerit vna 
cadem quantitas media proportionalis inter primas pri- 
marum, & inter fecundas primarum , & deinceps inter 
a?queordinatas; necnon media proportionalis inter pri- 
masfecundjrum,&inter fccundas fecundarum, & dein- 

ceps 



dcf.i6b 



140 ELEMENTVM 

cepsintersequeordinatas: erunt inaltera ferie,prima: fi- 
militer arithmetice difpofits, atque fecundar . 

Demonjl. 

Quoniani enim primarum in prima ferie,pri- 
ma & fecunda , & fccundarum in prima fene,pri- 
ma& fecunda,funt harmonice difpofit*: conftat, 
quod & in fecunda ferie , primarum prima & fe- 
cunda,& fecundarum piima & fecunda, funt ari- 
j thmctice difpofita:. item oftendetur, quodpri- 
{ marum in fecunda ferie fecunda,& tertia,& fecun- 
'darumfecunda &tertia,funt arithmetice difpo- 
C\tx . & fic deinceps vfque ad vltimas primarum, 
& fecundarum . Quare primann fecunda ferio, 
j funtfimiliterarithmcticedifpofitaj,atque fecudc. 



ikf.S.b. 



Theor. 19.Prop.i9. 

INter duasquantitates media proportionalis, eadenu 
eft etiara inter fubmultiplicem vnius , 64 icquemulupli- 
ccm alterius . 

Hypoth. 

Eftointcrduas 4 *, mediaproportionales r. fcefto 
ipfius*,fubmultiplex 4(3)5 6<iplius£,2quemultiplex 3*. 

Dico 4(3); c: q $b. 

Demotiflr, 

hypoth. 1 4(3)5 a: hj $k 
hypoth. < a; c: c y b. 

p.p. j 4(3)5 c: c; & Quod&c. Quare&c. 



Q V I N T V M, 241 

Theor. 40. Prop. 40. 

IN fcrie harmonica naturali, ahquoteni abvno,&a!i- 
quoteni ab altero, per numeros alterutrorum muleitu- 
dinisterminorum fubmultiplicati ; ficut primi quotientes, 
fimilitcrfecundi , funt harmonice difpofiti: itcm terti/,& 
quarti > &ficdeinceps. 

Hypoth. 

Sint in feric harmonica naturali duo termini a y b\ & ab 
a, fumanturternifobquadruplj;& a b y quatcrnifubtnpli. 

Dico primos rernos fubquadruplos ab a y & primos 
fubtriplos a b y fimilitereffedifpofitos harmonsce; arque 
fecundos fubquadruplos ternos ab a y & fecundps fubtri- 
plosquaternos d b. 

Pr<epat\ 

Ordinetur feries arithmetica naturahs: in qua fittt, c 
sequeordinatus, atquc a y & d a?queordinatus,atque#. fu- 
manturquequadrupli tcrnia c y & tripli quaterni a d. fu- 
niatur etiam mtcr a y & c medius proportionalis c. 

T)emonjir. 

Quoniam e y mediusproportionaliscfl-inter a y 
c: mediusetiam proportionalis elt inter b y d y & 
intersequeordinatosterminosin vtraquc feriena- 
turali arirhmetica, & harmonica . item elt medius 
proportionalis inter mulnpliccs ternf)inon;m w- 
thmetica? fcriei naturalis,& intcr xquefobmulti- 
pliccs terminorum harmcnica\fed qi:adrup!i rer- 
j ni a c y & tripliquaternia d y prinii,fintfim]li:er 

Hh aii- 



conflr. 

h. 
h. 



Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 



\ 



242 



37. b. 



E LEMENTVM 

arithmetice difpoliti, atque fecundi; item > atque 
tcrtij, atque quarti, & dcinceps . Ergo etiam fub- 
quadrupli terni ab a> & fubtripli quaterni pri- 
mi,funt fimiliterharmonice difpofitj, atquefe- 
cundi; itcm,atque tei tij, atque quarti,& deiaceps. 
Quod &c. 
Quare &c. 



Thcor. 4 1 • Propof 4 1 . 

SVmma fra&ionum communem habentium denomi- 
natorem, eft fumma numeratorum, abeodemdeno- 

minatore denominata . 

Hypoth. 

Fra&iones a (b)> c(b) communemhabentdenomina- 
toremrnumeratorum fummacft a-+c. 
Dico a(b)-+c(b): a-*-c(b). 

Dcmonjlr. 
30. h. J a(b)i c(b): 0} c. 
2. p. \ a (b) c (b)i c(b): a-+c$ c. 
10. b. | 4r*f(&)} c(b)\ a-+ci c. 
n.5. \ a(b)-v c(by, c(b): a-vc(b)i c(b). 
9 . 5 . \a(b)-+c (b): a^c (b) . Quod &sc. 
Quarc &c. 



D 



Thcor, 4 2 . Prop. 4 2 . 
Ifferentia fra&ionum communcm habentium deno- 
mimuorem,cftdjfiercntia numcr atorum , ab eo- 

dem 
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Q V I N T V M. 

dem denominatore denominata . 

Hypotb. 

Fra&iones a(b)> c(b\ communcm habent denomi- 
natorem b: differentia numcratorum eft a — c. 
Dico a(b) — c(b): a — c(b). 

Demonflr. 



a(b)i c(b): a; c. 
*(b) — c(b)s c(b): a 



xo. h. 

2. p. 

jo.h. c(b)\ c(b): a — rj c. 

ii. * a(b)-c(b); c(b): a~c(by c(b). 
9.5. \ a (b)—c(b): a — c(b). Quod&c. 
Quare &c. 



Theor.^i. Prop.43. 

DVorum ingqualium numerorum , vnitas denomfna- 
taaminore,& diffcrentia denominata amaioro, 
fuut fhwliores duse, quarum fumma eft maior, quam dif- 
ferentia corumdem , au&a vniratc, denominata a maiore. 

Hypoib. 

Sunto duo in^quales numcri , minor a, maior a-±b. 
Dico \(a)-±b (a-*b): maiorem effe, quam b-± 1 (a-+b). 

TDernonfbr. 

ix. h. J 1 (a)$ 1 (a-*b): a-+b\ a. 

I 1 (a): maior quam 1 (a-*b). 
• communiter addarur b(a+b). 
41. h. I 1 (a) ~* b(a-+b): maior eft, quam b-±i (a-+b). 
| Quod&c. Quare&c. 
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244 ELEMENTVM 

Theor. 44. Prop. 44. 

QValibet quantitate > a fe ipfa > & a fuis deincepsper 
ordinem multiplicibus , denominata 5 fit feries har- 
monica naturalis. 

Hypoth. 

Efto quadibetquantitas a> eiufque multiplices ia> $a> 
qa> & deinceps. 

Dico a(a)> a(za), a(^a)> a(qa)> & deinceps eflo 
feriem harmonicam naturalem. 

Pr<fpar. 

Efto rationalis u: & a rationali ordinemr feries harmo- 
nica naturalis u> «(2), »(3), »(4)> &deinceps. 

Dcmmfkr. 

Jcf.zph a$ u: a\ a (a). 
9. u: a(a). 

iz.h. a(a); a(ia): za; a: tr } n(i) dupla. 
f. 5. a(ia): u(z). 
fup. a($a): *({). 
fup. a($a): u(4). 

ief.toh a(a) y a(ia)> a($a)> a(^a)> eft feries harmo- 
| nica naturalis • Quod&c. 
Quare&c. 



Thtor.^.Prop.^. 

SI fuerint duo proIogarithmi,ex terminis abvnitate; 
alter, cx quotcunque terminisjaltcr, ex totidem,^ 
vno amplius: critquiexpluribus, coquiex paucionbus, 
pcrfpcctc maior. Hy- 
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Hypotb. 

Sunto duo prologarithmi,cxterminisab vnitate : alter 
A y cx totterminis, quotuseltnumerus k alter C, ex tot> 
quotuseft d\ & elto d y vnitate maior, quam b. 
Dico C, perfpc&e maioremelTe , quam 

Pr<epar. 
l rn n 
c • y K 

SumaturnumerusJ> tottes^quQtuseft: d: &fiatfumpti 
numeri ef fgygh> hi, ik, Itemfumaturnumcrus d to- 
ties, quotus eft k & fintfumpti el, Im, mn> nk. 

Demonjlr. 

16. 7. Quoniam produ&us h per */,eft a?qualis pro- 
du&o d pcr k fumma numerorum ef fg, gh> 
hi> ik> e ft «qualis fumma? numerorum el, lm, 
mn, ttkj cftque idem numerus ek. Etquoniarn 
ef, fg, gh, hi, ik, funt #quales inter fe: ergo efi eg y 
eh, ei, ek, funt limplex b, duplex, triplex, & 
j reliqui deinceps multipiiccs. Item quoniam el, 
Im, mn, nk, funt aequales : crgo <?/, em, en y 
ek, funt fimplex d, duplex, triplex, & reliqui cic- 
inccps multiplicesi 
Dcindc quoniam d, vnitate maior cft,quam k ergo 
id, binario maioreft,quam ik & $d, tcrnariomaioreft, 
quam sk &fic deinceps, &fimiliter el, vnitatc maior, 
quam efi & em } binario maior,quam eg: & m, tcrnario 

i»aior, 
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2 4 <? ELEMENTVM 
/ m n 



K 



f g h \ 

maiorquam eh: & fic dcinceps. item fimiliter »k, vnita- 
fc maior, quam /k: & wk, binariomaior,quam hk : &c 
//•, tcrnano maioi , quam gk . Quare //, gn>, hn y & de- 
inceps,f'untvnitas, binarius,ternarius,&deinceps: itcm 
irif hn y gl, funt vn:tas,tinarius, tcrnanus, & deinceps. 
10 cigo ef y vnitatemaior,quam lg- y & lo y vnitatemaior, 
• quam mh y & rnh y vnitatc maior, quam nt) Si ni y eft vnitas. 

Cum itaquc-trcsiintquantitarcs ina?quales ef, 
d y quarum t/ minima, el media, ^ ma- 
xlma. Cilg, vnitateau&a,denorr inetur ab efi&s 
//, ab ej>: riunrdu£efracl-ioncs,quarum fummiu, 
maioreir,quam fg vnitate atiifta, dcnominata 
( ab el. Scd !g y vnitate aucta,elt ef & /g, vnita- 
j tcaucla, cft el: ergo 
j ef (c/ )-+/ / (^): maior cft , quam e/ (t/). 
Similitcr ofiendctur, 

lg (cg)->gm (eh)\ maicr, quam Irn (cni). 
Et ?nl (ch)-\hi (et): maior, quam n.n(ai). 

J ■e;ndc,cum duo fint iraqualcs numeri, 
c/j quorum minor ei, maior <•/•, differcntia/' ■: fit- 
qucvnir. s m: i>i diidciitia ik y vnitate au&a,fit 
/> . ergo 

m (k i) 'i*iK (<7> ): maior cfi , quam nK(eK. 
5cdt'/(</), /;- *-lg(*j*)f gm-+mh(eh) y hn-+ni- 



43- h, 



44.fi 
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QVINT VM, 247 

(ei)> iK(eK) funt tcrmini componentes prolo- 
garithmum C. nam ef y fl-+lg> gm-±mh y hn- -:■»/, 
iKj funt numeratores sequalesipfi b> quos deno- 
minant, ef eg> eh> ei> eK> nempe fimplex b, du- 
1 plex, triplex,&dcinceps multiplices . 

Eademrationeconftat,quod el(el)> lm(em)> 
mn (en)y nK (cK) funt tcrmini componentes pro- 
logarithmum A. 

Ergo C, pefpc&e maioreft,quam A. Quod 
&c. Quare &c. 



Theor. 46". Prop. 45. 

SI duorum in^qualium numerorum differentia , dcno- 
mineturaminore;vnitasverd,a maiore: fiunt dux 
fractionesjquarum fumma, minor eft , quam diftcrentia, 
vnitate au&a> denominataa minore. 

Hypoth. 

SuntoduoincTqualesnumeri a, a-±b. 
Dico b(a)-+i (a-+b): minoremeflejquain b-±i(a). 

Tfemonjir. 

i%> b. | 1 (<*-4); 1 (a): a$ a-+b. 

j i (a~ib): minor, quarn i(a)\ 
I addito communi b(a). 
4 l ' h - \b(a)-+i(a-+b): minor,quaai£-*i (a). Quod &c. 
Quare&c. 



Th 



w 
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248 ELEMENTVM 

Theor. ^j.Prop. 47. 

SI fuerint prologarithm ex duobus terminis a fccundo, 
cxtnbus atertio,ex quatuora quarto, & fic dein- 
ccps:quicxpluribus,perfpccte minoreft, quam,quiex 
paucionbus vno. 

Hypoth. 

Sintduoprologarithmijaltcr A y ex terminis ab ify 
&extot terminis, quotus eft b y alter C y ex terminis ab 
1 (d) y & e*totterminis, quotus eft d: &C efto b y vnitate> 
minor, quam d. 

Conftat,quod totusordine eft, quotus,eft k U 
1 (d) y totusordine,quotus eft d. prop. 27./-. 
Dico C y perfpe&e minorem efle,quam A. 

Prcepac. 
m n 0 
e—lo~-f . . . ./ 

g h 1 K 

Sumatur produdtus bd y quifit ef. eiqueadijciantur tot 
^quotuscft d y quiiint^, gh y l?i y kl: eidemque ef y 
tot d adijciantur, quotusclH, qui fint fm y mn y no y ol. 

Demonftr. 

Quoniam produ&us b per d y & produ&us d 
pcr b> funtcTqualcs: fumma numerorum fg y gh y 
hi, ik^ k[, fumma? fm y mn y no y ol y eft sequa- 
lis:cftquc idcm numcrus//. Et quoniam fg y gh y 
hi y tK y KU funtxquales: ergo fg y fh y fh /K y 
fl y funtfimplcx b y duplcx, triplcx,& rcliquidein- 

ceps 



16. 
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incepsmultiplices. Item quoniam fn> mn, no, cl, funt 
;equalcs: ergo fm, fn, fo, fl, funt fimplex d, d iplex, 
triplex,&reliquideincepsmult:plices. Sed ef } ad b to- 
tuplcx eft,quotuseft teh & eh, quotus eft d+z: ideo- 
que ef, eg, eh, », funt totuplices ad quoti funt 
d, d-*i, d^z, d-+s, ^-+4. Item cum fit ad d totu- 
plex, quotus cft k erunt f/, <rw, eo, totuplices ad 
d, quocifunt b, b-^\, b-+z, 

Deindequoniam d, vnitate maioreft, quarn k ergo 
zd, binariomaioreft,quam zk & $d, ternario maior, 
quam sh &ficdeinaps, & fimiliter fm, vnitate maior, 
quam fg; & fn, binario maior, quam fh; &^ terna- 
riomaior, quam /V$ &fic deinceps. item fimiliter 0/, 
vnitatemaior,quam Kl; & »/, binario maior,quum /7; 
& w/j ternariomaior,quam W. Quare gm, hn, io, funt 
vnitas,binarius,ternarius,&deinccps: item oK, ni, mh, 
fur.t vnitas, binarius, ternarius,& deinceps. Ergo gm, 
auclrus vnitate, eft hn> & hn, au&us vnitate, eft wj & w, 
au&us vnitatc, eft iK, vel k 

Itaque funt ina:quales, & minores primum,de- 
inde maiores hoc ordine , ef, eg, em, eh, en, 
ei y eo, eK: quorum minimus ef, eft produ&us 
bd\ &differentia cf, eg, eft fg, nempe k eft 
9 .b. JautemW ad bi, lkut d ad b, maior: crgo 
, minimus ef, r.oneftminor,quam fccundapote- 
j ftasdiffcrentia? ef, eg. ideoque neque eg, mi- 
j noreihquam ikunda poteftasdiftcrentiiE eg, ek 

Ii nequc 



E L 



20 



E M 
m 



E N T V M 



n 



l 



K 



46. h, 



.h. 



neque eh> minor,quamfecundapoteftas diffcrenti^e eh> 
ei. neque ei> minor, quam fecunda poicftas diflferentix 
ei y e^« 

Quarefi^, denominetur ab ef> & vnitas gm> 
denom ; neturab^/fummafra#ion!jm > mrnorcft, 
quamfi/^ au#a vnitate,denominetur ab ef elt 
autern fg> au&a vnitatc, «qualisipfi /w:erg<> 
fg(ef)-+gm(eg): minor eft,quam fm(ef). 
Itcmfi mh dcnomineturab eg> S>igm> aucia 
vnitate^ideft hn denominetur ab eh: fummafra- 
dionum, minor eft,quam fi gh> au3a vnitatc^ideft 
mn> dcnominetur ab eh. 

mh (eg) +hn (eh/. minor eft, quam mn (eh). 
Simihter oftendetur, quod 

ni(eh)-rio (ei): minorcft, quam no (en). 
Et quod 

oK(ei)-+Kl (eK): minoreft, quam ol(eo). 
Scd fg (ef)> gm-i-mh (eg), hn-^m(eh)^ w-ho^- 
(ei)> Kl(eK)> funt \(d) y l(</-*t), i(df-+2), &dc- 
incepsrcliqui tcrmim, tot , quocuseit d, compo- 
nentesprotogjrithmu n C nam fg> eit b: $cef> 
eftproduaus W;& $(*/)> eft fc(M)ii<lcftj i(</> 

item gm-+mh clt & ^ cit & mi 

I (^')) c ftH^^)5 idat ; i(</-+i).&iic dbnceps. 

Simi- 



1 1 . b+ 



i 
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13. b. 



13. h. 



ief.x-]b 



Q V I N T V M. 25 1 

Similiter/w(r/'), mn(em) y no(en), ol(eo), futlt 
1 (b) y 1 (£-n), & deinceps reliqni termmi, tot, 
quotusefU, componentcsprologarithmum jL 
nam fm y mn y no y ol, funt d: & efi em y en y eo, 
funt bd y bd-+d y bd-±zd, bd^sd, & ipf? fradiones 
funt d (bd) y d (bd+d),d(bd-± zd) y d (bd^ 3 <i);ideft, 

i(b) y i(b-+\). 

Ergo C, cftperfpe&e minor,quam .4. Quod 

&c. Quare&c. 



7~^<?r. 48. Pr<?/\ 48 . 

SI fuerintdua? feriesprologarithmorum,exterminisab 
vnitate ; altera , ex quoccunque terminis; altera, cx 
totidem, & vno amplms : erit fecundus prologarichmus ex 
plunbus, fecundoex paucioribus,perfpecte maior: &ter- 
tius,tcrrio:&quartus,quarto:&fic deinccps fingulipro- 
logarithmi vniusferici, linguhs prologarithmis a?queor- 
dinatis alterius, perfpe&e funt maiores . 

Hypoth. 

Sintdueferiesprologanthmoriim ex terminis abvni- 
tate: altera" A, extot terminis,quotus eft numerus k al- 
tera C, extot, quotuseft d. & cfto d, vnitate maior, 

quam k oS 
Dico fecundum prologarithmum feriei C, perfpecle 

maiorcm efle , ftcundo fenei A. 

Ii 2 Pr*> 
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2$i ELEMENTVM 

Pr#par. 



t 



m n 



u 



JL 



X 



f i h i o p q r 

Sumaiurnumerus b toties,quotusefi: d: &fintfumpti 
numeri ef, fg, gh, ki, tK. item numerus d toties, quo- 
tuselH: & fint fumpu numeri el, Im, mn, nK. Sumu- 
turiterurn b toties^quotusefi: d: & tint furnpti numen Ko y 
op, p4> qr> rs. &iterum d> fumaturtoties, quotuseit k 
&fmt fumpti numeri Kt, m, ux, xs. 

Demonjir. 

Quoniam produdus b per d, efl arqualispro- 
du&o d pcr b: fummanumerorum ef, fg, gh> 
hi> iKy fummxnumerorum cl> Im, mn, nK> elt 
#qualis:&fumma numerorum Ko, op, pq, qr, 
rs } fummx Kt, tit, ux^ xs> d\ sequalis. Sunt 
autem&ftngukepartes^, fmgulis Ks partibus 
a:quales5&omncs, omnibus: & ef cU eg, em> 
ch, en, ci, ek y ipfis ko, kt$ tyfc to# kq> ^x, W, 
h$ finguliiHimeri,fingulis?qualesj& eorumdif- 
rfr/.8>. ferentia?afqoaIes,&fii»3es: atqueomnesordina- 
tim accepti^Vt fupra 3 vfquead£, iimiliter arithme- 
tice funtdjipo(iti,atqueomncs reliqui,vfque ad 
/. Et ficut demonltratum elt, quod 
cf(<f)^fl((g): maioTeftjquam el(cl). 
| k niaior, quam bn (crn). 

r h (ei ' ; ' ; v (V/): maior ? quam nm (cn). 



45- * 
3 . b. 

1> h, 
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4j. h. 



}. h. 

3. h. 

3. h. 
43. fc. 
45. h. 



45. fc, 
def.S.h. 



QVINTVM. 253 

«i"(«)-n"k(ek): maior,quam »k(*k). 
itain prsefenti demonftrabitur, eodem prorfus 
argumento, quod 

ko(eo)-+ot(ep): maioreft, quam k*(«). 
tp (ep)-*pu (ef. maior, quam tu (eu). 
uq(e<j)-Hjx(er): maior,quam ux(ex). 
xr (er)-t-rs (e s): maior,quam xs(es). 
Item ficutdemonftratum eft,quod 

f /( f A f l -*k( e fi> gm-+mh(eh) i hn-+ni(ei), 
ik(?k), funttermini componentes primum pro- 
logarithmum fcriei C: & quod el(el), hn(em), 
mn(en), nK(eK), funtcomponentes primum fe- 
riei A. itademonftrabiturinpra?fcnti,qu6d 

Ko(eo), ot-+tp(ep), pu-utcj (ecj), tjx-+xr(er), rs- 
(es), funt termini componentcsprologarithmum 
fecundum fcriei C: & quod A> (et), tu (eu), ux (ex), 
xs(es), funt componentes feeundum prolo^a- 
rithmum fcriei A. 

Et omnino ficut oftenfum eft, quo J primus fc- 
riei C, eft perfpe&e maior, primo fenci A: kiu 
( demonftrabitur,qu6J!ecundusfenei C,cftper- 
j fpe&e maior fecundo feriei A. Quod &c. 
Simihtei oftendetur, quod& ternustertio, &quartus 
quarto,funtperfpede maiores: &qu6J quifque prolo- 
garithmus feriei C, perfpetfe maioreft, aequeordinato 
prologarithmo feriei A. 
Quare &c. 
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Theor. 49. Prop. 49. 

SI fucrintferies proIogarithmorum> exbinis a fecun- 
do, ex tcrnisatertio> exqiuternis a qiarto, & fic 
dcinccps: fccundus prologarithmus eius , qug cx pluribus> 
perfpc&eminoreft, quam fecundus eius>qa&ex paucio- 
ribus vno: &tertius, perfpecte minor,quam tertius: &2 
quartus^quamquartus:&fic deinceps vnufquifque per- 
fpcde eftminor,quam fuus ^qucordinatus prologa- 
rithmus. 

Hypotb. 

Sint dux feries prologarithmorum : altera A> ex tcrmi- 
nis ab i(£), & cx totems , quotus eft b: altera C, exter- 
minisab i(d)> &extotenis, quotuseft d. & efto b> vni- 
tate minor,quam d. 

Conliat,qu6d \(b) totuscft ordine, qnotus £:& l(d) y 
tGUisordine,quotus d. prop.ij.b. 

Dicofecundumprologarithmum feriei C, perfpe^te 
minorem clfe , fecundo feriei A. 



Pr<epau 



~20—f. 



m 



n 



7 



u 



K 



x 



SumaturproduAus bd> qulfaef. eique adijciantur tot 
/, quotus eft d } qui lint f> gh^ bi> iK> Kk eidcmque 
cf tot d adijciantur,quotuseft b> qui lint fm> mn, kc,o!> 
& iterum ipfi f/,adijcianturtot £>quotuseft */,ouifnt lp, 
]r, rt, xti xy\ riccnon iterura eidcm cl> adijciantur tot 
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d y quotus e(U, qui fint <js, su> uy. 

Ttemonftr. 

-Quoniam produ&us b per^ eft ^qualis pro~ 
du&od per k fummanumerorum fg> gh> ki, iK> 
Kl> {ummz fm, mm no>ol, cfta?qualis:&fum- 
ma lp> pr> rt, tx, xy, fummae l<j> qs, stt> uy> 
aequalis. Sunt autem&fingutepartes fl, fingu- 

lis ly partibusarquaJesj&omncs^omnibusi&^ 
fm, fh, fn, ft> fo> fK, iplls lp> lq, lr, Is, lt> 
lu, Ix, fingulini;mcri,fingulis^quales:&eorum 
difFerentia? aequales, & fimiics: additifque vtrimqj 
communibus numeris ef, el> etiam compofito- 
lumdifterenti^funtiequales&fimilcs: & ef eg, 
em> eh, en> ei, eo, eK> funt fimilitcr arithmeti- 
cedifpofitijatque el> ep, eq, er, es> et> eu> ex. 
Eft auiem ef, non minor, quam fecunda poteftas 
fg, & eft el, maior, quam ef Sc lp requalis ipii fg: 
ergo el non minoreft, quam fecunda potcftas 
lp: .dcoque fimiliteretiam ep, non mmor, qua m 
fecunda potcftaspr: S£ er, non minor, quam fe- 
cundapotcftas rt: & et> non minor, quam fecun- 
da poteftas tx\ Itaque ficut demonftratum elt^ 
qucd 

fg (ef)-+gm (eg): rcvnor eft , quam fm (cf). 
mh (ef) +hn (*/■): minor,q.iam mn(eh). 
m (eh) +10 (ei j: minor, quam no (enj. 
oK(ei)^Kl(eK): minor, quam ol(eo\ 

Sic 
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r,i n o q s 

h i K 



u 



X 



2. h. 
2. b. 
Z. b. 

47- &• 



| Sicdemonftrabitur,qu6d 
j ty( e 0-*-p<i(tp) minoreft, quam lq(el). 
qr (ep)~+rs (er) minor, quam qs(ccj). 
st(er)-vtu(et) minor, quam su (es). 
ux (ei)-+xy (ex) minor , quam uy (eu). 
Itcm ficut demonftratum eft, quod 

fg(ef)> grn-+mh(eg) y hn-+m(eh) y io^ok(ei) y 
Kl (ek). 

componuntprimumprologarithmumfcrici C: & 
quod 

fin(cf) y mn(em) y no(en) y ol(eo) y componunt 
primum feriei c^/. fic 

lp(el) y pq-*f(cp) y rs-+st(er) y tu+ux(et) y *y(ex) y 
componunt fecudum prologarithmum feriei C: & 
lcj (cl) y cjs (ecj) y su (es) y uy (cu) y componunt fc- 
cundumfcrici A. Et omnino licut primusferiei 
C y pcrfpedeeftminorprimo (eriei A: ita fecun- 
dusprologarithmtis, eft pcripccle minor fecun- 
co. Quod&c. 
Similicer oftcndetur, quod&tertius tcrtio,&quartus 
quarto, funt peHpe&e minorcs: & quod quifque prologa- 
rirhmus feriei Q peipccte minor eft> arqueordinato pro- 
logarithmo feriei A. 
Q«3re&c. 



47- b. 

def.S.b 
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norcs . 
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Theo). 50. Prop. 50. 
Yperlogarithmi rationu n duplg , & fiipdrparticula- 
num ; quo funt,minores inter terminos, eo funt ml 



Prspar. 



Efto J y feries harmonica naturalis: & ordinenrur C B> C, 
D y feries prologarithmorum ; 2? quidem , ex binis a fecun- 
do ; C y ex ternis a tertio ; D, ex quaternis a quarto ; & lic 
deinceps , a quotoquolibet , ex totenis • 

Demonjlr. N 

Nam in ferie arithmetica naturali, ratio fubdu- 
pla,efl;inter minimos terminos,primiirn > &fe- 
cundum;deinde inter maiores, ordinatim multi- 
plos minimorum; vidclicet inter fecundum , & 
quartum; inter terrium,& fextum; inter quartum, 
o&auum. Ergo reciproce,in feric harmonica na- 
turali > ratiodupia, ertinter maximos rerminos, 
primum, & fecundum; deinde intcr minores ordi- 
natim fubmulnpios maximorum; videlicct intcr 
lecundum , & quartum ; inter rcrtium , & fextum; 
inter quartum, &o£buum . Ergo rationisduplg, 
intermaximos terminosprimum, & fccundmrL/, 
hyperloganthmus; ert p ri nui s te r m i n u s fctisi 
nempe vnitas. dcindcinter mincrcs tcrmmos fe- 
cundum, & quartqm , hyperlogarhhmus , eft prr- 
I musprologaiithmusfcriei $> cxduohus a fecun- 
ncmpe ex fecundo, & rcrtio . & intcr rertium, 



zi. 7. 

ip. h. 

24. h. 

def.zoh 



lcf.iih 



Kk 



3(5. h. 
1 1 . 7. 
19. h. 

Z4. /', 
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Scfextum, minores adhuc tcrminos,hyperloga- 
rithmtis, eft primus prologarithmus feriei C, ex 
tribus a tertio, nempe ex tertio , quarto , & quin- 
to . Et deinceps intcr minores tcrminos quarttim, 
&o&auum,hyperlogarithmus, eftprimus pro- 
logarithmus feriei D, ex quatuor a quarto, nempe 
ex quarto, quinto fexto, & feptimo. Sed huiufmo- 
di primorum prologarithmorum,minor cft qui ex 
pluribus, quam qui cx paucioribus terminis. Ergo 
hyperlogarithmorum daplx rationis minor eft, 
qui minores intereft terminos, quam quiintcr 
maiores. Quod &c. 

Rurfum in ferie arithmetica naturali,ratio fub- 
fefquialtera , eft inter minimos tcrminos , fecun- 
dum,&tertiumj deindc inter maiores,ordinatim 
multiplos minimorum; videlicet inter quartum, 88 
fcxttim; intcr fexrum , & nonum 5 intcr octauunt/, 
& duodccimum . Ergo reciproce in ferie harmo- 
nica naturali, ratio feiquiakera eft inter maximos 
tcrminosjfecundum, & tertium 3 deinde inter mi- 
norcs,fubmu!tiplosmaximorum,quartum, & fex- 
tum;& intcr minores, fexrum , &nontim j Se ad- 
ief.nh huc inter minores, ocrauum, 3c duodecimum. Er- 
«orationis fcfquialtcrc inter maximos terminos, 



j icainclum, & rcrtiiim,hypcrlogarithmus, eftfc 
! cu -dus fcrici A. dcinde intcrminores,quartum, 
| &fextum,hyperlogarithmus, eft fecunJus pro- 

loga- 
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49. h. 
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logarithmus ferici 2?, ex duobus a quarto, nempc 
ex quarto, & quinto . & inter fextum, & nonum,> 
adhuc minores , hyperlogarithmus , eft fecundus 
fcriei C y ex tribus a fexto > nempe ex fcxto , fepti- 
mo, & o&auo. & inter ottauum, & duouecimum, 
adhuc minores , hyperloganthmus > eft fccundus 
ferieiD,exquatuorabo&auOjnempe cx o&auo, 
I nono,decimo,& vndccimo. Scdin feriebus hu- 
iufmodi,fecundorum prologarithmorum, minor 
eft, quiexpluribus,quam qui cxpaucioribus ter- 
minis. Ergo fcfquialtera? rationis hypeiloga- 
rithmorum minor cft,qui minores inter termi- 
nos, quam qui eft inter maiores. Quod &c. 
Similiter prorfus demonftratione oftendetur, de fcf- 
quitertia ratione^ adhibitis tertijs prologarithmis earum- 
dem ferierum : & de fe/qui quarta > adhibitis quarris pro- 
logarithmis : & de omni fuperparticulari raticne. 
Quare &c. 



Theor. 5 1 . Propof. 5 r . 

OMnis ratio multipla, ve! eft dupl a, vel ex dupla & fu- 
pcrparticulanbus compofita . 

Demonjir. 

| Nam tripla 3 ad 1 , ex fefquialtera, 3 ad 2, & 
A/.y.tf. j dupla, 2 ad 1, componitur:quadiup!a,4 ad i, 
,( cx iefquitertia,4 ad 3, fcfquialtera, 3 ad 2,&du- 
| pla,2ad i:quintupla, 5 ad 1, ex fefquiquarta, 5 

Kk 2 ad^, 
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ad 4,fefqui*ertia,4id 3 > fefquialtera, 3 ad 2, & dupla, % 
ad 1 . Et fic de reliquis . 

Quarc &c. 



Theor. 5 2. Prop. 52. 

OMnisratio numerofa,cx fuperparticularibus com- 
ponitur . 

Hypotb. 

Eftorationumerofa a ad£. 

Dico a ad b rationem ex fupcrparticularibus cfle^ 
coinpofitam* 

Prdpfr. 

Afllimanturnumeri 8,5, eamdcm inter fe rationem-i 
hubentes a ad b. &intcr 8, & 5. mcdij numen. 7. 6. 

Demonflr. 

def.5.6. Ratio 8 ad 5 exrationibus 8 ad 7, 7 ad 6> 
6 ad 5, componitur. Scd8ad7, racio numen 
adnumerum vnitate minorem , eft fuperparcicu- 
laris,item 7 ad 6", 6 ad 5, funt raciones fuper- 
parciculares:ergoracionumcrofi, 8 ad5,vela 
j ad b } ex rationibus fuperparticulanbus compo- 
{ nitur. Quod&c. 
Quaic &c. 



Q 



Tl:eor. 53. Prop. 53. 
Votcunque terminorum , e ferie harmonica natura- 
Ii , ordinc quantitatis accepiorum, hypcrloga- 

rithmus 
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rithmus rationiscompofitae interextremos, componitur 
cx hype rlcgarithtnus rationum componentium , inter ex- 
tremos, & medics. & hypolcgarithmus ex hypologa- 
rithmis. Hypotb. 

In feric harmonicanaturali,fint tres termini a> b> c: & 
efto a> maior,quam b> &b> maior,quam c. 

Dico rationis a ad c> intcr terminos a> c> hyperloga- 
rithmum,ex,rationis a ad b> inter a> b> &rationis£ ad c, 
inter b> c> hyperlogarithmiscomponi. 

JEt hypologarithmum ,exhypologarithmis. 

Pr*par. 

Sumantur intcr terminos a> b> omnes medij inferio 
harmonica naturali : necnon inter b> c. & fint inter a> c 
termini. 4 * 

aobibKlmnc 

o 

TDemonJlr. 

Hyperlogarithmus rationis a ad b> inter terminos a, b> 
eft a-±g-+b~vi. Hypcrlogarithmus rationis b ad c> iiiter 
terminos b> c> eft b-^K^-l^-m-vn. HyperIogarithmusr,> 
tionis a ad c> interterminos a> c> eft A~±g-*h-*i-+b-*K-±l 
-*m*+m cx vtrarumque rationum a ad b> $i b ad c> hy- 
perlogarithmis, inter eofdem terminos compoficus. 
Quod &c. 

Itern rationis a ad b> inter a> b> hypologarithmus eft, 
^-4-/?-t/-+^:&rationis b ad c> inter b> c> eft K-+l-+m-+n-*c: 
& rationis a ad c> eft g-± *-* /h- c . ex 

vtrifquecorapofitus. Quod&c. Quarc&e. 



~6i ELEMENTVM 

Theor. 5 4. Prop. 5 4. 

CViufque numcrofe rationis hyperlogarithmi, quo 
funt,minoresinter terminos,ed funt minores . 
Hypoth. 

Eftonumerofa ratio interferiei hamonica! terminos 
abvmtate,maiorcs 1(34), i(jb) y &deinde inter mino- 

res 1(44), 1(4^). 

Dicointer 1(44), 1(4^), minorem efle hyperloga- 
rithmum,quam inter 1(3*), 1(3^)- 

Pr<epar. 

Aflfumantur minimi numeri in eadem ratione 
31. 7. a } k & deinccps maiorcs , nempe dupli, tripli, 
27. h. quadrupli, doncc inucniatur dcnominatores pro- 
pofttorumterminorum, 3^, 3^ 44, ^b. Deinde 
inter a, b ordinentur omnes medij , in ferie ari- 
thmetica naturali,quorum deinceps fupparticula- 
resiuntrationcs, a y e, d y b y Sceorum «quemulti- 
15.5. pli ia y 30 iA y ib y cafdem fupparticulares ha- 
j bcntes rationcs deinceps, nccnon S£ a?quemulti- 
! plieafdemhabcntesrationes 41, 40, <\b. Su- 
mantur denique in ferie harmonica termmi, ab his 
denominati 1(34), i&r), l(jW), l(3^>& i(4*)> 

i(40, i(4^)> i(4^)- 

Dcmonflr. 

i ]./;. | Tcrminorum 1(4*), i(40> '(^» ! (4^) ra " 
j tioncsdeinccps,nccnp tcrminorum 1(3**), i(3 f )> 
I i(3</), 1(5/;, rccipioce funt eedem , qua.* tcrmi- 

norum 



50. 



5> h 
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norum 4^ 4^, qd y ^b y necnon $a,ic>$d,ik 
ideft, caedem fuperparticulares. Quarum rationis 
inter i(4<*)> i(4f)>minoreft hypcrlogarithmus, 
quam mter 1 ( 3 a)> 1 ( 3 c) : & inter 1 (40> 1 (4^)j m *- 
nor>quam inter 1 ( 3 0> 1 ( 3 inter 1 (4<0> 1 (4^)> 
minor,quaminter 1(3^» i(3^).Ecexminoribus 
hyperlogarithmis , minor eft hyperlogarithmus 
j compofitus,rationis compofit^ interextremos 
! 1 (qa) y 1 (4^),quam ex maioribus^inter extrcmos 

i i(3*)> '(**)• Quod&c. 
Quare&c. 



Theor.H. Prop.f}. 

HYperlogarithmi rationum dupke> &fuperparticu!a- 
rium, quo funt > minores inter terminos > eo funt 
maiorcs. 

Pr<epar. 

Efto ^ferics harmonicanaturali>.&ordincntur jB y C y 
D> fericsprologarithmorumabvnitatej 2 quidem,exbi- 
niss C> externis; 0,exquaternisj&ixcdeinceps. 

Demonft. 

def.\i.b Nam in ferie arithmetica naturali>ratio fubdu- 
pla eft interminimostcrminos,primum> & fecun- 
%u 7. dumjdeinde inter maiorcs, ordinatim multiplos 
19* h. minimorum; videlicet intcr fecudum,&quartumj 
24. h. inter tertium>& fcxtum;inter quaituai,&o#auu. 
def.iob Ergo reciproce in ferie harmonica naturali , ratio 

dupla 
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48. b. 



26. h 
21. 7« 



2<H ELEMENTVM 

dupla cft inter mjximos tcrminos , primutn , & fe- 
cundum;dcindeintcr minoresordinatim fubmul- 
tsplos maximorum ; videlicet, inrer fecundum, & 
quartumj inter tertium, & fextum; inter quartum, 
&o*5tauum. Ergo rationisduplae,inter max;mos 
tcrminos primu, & (ccundum, hypologanrhmus, 
eftfecundustermmusfenei A, nempe 1(2). de- 
indeinterminores terminos fecundum, &quar- 
tum, hypologarithmus,eft fecundus prologari- 
thmus feriei 2, ex duobus a tertio, nempe ex ter- 
tio, & quarto: & inter tertk)m,& fcxtum, minores 
, adhucterminos hypologarith mus , eft fecundus 
J prologarithmusferieiC,extribusaquarto, nem- 
J pe ex quarto, quinto , & fexto . & deinceps inter 
1 minorcs tcrmmos, quartum , & o&auum , hypo- 
logarithmus, cft fecundus prologarithmus ieriei 
DjQx quatuoraquinto, ncmpecx quintofexto, 
feptimo,&ochuo. Scd huiufmodi fccundorum 
prologarithmorum , maioreft,qui ex plunbus, 
quam qui cx paucioribus tcrminis . Ergo hypc- 
logarithmonimduplc rationismaiorelt, quimi- 
norcsinterefttcrminos,quam qui intermaiores. 
Quod&c. 

Kurfum in fefic arithmetica naturali,ratio fub- 
fcfquialtcra, cftintcrminimos tcrminos, fecun- 
dum, & tci riumj dcinde intcr maiorcs , ordinatim 
! mulriplosrninimoriim ; vidclicct,intcr quartu.n, 

&fex- 



qvintvm: 2*5 

& fextum; inter fextum,&nonum; inter o&auum, 
& duodecimum • Ergo reciprocfc in fcrie harmo- 
nica naturali, ratio fefquialtera eft inter maximos 
terminos, fecundum, & tertium j dcindc inter mi- 
norcs, fubmultiplos maximorum, quartum,& 
fextum; & interminores fcxtum, & nonum 
adhucinterminores o&auum , &duodecimuniLi. 
Ergo rationis fefquialtera intcr maximos termi- 
nos, fecundum, & tertium , hypologarithmus^eft 
tertiusferiei A. deindeinterminoreSjquartumySi 
fcxtum > hypologarithmus , eft tertius prologa- 
rithmus feriei ex duobusaquinto, ncmpe ex 
quinto, & fexto. & inter fextum>& nonum, adhuc 
minores terminos, hypologarithmus eft tcrtius 
fcriei C, ex tribusafeptimo, nempe ex feptimo, 
o&auo>& nono. & inter o£tauum>& duodecimum 
adhucminores>hypologarithmus> eft terutis fc- 
riei D> ex quatuor a nono> nempe ex nono> dc- 
cimo> vndecimo> & duodecimo . Sed in fcriebus 
huiufmodi, tertiorum prologarithmorum , maior 
eft > qui ex p!uribus> quam qui ex paucioribus ter- 
minis. Ergo fefquialtcitf rationis hypolcga- 
rithmorum ,maioreft>qui minores intertermi- 
nos> quam qui eft inter maiores. Quod &c. 
Simili prorfus dcmonftratione oftendetur; defefqui- 
tertia ratione>adhibitis quartis prologarithms earumdcm 
ferierum: & de fefquiquarta> adhibitis quintis prologa- 

LI rithmis: 
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rithnrs: &de omni fupcrparciculari rationc • 
Quare &c. 



Theor. 5 6. Propofl 5 6 • 

CViufque numerofa? rationis hypologarithmi > quo 
fu nt, minorcs inter tei minos, ed lunt maiores . 

Hypoth. 

Efto numerofa ratio inter feriei harmonica? naturalis 
terminos ab vniratc, maiorcs i($a), *(3b)> & deindein- 
rerminores 1(4*), 1(4^). 

Dico inter 1(4*), 1(4^% niaiorem efle hypologari- 
thmum^quaminter 1(3^1(3^). 

Pr<epar. 

Aflumanturminimi numeri in eodem ratione 
a> k &intcrminimos > medijomncs c,rf:quorum 
terminorum a, c y d,b> rationesdfcincepslunt fup- 
particulares; aflumantur &corum mulcipli,do- 
' ncc prcpofxtortim tcrminorum dcnominatores 
inueniantur, 3^ 30 3^ 3^> & 4^ 4^4^ 4^ eal- 
dem fiipparncuiaies habercs rationes deinccps. 
Sumantur deniquc kl ierie harmonica,termini ab 
his dcnominan 1(3*), i(jO* l (s^)y *('3%,& 
1(4;?), i(40> i(4^)> i(4^):quorum rationcsdc- 
inccps^reciproceiunt cedem,& iupciparticularcs. 
Dcmo))jh\ 

Tnter 1 (4*), 1 (4<)> maior efl: hypologari- 

| thmus, quammter i(3*)> lO^O 8 & ^ tec ] (40> 

1(4^ 



1;. b. 
35. 5. 



24. 



55- & 
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1(4*/), maior,quaminter i{$c), 1(3;/); & intcr 
i(4<0, 1(4^), maior,quimintcr 1(3 d) $ i($b). 
3»3. &. Etexmak>ribushypologarithm?s, maior eft hy- 
pologarithmus compofitus, rationis compofita^ 
inter extremos 1(4*), i(4^),quamexminoribus, 
inter extrcmos 1(3*), 1(3*). -Quod&c. 
Quare&c. 



Theor. 5 7. Prop. 5 7. 

Elufdem rationis , inter eofdcm terminos, hyperloga- 
rithmushypologarithmo eft maior, 
Fiypotb. 

Sintin ferie harmonica naturali ab vnitate , termini a, 
b: &efto dprior,quam b. 

Dico rationis a ad b> inter £ terminos,hyperloga- 
rithmum hypologarithmo maioremefTe. 

Pr^par. 

Intcr a> b> fumantur medij omnesinferie harmonica, 
quorum fumma c. Demonjl. 
hypoth. a: prior, quam b. 
cj. h. a: maior^quam b. 

a-+c: maior,quam c^-b. 
def.izh a-+c: hyperlogarithmus. 
def.i$h I c-±b: hypologaruhmus. 

Ergo rationis a ad b> inter a> b terminosjhy- 
pcrlogarithmus, eft maior hypologarithmo. 
j Quod&c. Quare&c. 



ELEMENTVM 

Theor. J 8. Prop. $ 8. 

Elufdem rationis intcr quofcunque terminos, hyper- 
logarithmus hypologarithmoeft maior. 
Hypoth. comm. 
Infcrie harmonica naturali ab vnitate, funtotcrmini 
proportionales a ad b y vt c ad d. 

Dicointcr a, b hypologarithmum , hypologarithmo 

intcr c j d, maiorem eiTe . 

Hypoth.p.cafi 

Efto a y maior , quam r. 

Demonjlr. 

i 4 . 5. I Quoniam 4, maior eft, quam c; etiam £, ma- 
54. b. ioreft,quam d: & inter a y b y maiorcft hyperlo- 
58. b. garithmus , quam intcr c, d: fcdinter c, d y hy- 
perlogarithmushypologarithmo eft maior.-ergo 
j mter a y b hypcrlogarithmus> hypologarithma in- 
j ter c 3 d y eftmaior. Quod&c. 

Hypoth. 2. cafi 

Efto a y minor, quam c. 

Demonjlr. 

14. 5. Quoniam a y minorcft, quam c; etiam b mi- 
58* b. nor cft, quam d: & mtcr a y b y hy pcrlogarithmus 
5$. h. hypologarithmo eft maior.hypologarithmus au- 
tem inter <*, b y hypologarithmo inter c, d y eft 
maior. Ergo inter a y b hyperlogarithmus , hy- 
pologarithmo intcr c, d y eft maior. Quod &c. 
Quatc &c. 
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Trcbl. l.Prop.^g. 

D[ Ata ratione , terminos inuenire cuiufpiam dctermi- 
natae raticnis numercfe,inferic harmonica natu- 
rah ab vnitatc,quos inter hypologarithmus ad vltimum, 
maior eft, quam in data ratione. 

Hyfoth. 

Sitdata ratio a ad b: &fitdetaminata rationumero- 
fa c ad d. 

Opcrtetiruenirein faieharmonicanaturali abvnita- 
te, terminosprcporticnales, vt c ad d: qucsintei hypc- 
logarithmus ad vltimtm eorum * maior eft, quam vt a 

Covfxr. 

Rationis c ad d> minimi numeri inueniantur c> d: & 
efto c minor, quam d\ cuius defc&usev &inucniatur/ 
multiplex ipfius e, & maior ad vr itatem , qiunm vt a ad k 
&quotuplex eft/ ad e, totus mimerus accipiatur g: per 
quem multiplicentur c> d> termini,&fiant gc y gd produ- 
&i: quibus denominata? fumantur vnitates in fcrie harmo- 
nica naturali, i(gc) y i(gd). 

Dicointer i(gc) y i(gd) hypologarithmum ad i(gd)> 
mniorem cfle, quam vt a ad L 

Demonfu 

p. b. 

12. b. 
def.i9*b 
p. 3. 



Quoniam c y minoreft, quam d: & gc, minor 
quam^: crgorcciproce i(gc) maioreft,quam 
i(gd): &finguIimcdijhaimoniciinter i(gc)> 1- 
(gd) } funtmaiores^quani 1 (gd): &(jmulomne$ 

ad 
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ad i (gd) maiores funt , quam vteorum mulcitu- 
do ad vnitatcm. Si componendo hypologari- 
thmus inter i(^), i(gd), maior eft ad i(gd), 
quam vt eius multitudo terminorum ad vnitatem. 

Termini autem fcrici harmonic? ab vnitate in- 
clufiuc, vfqnc ad i ( gd) inclufiue, tot funr,quotus 
cftod: &vfqucad i(gc) incluiiuc,quotuseft, gc: 
& ab l (gc) exclufiue , vfque ad i (gd) inclufiue, 
tot,quotuseft, gd—gc Sed d — c, eft c: & gd 
— gc y eft gc: &g nniltiplicans e, facit f. Ergo 
terminiab i(gc) exclufiue,vfquead i(gd) inclu- 
fiue,tot funt , quotus eft f. Sed termini ab i (gc) 
exclufiue, vfque ad i(gd) inclufiue , componunt 
hypologarithmuminter i(gc), i(gd): crgomul- 
titudo tcrminorum hypologarithmi inter i(gc), 
i (*</), eft f. Scd / advnitatcmmaior eft,quam 
vt a ad b. Ergo hypologanthmus inrer i(gc), 
i(gd), ad i(gd), maior eft, quam vt a ad b. 
j Quod &c 
Quarc&c. 



30. h, 



Btf.xih 



cmftr 



Probl. Z.Prop. 60. 

DAta ratione,tcrminos inucnirecuiufpiam dctermi- 
natft rationis numcrofa», in fcric harmonica natu- 
iaii ab vnitatc,quosinterhypcrlogarithmus adprimum-i 
maior cft, quam in data ratione . 
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Hyfoth. 

Sit data ratio a ad k & iitdetcrminata ratio numero- 
fa c ad d: & efto r, minor, quam 

Opoitct inuenire, infcrie harmonica naturali abvni- 
tate,terminc $ proportionalcs vt c ad */: quos intcr hy- 

perlogarithmusadpriinumeorun^maioreft^quam vt a 
ad b. 

Conjlr. 

SP- h. J Fiat vt d ad c y ita £ ad e: & inueniantur ter- 
1 j mini in ferie harmonica naturali ab vnitate , pro- 
| porrionales / ad^,vtd ad q interquos hypolo- 
I gamhmus, maior lit ad quam vt a ad 
Dicoinier /^ hypcrlogarithmum, ad / maiorem e£ 
fe y quam vt 4 ad k 

Demonflr. 

confir. Inter /^ hypologarithmus,ad g y maior eft, 
co»/?r. quam vt a ad ^ ad / efi: vt e ad L: ergo inter 
4-5- 1/ £ hypologarirhmus, ad / maior eit, quam vt 
57./;. ad b. Sedinter/,^ hyperlogarithmus hypo- 
8. j. I logarithmo d\ maiorjmaioi emque babet ad / ra- 
xj. y. | tionem : crgo inter / g hyperloganthmus; a j/i 
x maioreft, quam vc a ad b. CJuod&c. 
Quare &c. 



D 



ProbL 3 . Prop. 6 1 . 
Atisduabus numero/is> &non arquealtis rationi- 
bus y vfnique maious, vcl vtnique minoris inje- 

quali- 



m 



i!yi ELEMENTVM 
qualicatis : iuuenire in ferie harmonica naturali , terminos 
duarum rationum , vt hypologarithmus altioris , maior fit 
hyperlogarithmo deprelfioris. 

Hypoth. 

Sint duse rationes numerofa? , vtrseque maioris , vcl 
vtrseque minoris inajqualitatis , A altior , 3 deprelfior. 

Oportetinferieharmonica naturali , terminos inueni- 
re vtrarumque , vt hypologarithmus A , fit maior hy- 
perlogarithmo S. 

Conjir. 

35<7< | Inueniantur c , d , minimi numeri numerofa» 
3? 7 , rationis A : quorum c , minor , quam d . Item 
inueniantur e , f , minimi numerofe rationis 2? : 
quorum <?, minor, quam / . Fiat ex c y e pro- 

A % 
c d t f 

ce cf g de 

cef eg cfi fg def 

l(cef) l(eg) l (fi) J W) 

du&us ce: & vt c ad d, ita ce ad <&: & vt * ad 
f t ita ad c/. Et quoniam altior cft A , quacn 

ideft, c ad d, quam * ad/j ideft , ce ad 
quam ce ad c/. & funt minoris inarqualitatis. 
drf.p.4. 1 crgo c«r minoi eft ad de, quam adc/. Ergo cf 
to - 5- ! minor cft, quam Sumatur inter cf , de me- 
I dius quihbcc numerus^. & multiplicentur om- 
rfr/.a8./j | nes ce , tf , g>de , communiter pcr/: & fint 

pro- 



i /.2.8.6 



b. 
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Q V 1 N T V M. 173 
produftt cef, cfi, fg 9 def necnon multiplicetur 
g, per e: &fit produ&us^. Etquonia cefad c/i,eft 
vt e adf item^ad fg,el\ vt<?ad/:ergoc*/ad r/z, 
cftvr eg ad fg. Eft autem cf minor,quam^: er- 
go cfiy minoreft,quam^: ergo cef minor eft, 
quam eg: ergofunt quatuornumeri ,hocord:ni/ 
cef egy fg,def, priores minores poftcrioribus ; a 
quibusdenominata^vnitates i(cef), i(ge), i(fg), 
i(def), funtinferieharmonicanaturali ab vnita- 
te, hocordine, priorcs maiores pofterionbu?. &t 
eft i(cef) ad i(def)y vt d ad c; & t(eg) ad I- 

(Ji)y vt/ad*. 
Dicohypologarithmumintertcrminos \(cef), i(def), 

maiore eiTe hyperlogarithmo inter terminos i (eg), i (fg). 

Demonflr. 

Nam hypologarithmus inter terminos i (cef), 
i(def), cx i(eg), ex i(#), & ex omnibus inter- 
mcdijs,alijfque terminiscomponitur: hyperloga- 
rithmus vcro inter i(eg), i(fg)> ex i(eg), & ex 
intermedi/s terminis, vfque ad i(fg) exclufiue, 
componitur. Ergo hyperlogarithmus inter i- 
(cef), i(def), maior eft hyperlogarithmo inrer 
i(eg), i(fg). Quod&c. Quare&c. 



def.iBh 
9. b. 

11. 5. 
conftr. 

14. 5. 



zj. b. 

14. h. 

24. & 
9. b. 



def.z^h 
def.izb 



D 



Probl. 4. Prtf/». 6 z, 
Ataqualibetratione inaequalitatis ,inuenire in ferle 
harmonica naturali abvnitatc,terminos deteimi- 

M m natam 
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274 ELEMENTVM 
natam habentcs rationem inter quos hyperfogarithmus 
adhypologarithmum propior eft a?qualitati, quaminda- 
ra ratione . 

FJypoth. • • 1V k\ 
Sit data ratio in t Tquaiitatis a ad b: & fitdeterminata^ 

quaxlam ratio C. 

Oportetinucnireterminosin fcrie harmonica naturali 

alvnitate, habenteseamdem C rationcnvjinter quoshy- 

perlogamhmus ad hypologarithmuftv eftpropior #qua- 

litati, quam vt a ad b. 

Conftr. 

<fo. Efto a maior quam b. &inucnianrur inferio 

j harmonica naturali ab vnitate , termini , pnor d, 
\ poftcrior^interquoshyperlogarithmusadprio- 
j rem d, maior eft, quam vt a ad a — b. 
Dico inter d> c hyperlogarithmum ad hypologari- 

thmum^maiorcmcfrc^ quumfa a ad 1$ maiorem > quairu 

Vt b ad a. 

Pr<epar. 

Inter d> c, aflumatur mcdiorum omnium harmoni- 

corum fumma f. 

Dcmouflr. 

Intcr d y c hyperlogarithmus cft d^f\ & hy* 
pologarithmus f+r. &eft ^-i/ad^maior^quam 
vt a ad a — b: &pcr conucrlionem rationis, d 
^f ad /$ minor,quamvt a ad <£. Sed d-*f<«^f 
■' 0 minorcfhquam vtd- f^f. Ergo 



confir. 
3- 5- 
8. 5. 
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QVINTVM. 275 

f-*e, minorcft,quam vt a ad k Ergo inter d, t 
hyperlogarithmus ad hypologarithmum , minof 
eft , quam vt a ad b. Quod &c. 
58.% Et cft hyperlogarithmus hypologarifri mo 
.8. 5. maior : b autem , minor, quarri a. Ergo Iiyper- 
, logarirhmus ad hypologarithmum maior eft, 
quam vt b ad. a. Quod &c. 
Quare &c. 



Tteor.j9.Prop.63 

SI fueritprimaadrccundam,minor,qu'am vt t|rtia ad 
quartamj fuerit autem prima, quam tertia, maior: erit 
&fecunda , quam quarta, maior. 

Demonjlr. 

Nam fi eflet fecunda sequalis quarta: : efiet pri- 
' ma ad fccundam, maior , quam vt tertia ad quar- 
tam: contra hypothefim . Qabd n fecunda eflet 
minor , quamquarta.-efiet prima ad fecundam,, 
I maior,quam vt ad quartam.-prima autcm ad quar- 
' tam,majior clf quam y t tertia ad qu.artam: e-IJet er- 



8. 5. 

8. 5. 

8. 5. 



13. 5. 



j go prima ad iccundam , maior , quam vt tcrtia ad 
l.quartani, contra hypothefim. Eft ergo fecun- 
da, qtiam quaita maipr . Quod &jc.^ Quarc &c. 



s 



Theor. 6o.Prop. 64. 
I fueritprimaad fecundam,maior,quam vt tcrtia ad 
quartam ; fuerit autcm prima , quam tertia minoi : 

M m 2 crit 
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i 7 o ELEMENT VM 
crit Sdecunda, quam quarta, minor. 

Demonjlr. 

Nam fi elfct fecunda aequalis quartse : efletpri- 
ma ad fecundamminor,quam vttertiaad quar- 
tam. contra hypothelim . Quodfi fecunda cffet 
maior, qtiamquartareffetpnma ad fecundam., 
minor, quam vt ad quartam : prima aute ad quar- 
J tam, minor eft, quam vt tertia ad quartam : eflet 
j crgoprima ad fecundam , minor , quam vt terriav 
,j ad quartam. contra hypothefim. Eft crgo fe- 
j cunda,quamquarta;minor. 
Quare &c. 



8.5. 



8. 5. 
8. 5. 
13« J. 



Tbeor.6l. Prop.6 1 ). 

EArumdem numerofarum rationum vna tantunL» 
quantitas eft logarithmus . 

Hypotb. 

Suntoduajquantitatesina^quales a, k & efto a, loga- 
lithmus rationis C. 

Dico i> non eflc Iogarithmum rationis C. 

Pr,epar. 

Sumatureiufdemrationis C, hyperlogarithmus 



62. h. 



57. h. 



d, & hypologarithmus e } 
quatnvt a ad b. 

Demonjlr. 
d : maior quam e. 
Si a, maior eft, quim k 



propiores «qualitatij 



d, r. 



2 / 7 



conflr. 
def.i^b 
63. h. 
def.iqb 



Q V I N T V M. 

d\ e: minor,quam a\ b. 
d: maior,quam a. 
e: maior,quam b. 

b y noneftlogarithmusrationis C. Quod&c. 
Si a, minoreft,quam b. 
conftr. J e> di maior, quam a, b. 
dcf.z^b i e: minor, quam k 
64. h. ! d: minor, quam b. 
defi+h I b y non-cft logarithmusrationis C. Quod &c. 
Quare&c. 



D 



muai 



5 p. h 



60. k. 



defp. $i 



Theor. 62. Prop. 66. 
Eterminafce numcrote rationis hypologarithmi ad 
vltimum terminum, & hyperlogarithini ad pri- 
funt rationes quafi infinitx . 

TDemonfir. 

Poftunt enim inueniri cuiufque decerminatg ra- 
tionis numerofe termini in lenc harmonica natu- 
rali ab vnitate,quorum ad vlrimum, hypologari- 
thmusmaioreft,quam indata quacunque ratio- 
ne : item, quorum ad primum , hyperlogarithmus 
maior eft, quam in data qu acunque ratione. Qua- 
re hypologarithmi ad vlnmum terminum,& hy- 
perlogarithmi adprimum, ratio quafi eftinfimta. 




Theor. 
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278 ELEMENTVM 

Theor. 6 3 . Propof. 6j. 
I tnumina'qualiumquantitatum>^^^ 

0 fucrint propiorcs cequa!itati> quam data rario ingqua- 
Iit t .tis:cciai)imaxima^nicdia; mcdia>& minima>erunt 
prcpiorcs sequalitati > quam data cadepi latio . 

Hypoih. 

Sintincequalesquantitatis a, b y maxinja quidem a> 
minima c: &fit dataratio in&qualitatis d ad e$ cuiusm^- 
iortcrminus d } minor e: Sdic a adc, propior cTqualitatJ> 
quam d ad e. 

Dico a\ b, & l\ c: propiores#qualitati>quam d$ e: 

Demonjlr. 

bypotb. a\ c: propior ax]ualitati> quam d\ e. 
dcf.3.2. a\ c: minor> quaai d> e. & c; a: maior>quan^ e\ d. 
8. 5. a> h: minor>qi]am a>c. & b\a: maior> qucUrujtf. 

1 j. 5. a\b: minor>qtiam d\e. & b\ a: maior,quam e\d. 
def.2.3. a\ b: propior £qualitati>quam d\ e. Quod&c. 

8. 5. hx c: minor>quam a\ c. & cj b: maior>quam cj a. 
X j, 5 . ti c: minor>quam $ c. & c: b: maior 3 quam 
defo.j. k\ c; propior wrqualitati>quam d\e. Qupd&C. 
Quare&c. 



rrvbU <>.Prop. 6 8. 
THV Ataquafibej: rationc in;;qualitatis, inucryre cuiuf» 
g^J dam qcteiminarse rationis hypcrlogarithmos>& 

i ^pologaritnmos adinuiccm> & ad logarithmum pro- 

[ lores sequafitatlj quam in datarationc - 
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6z. b: 



Q V I N T V M. *f9 

Hypoth. 

Sit data ratio inxqualitatis a ad b; cuius maior ter- 
minus a, minor &fitdeterminata qu.rda n ratio C. 

Oportet inuenire hyperlogarithmos , & hypolog.iri- 
thmos ad inuicem, & ad logarithmum rationis C, propio- 
res aequalitati , quam in ratione a ad b. 

Conjlr. 

Inuertiantur in ferie harmOnica naturali ab vni- 
tate duo terminr d, e, habentes eamdem ratio- 
nem Cjihterquos hyperlogarithmus f, adhypo- 
logarithmum g, fit propior aequalitati, quamin 
rationc a ad b. Sumanturque minorestermini 
quam d, e, eamdcm habentes rationem C; inter 
j quos efto hyperlogarithmus h; &cfto hypok> 
! garithmus i: & ciufdem rationis C, elto logari- 
| thmus k 

■ DicO f, g, h, i, kj propiores eflesequalitacr , quam in 
ratione a ad b. 

^"Dcmonjir. 
f: maior eft, quam h. 
h: maior , quam 
k: maior,quam i. 
i: maior, quam g . 
t l fig: propior^qualitati, quam a; b. 
\f>% k.* hg* propioresaequa!icati,quam inratio- 
j ne a ad b. Quod &c. 
Quare &c. 



54- k 

def.xqh 
defiqb 
5<5. 
conflr. 
6j. b. 



I 





E 



*/*3 



280 ^LEMENTVM 

Theor. 54. 

lufdem rationis hyperloganthmi, hypologarithmi, 
Sdogarithmus, quaii func sequales. 

Demonflr. 

Poflimtenim inucniri eiufdem rationis hyper- 
logarithmi , & hypologanthmi, & ad inuicem , & 
adlogarithmum propioresa^quahtati, qua n iru 
dataqualibet ratione insequalitatis. Qaare ciuf- 
dem rationis hyperlogarithmi, hypologarithmi, 
& logarithmus, quafi funt #qua!es . 



Theor. 55. Prop. 70. 
Trj Quealtarum numerofarum rationum , equales funt 
JJlJ logarithmi. 

Demonjlr. 

6$. h. | Earumdem cnim numerofarum rationum, vna 
tantum quantitas^eftlogarithmus. Sed a>queal- 
zx y funt e#dcm intcr fc. nam li non effent egdcm, 
cum vclvtraquelit maioris, velvtraque minoris 
incqualitatis ; vrrarumq uc maions , que minor ci- 
fct, vcl vtrarumque minons inxqualitatis, quas 
maior cffer, propioreffet ^qualitati : & non ellent 
j inter fc aequealt»; coiura hypothehm. Ergo 
! ctiam xquejkarum rationum } vna tantum quan- 
] titaselHoganthmus. 
Quarc &c. 



Jh 
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Tbeor. 66.Prop. 71. 

NVmerofarum rationum, altioris, maior eftlogari- 
thmus, &depre(fioris, minor . 

Hypoth. 

Sunto numcrofa? rationcs, A altior, C B deprelfior: & 
efto iplius A, logarithmus a; & ipfius 2, logarithrnus k 
Dico a, raaiorem efle, quam 

Pr<epar. 

61. b. I Inueniatur f, hypologarithmusrationis 4 & 
hyperlogarithraus rationis 2; vt fit e, maior, 
quam d. 

Demonjlr. 
a: maior, quam c. 
f : maior, quam d. 
defa+h j d: maior,quam k 

'| a maior, quam Quod &c. 



cchflr. 



Quare &c. 



Tbeor. 67. Pro/>. 72. 

MVltiplicatarumnumerofarum raticnum hyperloga- 
rithmi funt quafi arquemultiplices: item hypologa- 
rithrai, quafi a:quemu!tiphces . 

hypotb. 

Sunto rationcs numerolce A, 2: & efto A, tfiplicatju 
ipfius 

Dico hyperlogarithmos^, hyperlogarirhmorum », 
quafuriphces efie. item hypclogarithmos hypologari- 
thmorum . 

N n • De- 



t8a 



V M 



53- h 



69. h. 



E L E M E N T 

T)cmonftr. 

Ex X, % rationibusdeinccps, duplicata? tatio- 
nis hyperlogarithmus, eft ex hyperlogarithmis 
vtrarumque S, 3 compofitus. Etex #,#,#ra- 
tionibus deinceps-,triplicata?rationis hypeilo- 
garithmus, eft ex hypcrlogarirhmis trium Ti, C B, B 
compofitus. item hypologanrhmus cxhypolo- 
garithmis. Scdrationnm B,B,B deinceps, hv- 
perlogarirhmi,funtquafi a?qualcs: item hypolo- 
garirhmi, quali a^quales . Ergo componendo,ra- 
tionis ex duabus B, B, dupljcara; hyperJo^ari- 
thmus,adhyperlogarithmum vnius quaJi eft 
duplex: & itci um componendo, rationis A, ex tri- 
j bus B, 2,2, triplicatajhyperlogarithmus adhy- 
i perlogarithmum vnms quafi eft triplcx . irem 
hypologarithmusad hypologarithmum,quafi eft 
I tiiplcx. Quod&c. 
Quare &c. 



Thcor. 6 8. Pr^. 75. 

MVltiplicatarum numerofimim rationum, funt a;quc- 
mulripliccslogarirhmi. 

Hypoih. 

Sunto rationcs A, 2, numcroJa.'; &efto /J, multipli- 

cata ipfius % 

DkoK •garirhmum A, logarithmi 2?, totuplicem efle, 

quoruplicatacft A ad 



Q V I N T V M 



283 



Demonfl. 



hypolo: 



ithttuV&l 



69. b. Hypcrlogarithmi, 

thmus A, funtquafi a;quales : itetn hyperlogari- 
thmi, hypologarithmi,& logarirhmus 5§,f inc qua- 
• » fisequales. Sedhypcrlogarithmi A, adhyperlo- 
1 garithmos »j & hypologarithmi,ad hypologa- 
nthmos, funt quali totuplices , quotuplicata eft 
A ad 55. Ergo hyperlogarithmi A, adlogari- 
thmum 55, funt quali totuplices . Sunt autem loga- 
rithmi A, & quantitates determinata? . Ergo 
! logarithmus A, ad logarithmum 55, totupiexeft, 
j quotuplicataeft A ad 55. Quod &c. 
Quare &c. 



71. /; 



31. 3. 
65. 

33' 3- 



Theor.69.Prop.74. 

RAtiones numerofe logarithmicam inter fe rarionem 
habentcs, Jogarithmice funt proportionaies, vt 
earum loganthmi . 

PJypotb. 

Sunto numerofe rationes A, 55, Jogarithmicam inui- 
cem ratKjncm habentes- &cftorationis A, logarithmus 
45 &rationis 59, loganthmus b. 

Dico A ad 5?, cffelogarithmice,ficut a ad k 

Pr<epaf. 

Rationis A, & quantitatis a, fumantur miajtiplitara* 
ratio 3^,&a?quenuiltiplexquantitas 34; item ranonis55, 
: &Quantitatis 4, multiplicata^i^&^quemultiplex aL 

^ Nn 2 De- 
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Demonjlr. 

hypotb. Rationis A> logarichmus eft a. 
7$.'b. Rationis 3A, logarichmuscft $a. 
hypoth. Rationis loganrhmus dt b. 
73. h. Rationis 42?, logarithmus cft \b. • ^ 
fi, h. Si sA, eft altior, quam 4$; ctiam $a y efl: maior, 
70. />. quam 4^: fi deprefliorj minor: fi#queaIt<L.j 
sequalis. 

rfc/8.4. j A ad », cftlogarithmice,ficut aad Quod&c. 
Quare &c. 



Prcbl. 6.Prop. 75. 

DAca racione , numerofam depreflior inuenire . 
Hypoth. 

Eftodara ratio a ad k cuius maior tcrminus a y mjr 
nor b. 

Oportec numerofam inuenire depretfiorem , quim a 
ad b. 

Conjlr. 

Efto c, excefllis d~ b: & mulciplicecur r, donec fiat 
maior, quam £: & fic mulciplicacionis numerus cui ad- 
dica vnicasfaciac e. 

Dico e ad </, deprefliorem eflc,quam a ad 

Demonflr. 

Quoniam cd y maior eft quam b: ergo cd-*e y maior 
eft , quam ^cj ideft, maior, quam a: & ad c, ma- 
lor eft,quam 4 ad c; ergo per conuerfionem rationis 

H-C 
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Q V I N T V M. 

+c ad 4 minorcft,quam a ad Sed cd-+c ad «J, eft 
vt d-+» ad <fc & * eft ^»; ergo * ad d minoreft,quam 
a ad k & eft e.maior,quam * ergo < ad <*, eft depref- 
fior, quam a ad Quod &c. 
Quare &c. 



Prohi-J. Prop.j6. 

DAtis duabus rationibus non aequealtis , logarithmi- 
cam rationcmhabentibus:inuenirc numerofanu 
ranonem.deprelfiorem altiore datarum, &altioremde- 
preffiore. 

Hypoth. 

Sunto rationes datae maioris insqualitatis, 4 ad £ al- 
tior, & c ad d depreflior . 

Oportet rationem numerofam inuenire , deprefllorem, 
quam a ad b, &akiorem,quam t ad d. 

Conflr. 

Sumaturinter *, b, media proportionalis ®&mmc, 
d, med.a f. Et vt/ad r, ita fiat , ad^: &vt/ad ica 
c ad &erit exsquati* ad h, vt c ad d: entque ma- 
ior, quam fc & erunt e, h, trescontinue proportio- 
nales : eritque g maior, quam c; & maior, quam h. 

Etquoniamficut a ad duplicataeft rationum a ad 
* dicndh fic * ad £>, duplicataeft rationum g ad e, & 
9 e ad £>: 



2Str ELEMENTVM 

a g e b b 

c f d 
l i k 

i3. 4. e ad k permutandocritficut ^ad k altior,quam 
g ad hj fic a ad e t & e ad akior,quain ^ ad 
& 0 ad b: funtque rationes maioris inarqualitatis: 
ergo a ad e, maiorelr,quam g ad <*,maior, 
quam g. item * ad £, maioreft,quam e ad 
maior, quam />. 
Duarumquantitatum /7 — £, vel£, fumatur vna non^ 
maior, quam altera: qua; fit b — k cuius a?qualiter dimfa.' 
fecundum quemlibet numerum particula fit i. & multipli- 
cetur /, donecfiatprimo maior,quam k & efto multi- 
plicationis numerus k. Deindemultiplicetur /, donecfiat 
primomaior,quam^: & litmulfiplicationisnumerus /. 

Dico / ad depreifiorcm efie,quam a ad k altiorem, 
quam c ad d. 

Dovwfir. 

Maior cft £,quam /: fed AV-4 non maior:er"o 
fc— maioreft,quam AV r *J: & /;, maior,quam Kn & 
cft AV maior,quam Dcindc 4 ad eft vt * ad £ & e 
ad £ cft vt /; ad <*: crgocx a-qualiinperrurbata, ^ ad 
eflvt b ad & &pcrmutando 4 ad b, vtg ad &. 
ad \ t l*4d^>: fcd d maiorcft^quam^: er^o a-~g, 
maicr cfr,quam /?— kd /?—/?, maioreft,quam /: er- 
S° *~& «!^i;crcft,quam /'. ftd nonmaioreft, 
^oam /, cfgp it*^; maiordt,quam //--^: ergo 4 rqa- 

ior 
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ior cft , qium U . Ergo li ad ki, / ad k minor cft, 
quam a ad k & funt maioris inaxjualitatis : ergo / ad K 
depre(fioreft,quam a ad b. Quod&c. Rurfum U maior 
eft,quam g: & h maioreftquam Ki Ergo li ad KiyV& 
l ad Ky maior cft,quam g ad b, velquam c ad */: & iunt 
maiorisina?quahtatisrationes:ergo / ad£,altioreft,quam 
c ad d. Quod&c. 
Quare&c. 



Probl. S.Prop.77. 

DAta qualibet non numerofa ratione , dataque akcra 
qualibet ratione ingqualitatis : duas numerofas ra- 
tiones inuenire altiorem & deprelfiorem, quam data norL, 
numerofa; logarithmice proportionales, vtnumerusad 
numcium; propiores ^qualitati logarithmica? , quamfit 
data altera ratio . 

Hypoih. 

Sit dataqudibetrationonnumerofi ;cuiusmaiortcr- 
minus<i, minor b: &tit data altera ratio ina^qualitatis; cu- 
iusmaiorterminis c, rainor d. 

Oportct inuenireduas rationes numerofis , altiorem.,, 
quara a ad b y &deprefliorem, quam a ad k loganthmi- 
ce proportionales, vt numsrus ad numcrum : fed vt altior 
ad deprefliorem logarithmice fit minor, quaoi vt c ad d. 

Conjir. 

75. h. Inueniatur ratio numerofa e ad f y deprcflior, 
quam c ad d. fumaturque numerus g y parirer par, 

ma- 



288 ELEMENTVM 
y> 5. j maior quam & quotus eft j>, fubtotuplicata^ 
rationis a ad b> ratio inueniatur ad ii & inue- 
niatumumerofaratio K ad /, depreffior , quarru 
b ad / : &r rationis £ ad /, fumantur duplicat<o> 
j triplicata, & deinceps reliqu^ multip!icac#,donec 
fiat ratio M> primo altior, quam a ad b: &fic 
multiplicationisnumeris w: quivnitate mukatus, 
relinquatur n: & quotuscft n } totuplicuta, ratio- 
| nis K ad /, fiat ratio 5Y. 
Dicorationem 2tf depreffiorem efle, quam d ad £: & 
ad 9? logarithmiceminoremefle, quam vc c ad 

Demonjlr. 

Si enim ratio 3V, non efiet deprcffior, quam 4 ad b: 
eflct vel aequcalta, vel altior . Sed non eft akior ahoquiru 
M> non eflct primoaltior, quam a ad k nequceft ^que- 
aka>aliOqftin efieteadem , atque a ad fc &efictctiam a 
ad £ rationumerofa^contrahypothcfim. Ergoratio 9l 9 
eft dcpieffior, quam 4 ad b. 

Deindcquoniam K ad /, eft depreflior, quam 
j b ad /: & /? ad i 9 totuplicata quotus eft g, eft 4 
i<>. 4. | ad k crgo A* ad /, totuplicataquotus eft g> eft 
dcprcfTior^quam 4 ad fcd K ad /, totuplicata 
5. l.& I quocuscft eft altior, quam a ad />. Erqo nu- 
dcf. M . j raerU | ^ vmiot eftj quam^; fcd ^ eftmaior, 
; quarn <v ergo m> multocft maior,quam c: &eft 
I m advnitatcm, maior^quam e ad eamdcm vni- 
j I utcm: & per conucrfionem rationis, m ad //, mi- 

nor 



Q V I N T V M. 28? 

conflr. | nor eft, quam e ad f Sed vc m ad n> ita logari- 
17. 4. j thmice eft ratio ad rationeoi 5V. crgo ratio 
J M ad rationem ?V, minor eft logarithmice,quam 
| vt e ad fi&i multo minor,quam vt c ad d.Quod &c. 
Quare &c. 



Theor. 70.Pwp.jS. 

NOn numeroferationisvnarantum quanritas eftlo- 
garithmus. 

Flypoth. p. 

Efto ratio ad £ non numerofa: fintque dux quanti- 
tatcsin#qua!es, c maior^ minor:quarumvnaoeftolo- 
garithmus rationis a ad b. 

Dico d, non eflc logarithmum rationls a ad 

Pr<epar. 



77. «- 



frxpar. 
74. 

17. 4. 
def.^b 
6$. b. 
def. 34 b 



Inuenianturduxrationesnumero&, E altior, 
quam a zd b, &i F depreflfior: vtfit E ad /^lo- 
garithmice ficd numerus ad numerum, &minor, 
quam vt c ad &■ afligncmur ipfarum E> F ra- 
tionum, loganthmi e,f. 

Demonfir. 

E\ F: logarithmice minor, quam 23 L 
E; F: t\ f. 

e-,f: minor^quam c\ d. 
e: maior, quam c. 
f: maior, quam d. 

^noneftlogarichmusrationis a ad k Quodixc. 

Oo Hy- 




2pO 



ELEMENTVM 

Hypoth. 2. 
Efto d> logarithmus rationis a ad k 
Dico c 7 noneflelogarithmumrationis^ ad k 

Demonflr. 
e\ fi minor, quim c> d. 
fi e: maior> quam d> c. 
fi minor, quam d. 
e: minor, quam c. 

ononcftlogarithmusrationis a ad k Quod &c« 



Jup. 
z.$. 

def^h 
64. h. 

def 



Quare &c* 



Thcor+ji.Prop. 79. 

NOn numerofarum rationum, altioris maior cft loga- 
rithmus , & deprcffioris minor . 

Hypoth* 

Sunto non numerofarrationes» ^4 altior* 3 dcpreflior: 
Sceftoipfius ^logarithmus a> &ipfius2? > logarithmLiS k 
Dico a y maioremefle^quam k 

Prrtpar. 

Inter A, 2? rationes, inucniatur numerofa ra- 
tio C y depreffior^quam A> altior quam $: cuius 
lo^arithmus efto c 

Demonftr. 
dcfaqh j a: maior cft, quam c. 
defojb - c: maior> quam k 

\a: maior, quam k Quod&c Quare&c, 



Th 
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Theor. 72. Prop. 80. 

MVltiplicatarum rationum,funt sequemultiplices lo- 
garithmi . 

Hypoth. 

Eftoratio rationis » triplicata: &cfto rationis A, 
logarithmus a\ &rationis logarithmus b. 
Dico 4 ad b triplicem efle. 

Hypothejis contradiEloria in pritno cafu. 
c d 

E A F G <B H 

e a f £ y h 

Eftofifieripoteft a maior , quam triplex ad b. 

Prtpar. 

76. h. | Inter rationem a ad b altiorem,& rationem tri- 
plicem deprefliorcm,ratio numerofa fumatur c ad 

77. b. d, depreflior, quam a ad b, altior , quam triplex, 
&vt4, fitmaior,quam q&d", maior,quam L 
Et inueniantur dux numerofo rationes, £ akior 
quam A, & F depieflior : vt fit B ad F logari- 
thmice ficut numcrus ad numeru, & minor , quam 

77. fr. j vt a ad c. Iteminuenianturdue numerofaf ratio- 
I nes, G altiorquam 2, & # dcprdTior ; vtfrt G 
. ! ad H logarichmice ficut numerus ad nu neru n, 8fi 
minorquam vt rf" aJ b. Sint aute.n rationum £, 
F, G, IJ, logarithmi c, /, c, h. 

Oo 1 Dc- 



prxpar. 

14. 4. 
prxpar. 

144. 

17. 4. 
bypotb. 

17. 4. 
74. 

17. 4. 
pr<cpar. 
74. fc. 

17. 4. 
ilef.y 4/; 
63. b. 
prspar. 
74. /;. 

17.4 

6 ). 
67. /;. 

prifw. 



ELEMENTVM 

c d 

E A F G $ H 

e a f g l . h 

Demonfr. 
A: altior,quam F. 

A; %: loganthmice maior, quam F; 2>\ 

G: altior,quam 2?. 
| F; #: logarithmice maior , quam F; G. 
' A; <B: logarithmice maior, quam F; G. 

A; T$\ triplicata. 

F; G: depreiTior, quam triplicata. 

F; G: logarithmice f;g. 

fh°: minor,quam triplex. 

E\ F: Iogarithtnice minor, quam a\ c. 

E; F: logatithmice e; f. 

c; f. minor, qua.ni a; c. 

e: maior, quam a. 

f: maior, quam c. 

G; tl: logarithmice minor, qttam d\ b. 

I gi h: !oo;ari:hmice G; H. 

\ r l 

j ; bi minor, quam d\ b. 
fcj gi maior, quam b\ d. 
k: minor ^ quam b. 
c: minor, qoam d. 
/; / ; maior, quam c> d. 
r$ d: mak>r^€iiam triplcx. 



7<5. b 



Q V I N T V M. ^95 
ij.j. |^maior,quamtripIex.-i qux funt contradi- 
/«/>. j ^ minor, quam triplex./ ftoria . 
Ergo a ad non eftmaior,quamtriplex. 

Hypotb. contrad. m fecnndo cafu. 

c d 
E A F G % H 

Efto fi fieripoteft a minor,quam triplex ad b. 

pr<epar. 

Inter raticnem a ad b deprefllorem , & ratio- 
nemtriplicem altiorem ratio numerofi fumatur 
c ad d, depreflior,quara triplex; altior, quam a 
ad k & vt c fit maior quam <*: & ^ maior, quam 
Et inueniantur dua: numerofa? rationes, E al- 
tiorquam zJ,&F deprelfior; vtfit E ad ^Io- 
garithmice, ficut nuraerus ad numerum,& minor, 
quam vt c ad a. Iteminuenianturdua: numero- 
fasrationes- G akior, quam »5 & dcprcflior; 
vtiit (7 ad logarithmiceficutnumerusadnu- 
merum,&minor,^quamvt b ad Sintautemra- 
tionum E, F, C7, logamhmi e>f, k 

Dimonjir. 
E\ altior,quam A. 

E\ H: lcgarithmice maior, quam A; H. 
$: altior, quam H. 

J; H: logarithmice maior, quam A; %. 
E\ H: lc2arithmicemaior,quam A; C B. 

9 & A 



77- h 



77. b 



prapar. 
14. 4 

prtpar. 

M- 4 
17. 4 



2i> 4 ELEMENTVM 

c d 
E A F G 3 H 

e a f g b h 



hypotb. 

17. 4. 
74. h. 

17.4 



Ay T: triplicata . 
E$ H\ maior, quam triplicata . 
e\ h: logarithmice vt E> H. 
e\ h: maior, quam triplex . 



prapar. E\ F: minor,quam c> a. 



74- 
17. 4< 

2. 3 . 

^4. /;. 
prapar. 
74- b. 
17. 4. 

dcfaxh 
63. b. 
6j. b. 
prapar. 



£5 F; logarithmice vt <r^ 
e$ /: tliinor, quam c$ a. 
f e: maior,quam &\ c. 
f. minor,quam a. 
e: minor,quam c. 

(7; H: logarithmice minor,quam b> d. 
gi h: logarithmice > vc G> H. 
g\ h: tninor, quam b\ d. 
g: maior, quam b. 
h: maior,quam d. 
e\ h: minor, quam t\ d. 
Cy d: minor, quam triplcx . 
t\ k minor,quamtnpIex.~> quse funt contradi- 

J 6 



t\ k maiorj quam triplex J ftoria. 
Ergo a ad />, none(tminor,quam triplex. 
Ergo a ad b clhriplcx . Quod&c. 

Quaic &c 



fh 



ito< 



o 



carumlogarithmi. 



Q V I N T V M. i9i 

Tbeor. j$.Prop. 81. 
Mnifariam raciones,logarithmicam inter fe ratio- 
nem h^bcntesjlogarithmice funt proportionales,vt 
Hypoth. 

Dico ~A ad S, efle Iogarithmice,ficutdad£. 
Sunro rationes A y 2,'logarithmicam inuicem ratio- 
nem habentes: & efto rationis A 3 logarithmtis a } & ra- 
tionis 2?, logarithmus k 

Pr<*par. 

Rationis^,&quantitatis a> fumanturmultiplicata ra« 
tio $Ay & aequemultiplex quantitas $a: itemrationis 
& quantitatis b, multiplicata 4#, & «quemultiplex 4^. 

Demonjir. 

hypotb. | Rationis A, logarithmus eft a. 
2o.b. I. Rationis iA y logarithmus eft $a. 
bypotb. I Rationis 2?, logarithmus eft L 
io. b. Rationis 4#, logarithmus eft <\k 
def.i^j Si $A y eft altior, quam 4S; etiam grf, eftmaior, 
7p.i. quam li deprefllorj minor. fi equealtaj; 
fqualis. 

ief.%.^. | ^ ad #,eftlogaiithmice,ficutdad£. Quod&c. 
Quare &c. 



Ttaor. 74. Pnf. 82. 

DVarum quarumlibct numerofarum rationum , hy- 
pcrlogarirhmusvniusad hypolo^aiithmum alte- 
nus, maior eft, qua n vt logarithmus a J tegarkh n im . 

De- 
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S. 5. 
p. 3. 
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Dcmonflr. 

Eft enim hyperlogarithmus vnius, eiufdetn \o~ 
garithmo maior:&eft hypologarithmus alterius> 
minoreiufdem logarithmo . Ergo hyperlogari- 
I thmus ad logarichmum vnius , maior eft > quam vc 
hypologarithmus ad logarithmum alterius.Quare 
permutando, vnius hyperloganthmus adhypo- 
logarithmum altcrius, maioreft, quam vt logari- 



thmus ad logarirhmum . 



Probl p.Prop. 83. 

DVarumdatarum ncn a^queakarum numerofartirrL, 
rationum , datis termims altioris: inuenire termi- 
m sdcpre(fions,inrerquosad hyperlogarithmum, maior 
fit hyperlogarithmus altioris, quam vt loganthmus ad lo- 
ganihmum • 

Hypoth. 

Sint data: diur non aequealta: muncrofe rationes, A al- 
tior, B dcprenior:iintqucrationis ^datitermini c> d. 

Oportct rationis S tcrminos inuenire, inter quos ad 
hyptilogarithmum,maior eft hyperlogarithmus inter c, 
d$ quam vtlogarithmus A ad logarithmum 

Conftr. 

| Sumaturintcr c, d> hyperlogarithmus e: &in- 
| ter alios quoshbcc eiufdem racionis A terminos 
54./;. . minares y quam c> d> fumaturalius mmor hyper- 
61. h, I logarithmus /: &inucnianturtermim £, h, mra- 

tione 
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tione 2?, interquoshyperlogarithmus i } ad hypologari- 
thmum JC y propiorfitsequalitati, quam vt e ad f. 

Dico e ad i maiorem efle , quam vt loganthmus ra- 
tionis A } ad logarithmum rationis 2?. 

Prapar. 

Efto a } logarithmus rationis A: & ^/logarithmus ca* 
tionis B. 

Demonflr. 



8. 5. 

conflr. 

8. 5. 
13. 5. 



/: maior eft, quam rf. 
^ a: maior,quam e\ f. 
e; f maior,quam i } k. 
b: maior, quam k. 
iy k: maior,quam i% b. 
e; a: maior, quam /j b. 
e\ 1: maior,quam a\ L Quod&c. 



Quare &c. 



Probl. I o. Prop. 84. 

DVai um datarum non equealtarum numerofarum ra- 
tionum, datis termims dcprcflioris : inuenire termi- 
nos altions, inrer quos hyperlogarithmus , ad hyperloga- 
rirhmumdcpreirioris^minoi iit, quum vt logarithraus ad 



logarithmum . 



Hypath%. — — • - 

Sintdat^duarnon axjuealtarnumcroferationes, A af- 
tior, B depreffior:fintquerationis B dati tcrmini c* d. 
Oponet rationis A terminosinuenire^nterquosh)* 

Pp per- 



54. h. 
61. b. 



298 ELEMENTVM 

perlogarithmus,adhyperlogarithmum inter c> d minor 
eft,quamvtlogarithmus A ad logarithmum *B. 

Conftr. 

Sumaturinter f, d, hypcrlogarithmus *:&in- 
ter alios quoslibet minores terminos, quam c> d, 
fumatur eiufdem rationis S alius minor hyper- 
Iogarithmus f: rationisautem ^inueniantur ter- 
mini, g>h> interquos hyperlogarithmus /, adhy- 
j pologarithmum k^> minorfit 3 quam vt e ad f. 
Dico i ad e, minorem eflc, quam vt logarithmus A ad 
logarithmum 2. 

Prccpar. 

Efto a> logarithmus rationis A: & b> logarithmus ra- 
tionis H. 

Demonjir. 
a: maioreft, quam K. 
/5 a: minor,quam /j K. 
fj K: minor,quatft e\ f. 
I: minor, quam/ 
e\ fi minor, quam 
/; <*: minor, quam e\ b. 
p. s . | /; <?: minor,quam ^5 b. Quod &c. 



defiqh 
S. 5. 
conftr. 

dcf.z^b 
8. 5. 



Quare &c. 



D 



P>obl. 1 1. Pro/?. 85. 
Varum datarum non &\]iicaltarum numerofaruiTL» 
rationum ,datis termimsaluoris: inucniretermi- 

nos 
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199 



ad hypologarithmum minor 
, quain vt logarithmus ad lo- 



nosdepreffioris, interquos 
fit hypologarithmusaltioris 
garithmum . 

Hjpoth. 

Sint data? dux non sequealta? rationes numerofe, A al- 
tior, B depreffior :fintquerationis A datitermini c> d. 

Oportet rationis 2? terminos inuenire, inter quos ad 
hypologarithmum minor fit hypologarithmusinter c, d } 
quam vtlogarithmus A ad logarithmum %. 

Confir. 

J Sumaturinter c, d, hypologarithmus e: &in- 
ter alios terminos eiufdem rationis A> minores 
5(5*. b. quam c 3 <sf, fumaturaliusmaiorhypologarithmus 
tfz. b. /: & inuenianturinratione 2?, termini g> h; intcr 
quos hypologanthmus / ad hyperlogarithmum 
^maiorlir^quam vt e ad f. 
Dico e ad /, minoremeffc^quamvtlogarithmus^ ad 
logarithmum B. 

Pr<epar. 

Efto logarithmusrationis A: & ^ logarithmus ra- 
tionis B. 

Demonftr. 
conftr. \ c, f. minor, quam /j £. 

3. 0; /; minor,quam K. 
def.zql) K: maior,quam b. 
8. /; K: minor , quam /3 h. 
defz 4 h\ ^;maior,quam/ 

Pp 2 fik 



8.5. 



ELEMENTVM 

fi k minor , quam a } - k 
e- y i: minor,quam a } b. Quod &c. 



Quare &c. 



Probl. 12. Prop. 8(5". 

DVarum datarum non,a?quealtarum numerofarum.» 
rationum,datisterminisdepre(Tioris .-inucnire ter- 
minosaltioris, interquos hypologarithmus ad hypolo- 
garithmum depreflloris , maior fit,quum vtloganthmus 
adlogarithmum . 

Hypoth. 

Sint data?dua; nonajqualta: numeroferationes,^ al- 
tior, 2 depreflior:fintquerarionis 2 datitermini c, d. 

Oportct rationis ^ terminos inucnire, inter quos hy- 
pologarithmus ad hypologarithmum inter c s d, maior elr, 
quamvtlogarithmus A adlogarithmum S. 

Confir. 

j Sumatur intcr <•, d } hyploogarithmus i: &in- 
ter aliosminoresterminos, eiufdem rationis 2?, 
fumatur alius maior hypologarithmus fi & ratio- 
nis A, inucnianturtermini^,^, quos inrer hypo- 
logarithmus i ad hyperlogarithinum K maior 
fit,quamvt e ad/. - 

Dico i ad e,maioremcfle,quamvtIogarithmus A ad 
logarithmum 

Pr<epar. 

Efto rationis A, logarithmus a; & rationis 2 Iosari- 
thnuis*. p r 



56. h. 

6z. h 
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Demonfr. 

conflr. I /• K: maior eft, quam <?$ f. 
p' 3- *j e: maior,quam K y f 
def.z^i, b: maior, quam f 
8. 5. K y f. maior , quam K y b. 
def.z^h K: maior, quam a. 
S. 5. K y b: maior, quam a- y b. 

ij e: maior, quam a y b. Quod &c. 



301 



13. 5, 



Quare &c. 



7Yw?r. 75. Prop. 87. 

ARithmetice difpolicorum terminorum ratio ,quam 
habent bini minores ad inuicem , altior eft ratione> 
quaui habent bini maiores . 

Hypotb. 

Sint arithmetice difpofite quantitates d y b } c y d: 
4. h. j &fic minor, quam c. vnde quoniam permucan- 
<fc/.j.iE>. ; do a y c y b y d y funt arichmecicedifpolica? y eciairu 
| b elt minor, quam d. 
Dico rationes terminorum a y b ad inuicem, altiores 
eflc rationibus c y d ad inuicem . 

Pr<epar. 

Quoniam a y b funtin#quales; efto a minor, quam b: 
& fitdefe&us e. 

Demonjlr. 
fup. 1 b: minor,quam d. 
s. j. I b y e: minor ; qudm d y e. 

b y a: 



3 cz ELEMENTVM 



?• 3- 

bypotb. 

dtfp. 4 

bypotb. 
defp.q, 



b"; a: maior , quam d; c. 
b: maior, quam a. & maior, quam c. 
b; a: altior, quam d\ c. Quod &c. 
<ij b: minor, qt?am c; d. 
a: minor,quam b. & c: minor,quam d. 
a; b: altior, quam Quod &c. 



Quare &c. 



7lW. 76.Prop.8S. 

HArmonice difpofitum terminorum ratio , quam ha- 
benr binimaioresadinuicem, altior eftrationev, 
quam habent bini minores . . 

Plypoth. 

Sint harmonice difpofita? quantitates a> b> <-, d : 
34- k. v &fit dmaior,quam c. vnde quoniam permutando 
^JjA ! r, funtharmonicedilpofita:,ctiam b, eft 
| maior, quam d. 

Dicorarionesterminorurn a, b adinuicem,altioresef- 
fe rationibus c, c/ ad inuicem. 

Prapar. 

Sumaturvnaqua?!ibetquantitas e: & fiat 
rf; e: ci f. 
h e: <?; £. 
(3 e: t\ h. 
dj e: e; i. 

T>c- 
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31- 

eenftr. 

p. p. 

def^.h. 
87. b. 

Jup. 

jup. 



Q V I N T V M. 303 

Demonflr. 

\f> £> g> ' funtarithm:tice ordinate. 
<5 e: e\ h. e; a: f, e. 
c, a: b. 

c: minor,quam a. & fi minor, quam h. 
g: minor, quam /. 

fig: altior, quam b; i. S: g; f: akior,qnam i;h, 
fi g: h *. & gh fi a; h. 
b', i: dj c. & t) b: q d. 
b; a: altior, quam d; c. & a; b: altior, quarru 



cj d. Quod &c. Quare &c. 



Theor. jj.Prop. 89. 

SI fuenntquotcunquemagnitudinesj&alfeipfis ;equa- 
Ls numero ; fitquc maior proportio prima; priorum, 
ad primam pofteriorum, quam fecunde, ad fecundam 5 & 
hxc maior, quam terti<e,ad tertiam: & llcdeinceps: habe- 
bunt omnes prioresfimul,ad omnes pofteriores fimul,ma- 
iorcm rationcm, quam omncs priores, reli&a prima, 
ad omncs pofteriores, reli&a quoquc prima: & multo ma- 
iorem,quam omnes priores,relictis duabusprimis,adorn- 
ncs pofteriores, reli&.s duabus primis: & fic demceps 
etiam maiorcm,quam v!tima,advltimam:fcd minoicm, 
quamomnes prioies, reliCta vltima , ad omnes pofterio- 
res, relicta etiam vltima: & multo niinorem , qtiam omnes 
priores, rehtbs duabus vltimis, ad omnes poltenores , rc- 
li#ispanterduabusv!timis :&fic deinceps etiam mino- 
rem, quam pnma, ad primam. Hy~ 



? o 4 ELEMENTVM 

ffypotb. 

a e 

i f 

C i 
d h 

e: maior, quam b> f. 
h> fi maior^quam q g. 
ci g: maior,quam d\ b. 

Dico a-+b-±c-±d) e-+f-rg-rk: maiorcm cfle> quam h +c 

Ztfty f+g"+k. 

Et b-+c-+di f+g~+k: maiorem,quam c-±d> g-+h. 
Et c-tdi g-rb: maiorem,quam d\ k. 
Dicoetiarn a-*h-*c-+d} e-tf+g-rk: minorem efle,quam 
a-hb-+c$ e-±f+g. 

Et a-vb-i-Cy e-*f+g: minorem., quam a-*b) e-rf. 
Et a-rb, e-+f: minorem,quam a> e. 

TDemonfir. 

bypotb. c> g: maior,quam rfj h. 

p. 3, q d: maior,quam g; h. 

p. 3. c-+d\ d: maior ,quam ^-t-^ h. 

p.3. c-+d: g-tb: maior,quam d$ b. Quod &c. 

3-5- c-+di c: minor,quam g*fi} g. 

19 3* % c-+d: maior,quam^^-+/;. 

?• 3- j r; g: maior,quam c-rd^ g-ih. 
bypotb. fi maior ,qnam q g. 
l 3- 5- ! k fi maior,quam c-±d, g-rb. 

p. 3- \h c-rd: maior,quam fg^b. 




p. J. 

p- 3- 

bypotb. 
p. 3. 
p. 3. 

3- 3- 

/>. 3. 

P- ?• 

bypotb, 

13. 5- 

P- 3- 

/?• 3. 

3-3- 




4 



QVINTVM, $of 

b-+c-+d, c-+d: maior, quam f+g-+h g-*h. 
b-hc-td, f+g-±h\ maior,quam c-+d m y g-+h. Quod &c. 
a-+b-+c-+dy e-+f-+g-+h\ maior, quam b-+c-+d, 
f-+g-+h. Quod&c. 
maior, quam b\ f. 
maior, quam *j f. 
b: maior,quam e-+f f. 
a: minor, quam e^f e. 
e-+f. minor, quaor*; e. Quod&c. 
b: maior, quam e-+f f. 
e+f maior, quam b$ f. 
maior , quam c, g. 
e-+f: maior,quam q g. 
c: maior, quam e-+f\ g. 
cj c: maior, quam e-+f-+g % g. 
a-tb-*c> a-+b: minor,quam e-+f+gi e +f. 
a-*b-+c y e-+f-+g: minor,quam a + b\ c-+f 
Quod &q. 

fup. \a-+b-+c~*d$ e+f+g-+h\ minor, quam a-+b-+c^ 
I e ~*f+£* Q u °d&c. 
Quare &c. 



a-+b 

a-+b 
a-+b 
a-+b 
a-+ 

kf. 

a-+b 
a-vb 

a-\b 



Theor. jtt.Prop. 90. 

ESerie harmonica naturali ab vmcate, terminorurro 
harmonice difpolitorum , altioris rationis maior 
rcrminus, ad maiorcm deprdfioris, maior eft, quam vt hy- 
perlogarithmus, ad hvnerlogarithmum : & hypcrlogari- 

Qq thmus, 
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ELEMENTVM 

thmus, adhyperlogarirhmum,maior, quam vt hypologa • 
rithmus, ad hypologarithmum : &hypo]ogarirhmus , ad 
hypologarithmum maior, quam vt minor tcrminus,ad 
minorern. 

Hypotb. 

Sint h fericharmonicanaturaliabvnitate,ter~ 
mini harmonice difpofiti a, b, c, d, quorum al- 
rioriitratio a ad b, quam c ad d. Sirque d,ma- 
ior,quam k ideoquc & c, maior,quam d. 

Quoniam dadl,aItiorcft,quam c ad^/:opor- 
tet a, maioremelTe,quam cj Scb, quam d. alio- 
quinpermurandojdifpofirorum harmonice a, c, 
b, d, eiTet c maior,quam a; ideoque& d maior, 
quam b; & c ad altior ratio,quam <t ad 
. cowfrd hypoth. 

Deindequoniam a, b,c,d, funt infcriehar- 
monica naturaliab vnitare,harmonicedifpoiiri; 
funtdcnominatia numeris arirhmcrice difpohris: 
quorumdenominaror a, rcciproceminoreftde- 
nominaroie^, nccnonrcciproceminor dcnomi- 
natore c. & quotfuntnumeri omncs mcdi/inter 
denominatorcs a, b; totidcm funtinter denomi- 
natorcs c, di rotidcmque inierie harrnonica iunt 
intcr a, b-, rotidemque etiam intcr c, d. 

Sint ergo intcr a, b termini e, fi & inter c, d, 
***h toticfemtcrminr^fecritque *-**-*/, hyperlo- 
***** I S arit, im"srarionis a, ad % 5« hypolo- 

gari- 



def.iih 



34. fc. 
def.i^J. 

88. fc» 



»7. 
26. h. 

24. /?. 

dcfo.h. 

r-j. h. 



dt 




Q V I N T V M, 307 
garithmuseiufdem rationis, inter eofdem terminos a> L 
eritquoque c-+g-+h> hyperlogarithmusrationis c ad d> 84 
g-±h-±d> eiufdem hypologarithmus inter eofdem termi- 
nos c> d. 

Dico d ad c> maioremeffe, quam a-*e-*f ad c-+g-±h: 
Et a-+e-+f ad c -+g -+ h> maiorem , quam e-+f+b ad 

Et ^y^+^ ad g-+h-+d> maiorem,quam b ad 

Demonflr. 

Quoniam a, e>f b, necnon c, g, /7, d, funt 
harmonice ordinati > in ferie harmonica naturali 
ab vnitate; ergo eorum denominatorcs > funt ari- 
thmetice ordinati^in ferie arithmetica naturali ab 
vnitate :totidemque funt a> e>f> b> quot c> g> b> 
d: ergo denominatores a> e> f> b> funt fimiliter 
arithmetice difpofiti^atque denominatores c> g> 
h> d: ergoetiam a> e> f> b funtfimiliter harmoni- 
cedifpoliti,atquc c>g> b> d: ergo a> e> c> g funt 
harmonicedifpofiti :ergopermurando a> c> e> g> 
funt harmonice difpofiti. Similiter oftendetur, 
quod e> g>f>h funt harmonicedifpolki: necnon 
f> b> b> d. 

Rurfumquoniam a> ^yj^funtharmoniceor- 
dinati,&eft a maior^qtiam b: ergo a maior 3 cQ: 
quam e> & e> maior, quam fi &/, qu&ai b: itcm 
f^maior eftquam g> g> quam h> b> quam d. Ec 
quoniam a> c> e> g funtharmonicedifpofiti.&eii: 
Qq 2 ^ma- 



hypoth. 
27. Z>. 

def.S.b. 

\6. h. 

def.i6h 
34. *. 



ilefiph 



3o8 



ELEMENTVM 



^•136 \a, mnior^quamcj ergo& e, maiorcft, quam^; 



82. 7; 
dcf.p.q. 



85. b. 



item f quam h\ & ^ quam d. & eft<* ad ? ratio 
altior, idcoquemaior, quam ? ad ^$ & <?ad i>> al- 
tior,&maior,quam/'ad fcj &/ ad fc, slcior, & 
maior> quam £ ad 

Ergo a ad r maioreft., quam vt a-+e +f ad 
c-+g-+h. Quod&c. Eteft a-^e^f ad ^-.ima- 
ior 5 quam *-+/" ad & e~rf ad maior, 
quam ■ e~+f-\b ad g-±h-+d: crgo a-±e-+f ad r-f^ 
-i /^ cft maior,quam ^-f/ 1 ^ ad g-hh-+d. Quod 
&c. Et eft e-+f-rb ad g-+h~±d, maior , quam £ 
ad d. Quod &c. 
Quare &c. 



T/?m*. j$.Prop. 91. 
O I quatuorquantitatum primaad fccundammaior fue- 
O lit^ quam tertiaadquat tam rprodudus extremarum> 
maior eftprodu&o mediarum. 

Hypoih. 
a\ b: maior,quam d. 
Dico ad: maiorem cflc, quam k. 

Pr<cpar. 

Fiat produ&us bd. 

Demotijlr. 

9. h. | ad$ bd: a^ b. 
9- h. j k\ bd: cj 

] a$ b: maior, quam d. 

ady 




Q V I N T V M. 
13.5. j ad; bd: maior, quam bc; bd. 
10. 5. j ad: maior,quam bc Quod &c. 
Quare &c. 



— 11 1 1 1 ■ ii 1 ■ ■ »•■' ■ 

Theor. 80.Prop.92. 

SI quatuorquantitatumprodu&usextremarum maior 
fuerit produdo mediarum : erit prima ad fecundarru 
maior, quam vt tertia ad quartam . 

Hypoth. 

Sunt quatuor quantitates a^l^c^d: &eftdd maior, 

quam bc. 

Dico a; b; maiorem elTe, quam c; d. 

Pr<epar. 
AiTumatur producTus bd. 

Demonflr. 
ad: maior,quam bc. 
ad; bd: maior,quam bc; bd. 
ad; bd: a; b. 
bc; bd: c; d. 

a; b: maior,quam c; d. Quod&c. 



bypotb 

8. 5. 
p. b. 

9. b. 



13. 5 



Quare&c. 



Theor. 81. Prop. 95. 

SI fueritprima ad fecundam, maior , quam vt tertia ad 
quartam : fuerit autem & tertia ad quartam maior ; 
quam vt quinta ad fcxtam : item quintaad fextam maior 
fuerit,quam vt feptimaado&auam:eritconTpofitapnm;t 

cum 
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cumtertia, ad compofitam fecundam cum quarta,maior, 
quamvtcompofitaquintacumfeptiraa,, ad compofitata 



iextam cumo&aua. 

Hypoth. 

a y 

c d 



o h 

o 



a$ b: maior, quam q d. 
rj d: maior, quam e\ f. 
e$ f: maior,quam g-> h. 
Dico a-rc, b-rd: maiorem,quam e-±g; f+h. 

Pr<epar. 

Fiantprodu&i af ah, cf ch, be> bg, de, dg. 

Demonfr. 
y faf+ah: produ&us a pcr f-rh. 
J cf-bch: produ&us c per f+h. 
19, b. ^f-^ a ^f^ch: produdus a-tcper f+h. 
I be~*bg: produ&us b y per e-+g. 
| de-^dg: produ&us d y per c-*g. 
K^be-i-bg-rde-rdg, produ&us b-+d> per e-±g. 
hypoth. I: maior,quam q d. 
q d: maior,quam ej f 
a; b: maior^ quam t$ f. 
e, f. maior, quam g; l\ 
a\ b: maior,quam vj h. 
c$ d: maior,quam ^ h. 

,f: 



bypotb. 
15. 5. 

lypotb 

15, j. 



Q V I N T V M. 

f af maior , quam be. 

b. ' ma ' or > q uam h 
' 1 cf maior, quam 



94- b - 



ufo maior, quam 
af+ab->-cf+ch: maior,quam be-i-bg-+de-+dg. 
a^c-y b-*d: maior,quam e-+g\f-*h. Quod&c. 



Quare &c. 



7"£wr. 82. Pr^. 94. 

SI fuerint e ferie harmonicanaturali abvnitate, qua- 
tuorterminiharmonicedifpofiti; &ali/quatuor eo- 
rum fubmultipli : inter fimplos terminos altioris rationis 
hyperloganthrnus, ad hyperloganthmum depreflioris, 
maiorem habebit rationem , quam interfubmulciplos.hy- 
pologarithmus verointer fimptos altioris,ad inter fim- 
plosdcpreflioris,minorem habebit, quam inter fubmul- 
tipl os . 

Hypoth. 

1(3) i(4) i(5) < 6 ) 

l(6) 1(7) 1(8) 1(9) I(io) l(l 0 1(12) 

7(j) 1(8) 1(9) 

1(14) 1(15) iOO 1(17) ^ 18 ) I( » 

| Sint e ferie harmonica naturali ab vnitato, 
! quatuorterminiharmonice difpofiti 1(3), 1(6), 
I 1(7), 1(10): quorum 1(3), maior,quam 1(6): 

ideo- 



3 12- 



ELEMENTVM 

*G) 1(4) i(5) i(0 

i(6) i(7) i(8) 1(9) i(io) 1(11)1(12) 



1(7) 1(8) 1(9) i(ro) 

1(14) 1(15) i(i<0 1(17) l ( lS ) 1(19) 1(20) 



dcf.l^b 



36. b 

5 



ideoq;& 1(7), maior,quam i(io). &eft;o altior 
ratio 1(3) ad 1(6), quam 1(7) ad 1(10: ideo- 
«fc/M- . queetiam maior. fint autem & iftorum a?que- 
iubmultipli, 1(6), 1(12), 1(14), 1(20), pa- 
riter harmonice difpolit/, & a?que cum prardiclis 
proportionales. Sumanturetiam inter r(j), 1- 
(6) mcdijomnesharmonici 1(4), r(5):&inter 
r (7)? r(ro), medij omnes 1(8) r(p);quorum 
a-quefiibmultipii 1(8), r(io), i(i6), 1(18). 
Cunftatquod ficut 1(3), 1(4), 1(5), 1(6), & 
fimiliter 1(7), 1(8), 1(9), 1(10) harmonice 
funtordinati,fic. 1(6), 1(8), r(io), 1(12), & 
fimilitcr 1(14), 1(16), 1(18), 1(20) funthar- 
j moriiceordinatij&^que cumpraxhchspropor- 
• tionalcs. Deinde inter 1(6), 1(12), & inter 
'1(1 4), 1 (2 o) fumantur omnes reliqui medij har- 
monici 1(7), 1(9), i(u),.$s 1(15), 1(17), 
1(19). 

Dicoprirno 1 (j)* 1 (4)^ 1 (5) ad 1 (7)+ 1(8)^1(9) 
maiorcm c«'ie, qiuim 1(6)^1(7)-+ i(8)-h(9)-h(io) 
-.irri) ad i(h)^i(i.5)h- i(i5)-i(i7)-n(i8)-+i- 
Op). Sr- 



def.iph 
15.5. 



88. h. 

89. /;. 

15. 5. 

fup. 
fup. 
8p. h. 
jup. 

n> 5- 

fup. 
fup. 

93' h ' 




QViNTVM. m 

Demonjlr. 

i(3)> i(7> *(<*); <**)• 

1(6); 1(14): maior,quam 1(7); 1(15). 

1(6*); 1(14): maior, quam 1 (<?)-+ 1(7); 1(14) 

1(3); 1(7): maior, quatn i(tf)-+i(7); 1(14) 

-+1(15). 
Similiterdemonftrabitur. 
1(4); 1(8): maior,quam i(8)-*i(9); 1(16) 

-+1(17). Et 1 
1(5); 1(9): maior,quam i(io)-+i(ii); 1(18) 

H-l(lp). 

1 (<>)-+ 1 (7)5 1(14)-+ 1(1 5): maior,quam 1(8); 

i(i6> 
1(8); i(i5>. 1(4); 1(8). 
i{ 6 )^ l (7)> i(H)^iCi^:malor y quim 1(4); 

1(8). 

Similiter demonftrabuur . 
i(8)-m(s>); i(i5)-*-i(i7).-maior,quam 1(5); 
i( 9 ). Et 

i(5)-+i(7)h-i(8)-^i( 9 ); 1(14)^1(15)^1- 
(15)^1(17): maior,quam 1(5); 11^9). 

I (3) H ' , (4)J 1 (7)- ¥l -(fy maior,quam 1(6)-^ 1- 
(7)^1(8)^1(9); i(i4)-M(i5)-^ 1(16) 
-1(17). 

Similiter demonftrabitur . 

i( 5 )h- i( 4 )-n(5); 1(7)4 i(8>*>(9): maior, 

R r quam 



3 i4 ELEMENTVM 

1(3) i(4) i(S) i(<0 

1(6) 1(7) i(8) 1(9) i(io) i(n)i(i2) 



i(7) i(») >(9) i(io) 

i(H) i(ij) i(i<0 i(i7) 1(18) 1(10) 1(20) 

quam i($)-h(7)-+i(8)-+i(q)-u(io)-«-i(ii)$ 1(14) 
■+i(i5)-+i(iO-*i(i7)-h(i8)-m(io). Quod&c. 

Dico fecundo 1 (4) -1- 1 ( 5 )-+ 1 (6)5 1 (8)-+ 1 (9)-+ 1(10): 
maiorem eflfe, quam 1 (7)-+ 1 (8)-* 1 (9) -1-1(10)-+ 1(1 1) 
■+1(12)3 1(1 5)-h(i5)h- 1(1 7)-+ 1(1 8)-+ 1 (i5>)-n (20). 

Demonjlr. 

f 1 (7) -+ 1 (8); 1 ( 1 5 )-« 1 ( 1 6)1 maior,quam 1 (4)5 
1(8). 

1(4); j(8); mator,quam i(s>)-+i(io)j 1(17) 
• -+i(i8). 

I i(p)-+i(io)j 1(17)-; 1(18): maicr,quam 1(5)5 
i i(P> 

iW^^s^^^-^Kio^KM^-^ic^id^) 

-u(i8): maior,qua 1(4)-+ 1(5); i(8)---j(s>). 
I i(p)! maior,quam 1(11) 

-+1(12); 1(19)^-1(20). 
1(1 1)-+ 1(12)5 1(19)-+ 1(20): maior^quamj 

1(6); 1(10). 
i(7)-n(8)-vi( 9 )-. 1(10) -+1(1 1(12)5 1- 
(i5)-m(i6)h-i(i 7 )^i(i8)-+i(ip)-+i(2o): 
| maior,qua i (4)-* »'(5)-+ i(6);i(8)- i .](9)- + i( l c). 

Quod 



55. &. 

89. ». 
5>5- »■ 



Q V 1 N T V M. 315 
Quod e conucrfo cft demonftrandum . 
Quare &c. 



Theor. Ss. Prop. 95. 

SI fuerinteiufdcmrationisduo hyperlogarithmi , aker 
ex paucioribus, alter ex terminis vno pluribus ; & fub • 
multiplicati fuerint vtrorumque termini, peralterius mul- 
titudinem tciminorumcfubmukipli eius, qui cx paucio- 
ribus, & fubmultipli cius, quiexpluribus, primi funtgqua- 
les; & reliqui dcinceps funt minores, hoc ordine; fecundus 
eius, qui cxpluribus; & fecundus eius , qui expaucioribus; 
& tcrtius eius , qui ex pluribus ; & tcrtius eius , qui ex pau- 
cioribus;&fic deinceps .Quod fi fuerint hypologarithmi: 
fubmukipli eius,quiex paucioribus, & fubmukipli eius, 
qui cx pluribus, vkimi funt a?quales ; & reliqui deinceps 
funtmaiores,hoc ordine; penultimus eius, qui ex plu- 
ribus; &pcnukimus eius,qui ex paucioribus;& tritukimus 
eius,qui expluribusj&tritukimus eius,qui ex paucioribus; 
&fic deinceps. 

Hypcth, 

1(4) *<b) ' 

i(d) i(e) i(f) i(£) 

1(34) i(3*) »(3f) 

i(zd) iite) 1(2/) i&£) 

Sint earumdem rationum 1(4), ad i(c), & i(d) ad 1(0) 
duo hypcrlogarithmijvnusexduobusterminis 1(4), \m 
/r Rr 2 aker 



3i* ELEMENTVM 

i(a) i(h i(0 

l ty l (e) i(fj 

1(3 b) 100 
KiJ; 1(2*) 1(2/) 1(2$ 

altercxtribus i(</), j(*), item duo hypologari- 

thmi,exduobus i(b), i(c), &extribus i(e), i(f), i(^). 
& fubtripli accipiantur 1(34), 1(3^), i(jf), necnon 
fubdupli i(2</), 1(2?), 1(2/), 1(2^). 

Dico 1(34), 1(2^) c(Tea?qua!es:necnon i(3c), 1(2^) 
efle axjuales : & hoc ordine, priores maiores efle , & pofte- 
riorcsminorcs 1(30), i(ze), i(^b), i(tf), pfefy 

Demonfr. 

z 4- *• t i^j t)c% i(d); l(g):c; a:^d 

c; g: a; d: c—a; g — d. 

c — a: 2. 0 — d: 3. 

c; g: a; d: 2; 3. 

3« 2g. 3a: xd. 

i(^). 1(3*): i( 2< /> Qfo* : & 

H — 2 fi 2 f— lc ■' 2e — 2 ^ 2. 
3c—3k 3b — 3a: 3. 

J4, ar, iby zf, 3C ltinr,hocordine,minorcs,5i 

dcinccps maiorcs. 
1/34;, i(ze), icjj), i(if), a S cj funr, hoc or- 

dine,maiorcs,& deinccps minorcs . Quod &c. 

Ouare &c. 



p. P . 

ZJ. b. 
U. J. 
JI. /j. 

Io. /;. 
tf« /;. 
b. 



J o. /», 
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Theor. 84. Prop. 96. 

SI fuerint e ferieharmonica naturaii ab vnitate, qua- 
tuortermini harmonice difpofiti; &alijquatuoreo- 
rum fubdupli ; alijque fubtripli; & fubquadrupili , & fic de- 
inceps in infinitum : inter fimplos terminos altioris , ratio- 
nis hyperlogarithmus ad hyperlogarithmum depreflfioris 
maiorem habet rationem , quam inter fubduplos : & inter 
fubduplos, maiorem , quam inter uibtriplos ; & fic dein- 
ceps . hypologarithmtis vero inter fimplos altioris, ad in- 
ter fimplos depreflioris, minorem habetrationem , quaitL. 
inter lubduplos ; & inter fubduplos, minorem, quam inter 
fubtriplos 3 & fic deinceps . 

Hypoth. 

1(3) 1(4) »C5) *( l6 ) 

i(<5) 1C7) »(8) 1(9) 1(10) t( li ) 

1(9) '(10) 1(11) 1(12) 1(13) »04) tOS^O^O?) »0&) 

K7) 'C?) T ( ln) 

1(14) 1(15) 1(16) 1(17) »08) 1(19) »0°; 

1(22) 1(23)1(14) 1(25) 1(26)1(37) i(*S; 1(29) 1Q0) 

Sint e ferie harmonica naturali ab vnitate, quatuor tcr • 
mini harmonicedifpofiti 1(3), 1(6), 1(7), 1(10); quo- 
rum .1(3) maior, quam 1(6); ideoquc,& i(7)maior, 
quam 1(10). Eteltoaltiorratio 1(3) ad i(5),quanx» 
1(7) ad 1(1 o).Sint autem iftorum fubdupli i(5),r(i 2), 
1(14), i(io):&fubtripIi 1(9), 1(18), 1(21), 1(30). 
intcr quos accipiantur medij harmor.ici , & ex his Hyper- 



y 
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1(3) 1(4) ^5) J ( l6 > 

1(6) ir 7 ) 1(8) 1(9) *( l2 > 

i( 9 ;.(io) x(n) 1(12)1(13) 1(14) iOj)^ 16 )^?) 1 ^) 

l( 7 ) 1(8) <9) l(">) 

1(14) 1(15) 1(16) 1(17) 1(18) '09) J ( 2 °) 
3(2l)l(22)l(23)i(24)l(25) i(26)i(27)l(28) *(**) 1(30) 

logarithmi, & Hypologarithmi. 

?4. fe. ] Conftatprimd,qu6dintcrfimplos, maioreft 
j hyperlogarithmus altioris,adhyperIogarithmurn 
\ \ depreflloris, quam inter fubduplos : & hypologa- 
| rithmusminor . 
Dico 1 (o-)-n (7)-n (8) -+i(p)h- 1(1 0)-+ 1(1 1)^1(14) 

-n(i5)-n(i5)-+i(i7)-n(i8)-n(i9):- maiorem elie, 

quam i(s>)-u(io)-h(i i)-n (12)1-1(1 3)-+i(i4)-+i- 

(15)^1(16)^1(17)5 l(2l)-. l(22)-+l(23)-+l(24)-H. 

(2 5)-n (2 d>)-+ 1(17)-+ 1 (2 8)-n (2 9). 

Prtepdf. 

Sumanturipforum i(o~), 1(7), 1(4), 1(5) fubtripli : & 
1(9), 1(10), ifii;, 1(21;, 1(22), 1(23) fubdupli. 

Demonjlr. 

1(1 8), 1(20), 1^21), ^22; fiintmaiores, &dc- 

inceps minores . 
1^42), 1(44), 1(45), 1(4.6) funtmaiorcs,&de- 
mccps minorcs. 
>, 1(18), 1(2©), ifiO, 1(22)^1^42), iC44;,i(4j), 
1 (4 0 ) funt fimiliter harmonice dilpofiti. 



pj. h 

95. b 
40. I 
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Q V I N T V M. 3i5> 
fl(i 8); 1(44)1 maior,quam i(ao)j ^44). 
8S. b. <i(2oj; 1C44 : maior,quam 1(21); 1(45)., 
tifn); 1(45): maior,quam 1(22); 1(46). 
fid8;, 1^2), ifti), ir45;fimi!iterpropoitio- 
na!es,arquei(6), 1(7), 1(14)' 'C'5)- 
It.b. \ i(x8), ,(20), 1(22), n4 2 )> i(44)> i(4 5 ) " ml " 
liter proportionalcs,atquei(p), i(io), 

{. I(2l), 1(22), l(li)* 

1 (6^; i (i4):maior,qua (9)^ 1 d o); 1 (2 1)-* 1 (2 2). 
1(9) -n(io)j jf2i;-t-i(2 2): maiorquam 1(7); 

1(15 ). 4 ; 

i(7)> *(*5) ! niaior,quam id'; 1^23). 
f 1(11)3 1(23): maior,quam 1(8); 1(16). 
jj(8); 1(15/. maior, quam 1(24) 

1(12)^1(13)5 1(24)-+ 1(2 5): maior,quam 1(9;; 
id7>- 

LEt fic dcirxepsquoad fuerint termini . 
i(5)-* 1 (7)-* i(8)n- 1 (9>+ 1 ( 1 o-:- 1(' 0; 1(14) -+ 1- 
1(1 6)-*- 1(17)-* H 1 ^)-*- 1 ^ 9)' maior,qua 
if 5>)-+ »< 1 o^.if' 1 1 /-+ *6 a) -+1.C1 3)-+ 1 (1 4) h- 1- 

(I5)-+J(l6>l('7 ; l(2l)-H(2 2)-4-i(2 3)-H- 

( 2 4>+ 1 fa 5 )h- i (2 6)-+ 1 (2 7)-+ 1 (2 8;-+ 1 (2 9). 
j Quod &c. 
Dicoctiam '(7J-W8)h-i(9)-W'o)-+i(i 0-*>(i2); 1- 
(i$)-±i(i 6)-+ 1 ( 1 j)-*tf 1 8)-+ 1 (1 9)-»- 1 ( 2 0): minorem cfte, 
quaai i(ic) .+ 1(11) 1O2) -nOj) h- 1(14) -»■ (, 5) 



/«p. 



93' h - 



r+l(i<# 
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I 

r .o ELEMENTVM 

i(>) 1(4) i(5> 1(6) 

'(*) 1(7) 1(8) 1(9) ifio) 1(12) 

i(9)i(io; ifn) 1(12) 1(13) 1(14)1(15)1(15) 1(17) ifi8) 

1(7) 1(8) 1(9) 1(10; 

1(14) J (i5) i( l6 ) 1(17) »(*3) 1(19) 1(20) 

l(2 0 '(22) 1(23) 1(24) 1(25) 1(26) 1^27; 1(28; lf29) l(30) 



-+i(i6)-*i(iy)Mi(i$); iC2 2)h-i(2 3;-h(24;h-i(2 5) 
-+ 1 (2 6-)-+ 1 (i7)-n (2 8) + 1 (2 p) h. 1 (3 o) . 

Demonjlr. 

fi(io); tftxh maior,quam 1(7); 1(15). 
1(7,15 1(15): maior,quam i(ri)-f i<1a)j 1(13) 
-+1(14;. 

( IIP < ^ 11 )-*^ 12 )» I< '»3)-«- , ( 2 4;: maior,quam i(SJj 

i(8jj 1(15); maior,quam 1 C j 3 1(25). 
^Et fic dcinceps, quoad fucrinttermini. 
9$.y. j t (*o).*i(xi)+\(ji%)^*(i$y+i(i£+i(iiy+ l + 
(*6}-+i(ij)-+*<i8)i 1(22)-* *(%$)** ,(24) 

-H^2 5)-n(2 5)-+ l(27^-h «(28) -+ l(2p)-+ t - 

(5°': maior, quam ic7j-nf8)-n(p)-n(io) 
-f i(n)-+i(i2)j i(i5)-+iri5)H- '(i 7) -+1(1 8) 
-+ 1 ( 1 $>)-+ 1 (% o). Quod e conuerfo &c. 
Quare&c. 



77w- 
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Theor.85. Prop. 97. 

Elufdem rationis numerofaj inter maiores ternvnos, 
maior etthyperlogarithmusad hypologaruh.num» 
quam inter minores. 

Demonflr. 

h&mfunt maiores,&deinceps minores, hoc 
54. b. ordine , hyperlogarithmus inter maiores termi- 
57. b. nos, hyperlogarithmus inter minores, hypologa- 
%6. b. rithmus inter minorcs, & hypologarithmus inter 
8. y. Imaiores. Quare inter maiores, hyperlogari- 
thmus ad hypologarithmum , maior ett , quanu 
j interminores. 



Theor. 86.Prop. 98. 

ESerie harmonica naturali ab vnitate, terminorurru 
harmonice difpofitorum , altioris rationis logari- 
thmus ad logarithmum deprelfioris, minor eft,quamvc 
hyperlogarithmus ad hyperlogarithmum;& maior,quam 
vt hypologarithmus ad hypologarithmum . 

fJypoth. commnn. 
A 2 C D 

N O 
G H J K 

K s p ' A. 

B F 
Sint h ferie harmonicanaturali ab vnitate,quatuor ter- 
aiini A, C, D f harmonice difpofiti ; qu.orum ratio A 

Ss ad 



12 



ELEMENTVM 



G H 
E 



'B C D 
N 0 
/ K 
P ^ 
F 



ad altior, quam C ad D. Etfitrationis A ad loga- 
rithmus E: & rationis C ad £>, logarithmus F. Sint au- 
tem inter A, 2>, C, D, vel inter aqucproporrionalcs nu- 
merofos tciminos byperlcgarithmi, & hypologarithmi: 
raticnis quidcm A ad hyr crlogarithmus c7, & hy- 
polcgarithmus rationis C 3d Z), byperloganthmus 
/, & hypologarithmus K. 

Dico £ ad Fminoremeflc^quam c7ad maiorem, 
quam H ad K. 

Efto,fipotcft, E ad F } maior, quam c7 ad 
& fimatur L ad /T</ ratio, qu.r cum ratione 
G ad //, ccmponitrationcm, E ad Etquo- 
niam minor,quam E, eft ad F } vt (7 ad //: L 
ad cfl: vt E ad minorcm, quam £:quare L, 
maiorcfr,quam M. Inucniatur rationis C ad D 
hypcilogarithmus W, quifit minor adhypolo- 
garithmum O, quam vt /> ad Qucd ii tcr- 
mini, intcrquosccnfcntur 2v;, o, nonluntmi- 
norcs,quaminrcr quos H y K; iumantur alij mi- 
noicsaxpeproportionalcsad C, D, necnon alij 

aque- 



6i. h. 



! 
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96. b. 

97. b, 
4. 3. 

fiippof 

13. ? 





Q V I N T V M. 343 

iequeproporcionalesad A y %: incerquos racionisquidem 
C ad D fint hyperlogartthmus T, & hypologarirhmus 
&rationis ^ ad 2 hyperlogarichmus & hypolo- 
garichmus S, 

Demonjlr. 
2(i P: minoreft, quam G; H. 

P; ^minor,quam2V;0. &minor,quam L;M. 
2^; j£: minor, quam G"; /^-+£; M, 
E; F: G-, H,-+L; M. 

i^minor,quam E; F. contra 82. h. 
Ergo £ ad F, noneft maior,quam C7 ad H. 

Pr<epar. 

Efto £ ad F, cadem, qua? <7 ad H, fiporeft:&incer 
minores cerminos,quam quos inter funt hyperlogarithmi 
G, H, fumantur alij P. 

Demonflr. 
96. b. | G; H: maior, quam i\j P. 
fuppof. j E; F: G; H. 

ij. 5. Z 7 : maior,quam 2{; P. contra demonjlrata 
fuperius.. 

Ergo E ad noneft,vt G ad /7. 
Ergo £ ad F, cft minor, quam vc <7 ad /7. Quod &c. 

Prrtpar. 

Eftodcinde E ad F, minor, qnam /ad A': & fama- 
tur L ad M ratio, qua? cum E ad F, • rationem /ad£ 
componit. Ecquoniam maior,quam £, ad /^, cft vc / 
ad A': ad /kf, eft vt rnaior, quam £, ad £: 5£ L, ma- 

Ss 2 ior 



x 
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ELEMENTVM 



2 



H 



D 



O 



ioreft, quam M. Deindcfiant eadem , quse fupra. 

Dernonjlr. 

82. h. S; P: minoreft, quarn E; F. 
prtpar. «^minor, quam L\ M. 
4. 3. Si Q: minor,quam E\ F,-+L$ M. 

juppof. , h Ei Fy+L} M. 

5. I S> % minor,quam /j K. contra 96. h. 

Pr*par. 

Ergo E ad F noneftminor ,quam /ad K. 

Pr*par. 

Efto E ad /^ eadem, qu* / ad K: &interminores 
tcrminos, quam quos inter lunt hypologarithmi /, K, fa- 
mantur alij S } 

Ttemonjlr. 

jnppof. | £• F: /; 
skJ. k. j/j A': minor eftj quam 
13.?. ■ jSj F: minor^quam ^> Q. contra Juperins de- 
nwnftrata.*' 

Ergo £ ad non efteadcm, quce / ad K. 
Ergp £ ad /^ eft maioi^ quum /ad K. Quod &c. 

Quare &c. 



/ 
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Q V I N T V M. m 

Theor. 87. Prop ps>- 

QVatuor terminorum efcric harmonica naturaliab 
vnitate difpofitorum harmonice,altiorisrationis 
maior terminus ad maiorem depreflioris, maior 
eft, quam vt logarithmus adlogarithmum: &logarithmus 
ad logarithmum , maior, quam vt minor ad minorem . 

fjypotb. 

Sint e ferie harmonica naturali 3b vnitate, quatuor ter- 
mini *,/>,<:,</, harmonicedifpofiti.-quoium rano a ad b } 
altior, quam c ad d: & <*, maior,quam k ideoque etiam 
c, maior, qi.am d. Et efto ration;s a ad />, logarithmus 
t: & rationis c ad */, logarithmus f. 0 

Dico 4; c: maiorem,qu)m e; f. 

Et e- } f: maiorem , quam £; d. 

Pr*par. 

Rationis a ad b, fumantur hyperlcgarithmus g, 84 
hypologanthmus b: & rationis <: ad d, hyperlogan- 
thmus /, & hypologarithrrus m. 

Demonfr. 

po. h. «; c: maior , quam ^; /. 
p8. fc. & k maior, quam e; / 
<>8. fe. <•; jS maior, quam 
5>o. b. h maior, quam b; d. 
13 . 5 . <*; c: maior, quam Quod&e. 
i^. 5> <•; /i maior,quam b; d. Quod &c. 
Quare &c. 

m.» ii ni i-i.apia- ■w.*..J'! ..i."'L" '". mi. 11 !■ ' r ■ 



3 25 ELEMENTVM 

Tbeor. SS.Prop. i oo. 

QVatuor numcrorum arithmetice difpofitorum, ra- 
tio primi ad fecundum, totuplicata , quotus eft pri^ 
mus, maioreft, quam tertij id qriartum totuplica- 
ta, quotuscftquartusratquetotuplicata ratio primiad fe- 
cundum , quotus cft fecundus, minor cft, quam totuplica- 
tatertij adquartum,quotuseft tertius . 

Hypotb. 

Sintquatuornumeriarithmeticedifpofiti a, b y c y d. 

Dicorationem a ad b totuplicatam,quotuseft a y ma- 
iorcm efle , rationc c ad d, totuplicata,quotus eft d: & 
rationem a ad b totuplicatam, quotus eft b, minorem-» 
efle, ratione c ad d totuplicata, quotus eft c 

Prceparatio . 

Sumantur in ferie harmonica naturali ab vnitate termi- 
nisqueordinaticumnumeris a y b y c y d, inferie arithme- 
tica naturali : ncmpe vnitatesdenominatceab ipfis: i(a), 
i(0> i&0- Ecefto rationis c ad logarithmus e: 
&rationis c ad </, logarithmus f 

Dcmonjir. p. 

Tcrminus a, vclminoreft,vclmaior,quam k $t rur- 
fum a y vel minoreft,vel maior, qium c Efto a y minor, 
quam b: &minor,qium c 
hypotb. j a y b y c, d: arithmctice difpofiti. 

j *(«*)> r®, i(0> iGO.-harmoniccdifpofiti. 
, maior, quam i(t); & maior,quam i(c). 
i *V*fc K*> altior,&maior,quam ifcjj 



14. /;. 
88. /;. 
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6j. b. 

65. b. 

11. b. 

iief 1 3 /; 

8. j. 
99- b. 

99. h. 

8. 5. 



IZ. 



II. h. 

1 3 . J. 

13. 5. 

pi . 
fcfft />. 

hypotb. 

73./;. 

hypoth, 

73. fc. 

74. 



71. fe. 

hyppt.b. 
dc/yb. 



Q V I N T V M 

logarithmus 
1 (c); 1 (W); logarithmus 
1(4): n;aior 3 qiiam \(b). 



2-7 



1(0: 



(4 



maior,quam 

i(d): maior, quam i(a)$ i(c). 
1 {d)i 1 (f.jj maior, quam eyf 
e\ f: maior , quam 1 (£); i(d). 
i(jb)i i(d): maior,quam i(£); i(c). 
i(a)y i(d): maior,quam f. 
*i f maior,quam i(b)) i(c). 
1 (a); 1 (d): d\ a. 
l(£); l(c)i rj b. ^ 
d\ a: maicr, quam e\ f. 
c\ f: maior^quam rj b. 
dj: maior, quam ae. 
cb: maior, qi am fc. 

Et qucniam /, logarithmuscftrationis czddz 
ergo df lcgarithmus eftrationis c ad d> totu- 
phcata? y c^uc tus cli d. itcm quoniam e> logari- 
tl mts cft rationis a ad b: ergo ae> logarithmus 
cft jat.cnis a ad b totuplicata? ,quotuseft e. Ec 
xiae ad ^iracftratio 4 ad b totupIicata,quo- 
tus c ft a> ad rationcm c ad d totuphcatam quo- 
tis cft d. cftautcm ae> minor^quam df: ergora- 
tio a ad b tcti;f hcata, quotus tli a> dcprcffior 
cft a ratu ne c && d totuplicata, quotuscft d. eft 
j autem; a minor> quam b> & c, minor ; ciiam di 

Ergo 
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ELEMENTVM 

/raaioreftratio a ad b totuplicata, quotus 
eft a, quam c ad d totuplicata, quotus cft d, 

Quod &c. 

Similitcroftendetur, quode£, logarithmuseft 
rationis a ad b y totuplicata?, quotus eit b: & fc 
fnp. logarithmus c ad d totuplicata?,quotusett c: fed 
ji.b. eft eb, maior, quam fc: ergo ratio <* ad b totu- 
I plicataquotuseft altiorcft,quam c ad d totu- 
Jgpoffc. | plicata quotus eft c. &eft 4 minor,quam £j & 
&/".$.&. j <: minor,quam d: ergo minor cft ratio a ad b to- 
tuplicata, quotus eft b, quam ratio c ad d totu- 
plicara, quotus eft c. Quod &c. 
Demonfr.i. 
Efto <*, minor , quam & maior , quam c. 
bypotb. ergo c, luntquatuornumerianthmetice 
defy.h. difpofitijquorum c, minor eft, quam d; & m [- 
fup. nor,quam a. Etratio c ad d totuphcata,quo- 
tus cft Cy maioreft,quum a ad b totupiicata^, 
quotuseft b: & c ad d totupIicata,quotus cft d, 
minor, quam a ad b totuphcata, quotus eft a. 
Quod &c. 

Demonftr.$. 
Efto a, maior, quam b, & minor, quam c. 
hypoth. Eigo rf, <:, iuntquatuor numeri anchmeti- 
tr/.j.fc. ce difpofiti; quorum b, minor, quam a-> & mi- 
. nor,quam d. Etratio b ad a totuplicata, quo- 
| tus eft b, maior, quam d ad c totuplicata , quo- 

tus 
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QVINTVM. 3»s) 
tuseft a & b ad * totuplicata,quotuseft mf- 
nor,quam ad c totuplicata,quotus eft d. Et 
conuertendo 4 ad b totupIjcata,quotuseftrf,ma- 
lor, quam <• ad d , totuplicata , quotus eft d : & a 
ad £ totuplicata,quotuscft£,minor,quam c ad 
d totuplicata, quotus eft c. Quod &c. 
Demonjlr. 4. 
Efto 4 maior vtrifquc b } Sic: critque d mi- 
nor vcrifque r, & Sunt crgo quatuor numeri 
d, c, b y a difpofiti arithmetice: quorum ratio d 
, ad c totup!icata,quotuseft </,maior,quam b ad 
I 4 totuplicata , quotus eft a: & d ad c totuplica- 
ta,quotuseft c, minor,quam b ad a totuplicata, 
quotuseft b. Et conuertcndo, c ad d totuplica- 
ta, quotuseft d, minor,quam a ad b totuplica- 
ta,quotuseft a:S£ c ad d totuplicata , quotus eft 
c, maior,quam a ad b totuplicata , quotus eft b. 
Quod&c. Quare&c. 



Theor. 89. Prop 10 1. 

SI fuerintquatuor numeriamhmecice difpofiti, &pri- 
mus maior fecundo; fuerint autem & alij duo numeri, 
quintus ad fextum , maior quam vt primus ad quarturo, : 
erit primi ad fecundum totuplicata ratio, quotus cft quin- 
tus, maior,quam tertij ad quartum totuplicata ratio,quo- 
tuseftfextus. 



2.3. 



dcf.<;.h. 



r 



Tc Hy- 




3 O 



V M 



dcf.K.b 



ELEMENT 

Hypoth. 

Sintquatuor ariduiieticedjTpofitinumeri a,b, 
c y d:&t Ct primus d, maior fectmdo idcoquo 
! etiam tcitius q maior quarto d : & fintfllij duo, 
] quintus e ad fcxtum f maiorquam a ad d. 
Dico rationcm 4 ad £toruplicatam,quotuseftf,iiia- 
iorcm cffc ratione c ad d totuplicata,quotuseft fi 

Pr^epar. 

Rationis a ad b, logaiithmus afliimatur^: & rationis 
c ad d> logarithmus h. 

Demonjir. 

Ratio a ad b totuplicata,quotuseftd, maior 
eft rationc c ad d totuplicata, quotuseft d: & 
ambas funt maiorisina:qualitatis:ergoratio a ad 
/; totuplicst^quotuscft altioreft 5 quam c ad 
d totuplicata, quotus cft d. Eft autcm rationis 4 
ad 6 totuplicata:,quotus cft a, logaiithmus ag: 
&rationis c ad d totuplicata^quotuseft ^loga- 
rithmus W:ergo maioreft, quam /,'</. Etquo- 
niam c ad ^ maioreft, quam vt d ad d: pcrmu- 
tando, e ad a y maior cft, quam vt / ad d. Scd c 
ad eft vt eo ad K£ : 8* / ad </, vt fh ad . 
Ergo eo ad ^ maioi cft, quam vt fh ad <//r. & 
permutando, ^ dd /7», maior, onam vt ag adr/k 
j Eteft cg y loganthmus rationis a ad b totuplica- 
! tar,quotuscft c: & fh % loganthmus rationis c ad 
7 u/; - [ d totuplicata: , quorus cft f. crgo ratio a ad £ 

totu- 



ICO. &• 

bypctb, 
def.p.4 

73. 6. 



hypotb. 

p. 3 . 

<j.b. 



p. 3 . 
13 .b 
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QVINTVM. 3? * 

| totuplicata,quotuseft ^altior eftratione c ad d 
totuplicata , quotus eft / Ec vtraque maioris eft 
insequalitatis. Ergo ratio a ad b totup!icata,quo- 
tus eft e> maior eft ratione c ad d totuplicata^ 
| quotuseft/I Quod&c* 
Quare &c. 



bypotfh 



Tbeor. 90. Prop. 102. 

SI fuerint quatuor numeri arithmetice difpofiti , & pri- 
mus minor fecundoj fuerint autem & alii duo numeri, 
quintus ad fcxtum , minor , quam vcprimus ad quartuiru : 
erit primi ad fecundum totuplicata ratio > quotus eft quin- 
tus, maior, quam tertij ad quartum totuplicata ratio, quo- 
tus eft fextus. 

Hypoth. 

| Sint qtiatuor numeri anthmerice difpoftti, a, h> 
defo.b. • Cy d : & jQt a y minor,quam k: ideoque etiam c> 
\ minor,quam d: &fit e> ad f minor,quam vc a 
| ad d. 

Dico a ad b totuplic3tamrationem,quotuseft^ma~ 
iorem efferatione c ad d totuplicata,quotuseft/.' 

Demonjlr. 

hypoth. Sunt enim J, c, b y a> arithmetice difpofiti:& eft 
2. 3. <^maior,quam ci Scfad e, "maior,quam d ad# 
101. h. e rg° d ad c totuplican,quotus eft, f maior t% 
quam b ad a totuplicata,quotus eft e: ftjconuer- 
2. 3. j tendo c ad d totuplicata, quotus eft/, minor, 

T t 2 ciuam 
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3S z ELEMENTVM 
quam a ad b totuplicata, quotus eft e. Quod &c 
Quare &a 



Probl. 1 3. Prop.103. 

DAta quantitate, dataque racionc ina^qualitatis, inue- 
nire terminos in data ratione , quorum differentia 
clt quantitas data . 

Hypoth. 

A % E 
l — 1 _ , — 1 

c d 

Sitdata quantitas A S, dataque ratio c ad d\ & efto 
Cf maior, quam d. 

Oportctinuenire terminos in rationc c z&d, quorum 
exceflus A %. 

Conflt 

Fhtc—d;d: A%; TE. 
Dico AE; EZ: c\ d. 

Demonflr. 
nnfir. j AV; VE: c-d; d. 
2. P . | AE\ E c £: q d. Quod&c. 
Quare &c 



Theor. pi.Prop. 104. 
Iquatuor quantitatum non numerofas rationes ha- 
O bcntium^harmonice difpolitarum,prima maiorfueric, 

quam vtralibct fecunda, Sstertia: logarithmus ratioms 

pn- 



Q V I N T V M'. 333 
primafad(ecundamad logarirhmum tertia» ad quartanu, 
non erit maior,quam vt prima ad tertiam, nec minor, 
quam vt fecunda ad quartam . 

Hypoth, 

t x u y 

n * 

K 

6 A /u ^ 

c 4 

4/« 

s * h 

Sunto quatuor quantitates harmonice di/pofita?, a f b f c $ 
d: quarum a, maior,quam b f &maior,quam c. & funto 
a ad b y & c ad rationcs non numerofe . & rationis a 
ad efto logarithmus e: rationis autem c ad d 3 logari- 
thmus 

Dico ead f nonmaiorem elfe , quam vt a ad ^ nec 
minorem, quam vt c ad d. 

Suppofto falfa alternatiua . 
Efto,fifieripotelt,velmaior e ad/, quam vt a ad £, 
ratione g ad A.maiorisina?qualitatis,velminor, quamvc 
c ad d f ratione ^ ad h, maioris inaqualitatis . 

Pr<epar. 

Fiat /': h. Sumaturquantitas K. 

Fiat a; K: A'; /. 

h' f K: Ky m. 

cj K: K; n. 

dj K: K f o. Da- 



l 



7 s 
m 



m ELEMENTVM 

p r q s t x u y 

l m n o 

K 

z /B £ ■ 0 * ^ § 

£ c 

77 f 0 4 ^ ^ 



77. 



83. k 

7$. b* 

76. />. 

77. 



103. h 



Datisnonnumerofisrationibus ^ad c ad 
^ vcl w ad /, & 0 ad n\ dataque ratione g ad t> 
vel / ad /7, maioris insequalitatis , quatuor mue- 
nianturnumerofasrationes, p ad-q> altior, quam 
/ ad m\ & r ad s deprelfior: propiores xqualita- 
ti logarithmica^ >quam vt inrationc g ad *,vel i 
ad h. 

Etquoniam a ad h> ratioeft altior,quam cad 
d: & iunt /, m> n> o> reciproce, ficut a> b> c% d: 
ctiartl l zdm> ratioeftaltior, quam w ade. Itaq; 
fi forte contingeret r ad s> non altior, quam n ad 
0: inueniatur altera r ad j, depreffior quidcrru, 
quam / ad fed ei propior;atque altior,quam 
/j ad 0. Et iimilitcrinueniatur t ad dcpreflior, 
quam r ad alnor,quam n ad oe nccnoninuc- 
niatur x ad*?, deprcfifior,quam ;/ ad 0$ vt fiant 
r ad & x ad ?, pfOpiores arqualitati logari- 
thmica:,quam vtinrationc g ad /, vcl 1 ad h. 

Dataquedifferentia /, *w: datisquoque ratio- 
ntbus ad </, r ad n t ad u> x ad j, muenian- 

tur 



J 
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Q V I N T V M. 335 
turearumdem termini /, <\, r, s, t, «, x,y, eafdemha- 
bertesrationes, & eamdem diffcrentiam /, m. 
Fiat f; K: K; tt 
r; K: K; 0. 
q: K: K; *. 
s; K: K; 
t; K: K; 6 . 
x; K: K; K 
u; K: K; M. 
y; K: K S & 
Etrationis ^ad <f, logarithmus efto ™. 
rationis 0 ad *, logarithmus 
rationis fl ad «, logarithmus 4, 
rationis A ad ?, logarithmus u. 

Demonflr. commttn. 
hypotb. | a) y } c , d, funt harmonice diipofita;. 
H lht /, m, n, 0, arithmetice difpofita». 
bypctb. a , maior, quam k &maior,quam e. 
24./;. /j minor, quam w: & minor, quam ». 
«»i?r. ^ /, m\ r, ij r, »; w, 0; .v, j: binaj,&bina»funt 
arithmetice difpofite,antecedentesminorcscon- 
t fequentibus. 
rfe/^4A * : maior,quam e. & c; maior,quam 

f -vj : maior,quam f. &/j maior,quam*. 
confir. Et quoniam g, ad >*, maior eft logarithmice, 
quam vt ratio «l ad ad rationem '0 ad « : rano- 
12.4. j autem zl ad ad rationcm 0 ad ■ , logarithmice 

maior 
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n 6 ELEMENTVM 



w 



p r 
l 



z, /3 
a 



q s 




t x 


* y 


m 


LC 


n 


0 






8 * 




b 




c 


d 



7t e <p 



g ' h 



r 



f f a> 



8i. /;. 



13.5 



conflr. 
fup. 

hypotb 

7-5- 



def.\$h 
88. b. 



maior eft , quam vt ad rationem a ad k & ratio 
n ad cT, ad ratione 4 ad ^cft logaritmice, vt 7r ad 
e: ergo ^ ad 1 eftmaior,quam vt tt ad <?, Simi- 
literoftendetur g ad /> maior^quam £ ad 9: & 
maior,quam 4 adf. & maior,quam f ad 0. 

Deinde quoniam p ad vel ^ ad <F ratio eft 
altior,quam / ad m, vel d ad£j &funt ^ 

£ harmonice difpofitse 5 & cft a, maior^quam 
b: oportet c 3 & ^ maiores efle, quarn a } b. li c- 
nim eflent sequales ; eflet ratio ^ ad arquealta^ 
rationi a ad b: fi vcro cflet ^ minor, quam^; 
idcoque& «T, minor,quam ^ eflet ratio ^ ad cP, 
depreiTior, quam a ad b: contia afllimptum. Si~ 
I militcr oftendetur,quod 4, maior eft, quam 
* ^ quam «: item 0 , maior, quam c y & p , quam 
{ d: & c, quam * j & rf, quam £. 

Suppoftio fa/fa prima. 
Efto * ad £ maior,quam a ad r: fi potcft. 




prspar, 
dcj.5.6 
ir. J. 

fup. 

fup. 

4. 3. 



Zf.h. 
prdpar, 



Q V I N T V M. 33 7 

Demonjlr. p. 

e> j 4^&4 $ f: f 

e\ <P: mmor , quam g$ /. 
4; f. minor, quam r> h. 
?; 4'? maior,quam <*; r. fienim cflec eaderau, 
velminor:eflec e\ f. minor, quam a\ c,-+g} h. 
contra afliimpturn . 

Suntaucem 0, g, *e, harmonice difpofita: 
• quantitates,numcrofafque habentes racionesj & 
I proportionalesficutquidam termini eferie har- 
monicanaturaliabvnitate:quorumrationis /3 ad 
*, logarithmuseft <pj &rationis 5 ad loga- 
rithmuscft 4. Eft autcmficut r adj* ratio altior, 
quam j ad u: fic £ ad * , altior, quam 0 ad ,u : & 
/"/>• eft 0 y maior, quam ideoque & 0, maior, 
quam 1*. Ergo # ad 0, maioreft,quam 9 ad 4. 
13. I Ergo /3 ad b y maioreft,quam a ad c contraS.f. 
Ergo ? ad f% non maicreft,quam ^ ad c Quod &c 

Suppof. falf. z. 
Efto ? ad minor,quarn b ad df, fi poteft. 
Demonflr.z. 
prapar. J /J -^; h: b$ d. 
/up. j * ; <?: minor,quam ^ i. 
fup. ! /j minor, quam \\ h. 
fup. | arj »; minor,quam ^ /Jh^ fr. 

Vv sr } 4j 



I 
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prxpar. 

15. b 
prtpar. 

fup. 



338 ELEMENTVM 

.5. a: minor, quam b; d. 

Sunt autem z+f, £, harmonicedifpofita*, 
numcrofas rationcs habentes , & proportionales, 
ficut quidam termini e ferie harmonica naturali 
abvnitate :quorum rationis s_ad ^loganthmus 
eft & rationis * ad S, logarithmus eft «: & 
eft § ad J ratio altior,qt!am a ad b; ficutp ad 
altior , quam / ad m: & / ad m altior, quam^ 
» ad O) vel c ad & c ad d y altior, quam * ad 
i 5 ficut » ad 0, altior, quam x ad y: ergo ad 
«f, altior eft,quam * ad * : &eft c, maior,quam 
, & * , maior, quam l : Ergo 77- ad &> maior 
eft, quam ad £. Ergo «f ad § minor cft,quam 
_ ad d> contra 8. 5. 
Ergo * ad /, non minoreft,quam b ad </. Quod &c 
Quare &c. 



13- 5 



Theor. 92.Prop. 105. 

QVatuor arithmetice diipofitarum quantitamm, fi 
prima ad vltimam,fticnt vt numerus ad numcrum; 
crit primas ad fecandam totuplicata ratio , quotus 
cfl; homo!ogusprima?,maior,quam tcrna: adquarram to- 
tuplicata ratio,quotus elrhomologusquartx .quod fi fe- 
cunda ad terriamfucrirvtnumerusadniimerum : critpri- 
mx ad (ecundam totup!icataratio,quotuscft homologus 
fecundar, minor,quam rcrtic ad quaitam totup!idra,quo- 
tus eft hpmologus tcrtia- , 
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k 



Q V I N T V M. H9 

Hypotb. 

SimtoquatuorarithmeciccdifporitcTqaaiititates A y %, 
C y D. &efto > velaItcrutruin > vel vtrumqueiftorum, vidc- 
licet: A ad D y vt numerus a y ad numerum d: & % ad C, 
vtnumerus b y ad numerum c 

Dicorationem^ ad 3totuplicatatn,quotusefta,ma- 
iorem efle ratione C ad D totuplicata ,quotus eft d: & 
rationem A ad C B totuplicatam , quotus eft h % minoreni^ 
ratione C ad D totuplicata, quotus cft c 

Pr^par. commun. 
Sumaturrationalis u: &perquantitates dcno- 
mineturarithmericedifpofitas,vt fiant fra&iones 
1 5./;. u (A) y u (2), u(C) y u (D) y harmonice difpofine. 
Sitquerationis A ad 2? logarithmus <? : & ratio- 
| nis C ad D y logarithmus/ 
Demonjlr.p. 

Quantitatum A y "B y C y D,vel dux tantumextrema? A y 
D y erunt vtnumerij veldu^etantum media? B y C: velbina: 
tantumextremarinuicem ^ D y & media? inuicem S ; C: 
vel tres inuicem funt vt numcri. 
4 . 8. Sunto tres inuiccm A y % y C y vt numeri : & af- 
fumanturtresnumeri g y b y % proportionales, vz 
dcf.$.b. ^ £. q UQC j fj ^ minoreft,quam ^etiamC, 
2 -P- [ minor eft,quam & ^ minor,quam /?. & per 
homologiam,eft dcicctjs fo, ad /, vc dcflctus 
^ 2, ad C. addarurdcfc«3us fc 5 numero /, & 
I fiatnumerus /. erit crgo ceir jx rcndo vt / ad /, 

V v z iu 
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34° 



ELEMENTVM 



dcfif.b. 



1CO. 



6.A, 



z.p. 
15.4. 



18.4. 



ita D ad C. Si vero maiorcft,quatn 2?: pro- 
fc&6 C, maior eft, quam C — D y vcl quam A 
— 2> : &i pcr homologiam, ficut C, rnaior eft,quam 
A~- c B y ita /, maior cft, quam g — h. Aufcratur 
itaque g—h y ab i numcro j & rclinquatur /: 6t 
erir, diuidendo, C ad D y vc /' ad /. 

Quare A } S, C, D lunc proportionales inui- 
cem , vr numeri,^, h y /',/.& numcri g y h y /, /, 
funr arithmetice difpofici: quorum ratio g ad h 
cocup!icara,quocuseft^, maioreft,quam racio /' 
ad / coruplicata,quotuseft /: &racio g ad h to- 
| tuplicata,quotuseft h y minor, quam ratio / ad / 
j torupliCcita,quoriiscft /. Scd g ad h totuplicara 
j ratio , quotus cft g y ad camdem cocuplicacam_>, 
1 quotuscft a> cftlogarithmice, vt g ad a: Si i ad 
/ totuplicata, quotus eft /, eft logarithmice ad 
' eamdem cotuplicacam,quotus eft d y vt / ad d. 
Ecquomam^ ad / cft vt A ad D:& A ad D,vt 
a ad ^/: ergo^ ad /, eft vc a ad ^:&p^rniuran- 
do g ad rf, vt / ad d. Ergo ratio g ad h totupli- 
cara,quotuseft g, ad eamdem totup!icacam,quo- 
tus cft a y cft vr i ad / rotnplicara, quotus cft /, 
adcamdcm totuplicatam ,quotus cft </. Ergofi 
^ ad h totuplicata,quotus cft g y altiorefc, quam 
/ ad / totuplicata,quotuseft /, etiam g ad h to- 
tuplicao,quotiis cft a y alciorcft,quam /' ad / co- 
j tuplicata , quotuseft d : ti deprefsior, deprefsior. 

ergo 




Early European Books, Copyright© 201 1 ProQuestLLC. 

Images reproduced by courtesy of the Biblioteca Nazionale Centrale di 

Firenze. 

CFMAGL. 1.6.328 



def.f.b 
deff. i 



Q V I N T V M. 3-M 
ergoficut g ad h totuplicata,quotus eft^, ma- 
ior eft, quam i ad / totuplicata, quotuseft /; hue 
fint g ad h y & i ad / rationes maioris tn^quafi- 
tatis,fiucfintminorisamba?: erit&^ ad h totu- 
i plicata,quotuseft *,maior,quam i ad / totupli- 
| cata, quotus eft d. Etcft £ ad fc, eadem ,quae ^ 
I ad 2?: & » ad /, eadem,qujc C ad D. ergo Aad 
| S totuplicataratio,quotuseft a, maioreft,quam 
1 C ad T> totuplicata,quotuse(W. Quod&c. 
Similiprorus demonftratione oftendetur, quod ratio 
A ad 2 totuplicata,quotuseft minoreft,quam C ad 
D totuplicata, quotus eft c Quod &c. 

5 Demonjir.i. 
Sunto vel duotantum extremi .4, Z>, vt numeri; vel 
duo tantum medij C, £>; vclbini,&bini A, D y & 2,C; 
ncnautcmtres,autquatuor.profccl:dveleft quantitas A y 
minor, quam S, velmaior: & rurfum quantitas minor, 
quam C, velmaior . 

Efto Ay minor,quam % & minor,quam C. ^ 

«(4), «(£), «(C),«(L>), funtharmonicedifpofiti, 
«(//): maior, quam «(#). 
«(/!): maior,quam «(C). 
^); «(»): altior,&maior,quam «(C); «(£)). 
w (/j); «(2?): logarithmus 
_ «(C); u(V): logarithmus f. 
def.iib] "(0- maior,quam u(D). 
B f j u(A)y u(D): maior, quam «(^); «(C). 



14. fo. 

13. b. 
H. b. 
88.&. 

78. fe. 
78. fr 



11 
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J4* 

»04. h 
104. /; 

8. r P 

»J. ?• 

12. b. 
ii. /;, 

13. 5- 
13- J. 
pi. />. 
91. b. 
pr<cpar. 
80. /;. 



81./». 



ELEMENTVM 

«C^)> ^CQ? n °" minor, quam <?j / 
<•'; /; non minor,qua:n u(B)\ tt(D). 
u('B); u(D) : maior, quam «(3)j /<C). 
«(^); «(/;); maior, quain f ; /. 
e\ f: maior, quam «(#)j «(C). 
«(ii)j «(£): Z)j c^; </j a 
«(2); u(C): Cj 2: fJ 
dj a: maior, quam e; f 
e\ f: maior, quam rj b. 
dj: maior, quam 
ek maior, quam/c. 

Etquoniam /, Iogarithmus eft rationis C ad 
T>: crgo ^logarithmuseftrationis C ad D to- 
tupIicara?,quotuseft ^ ltem quoniam c, logari- 
thmuseftrationis ^ ad S.-ergo ae, logarithmus 
eftrations^ ad B totuplicats, quotuseft a. Si- 
militer/f, Iogarithmus cftrationis C ad D totu- 
plicata?, quotuscft c: & loganthmus, ratio- 
nis A ad 2 totuplicata:, quotus eft b. Sicut er- 
go ae, minor eft, quam «/: iic deprcflior cft 
ad 2 totuplicata,quotuseft 4, quam C adD to- 
tuplicata,quotuseft d. Itcm iicut eb> maioi eft, 
quam /fc lic A ad 2? totuplicata, quotus eft b, al- 
j tioi cft,quam C ad D totuphcata, qubtus cft c. 
bf»*h. j Suntautcm A ad X, & C ad Z), minoris inequa- 
d fjf \ liratis rationcs »<3Har«m dcprcflior altiore roaior 
| cft. [:rg 0 4 ad % totupJicata, quotuseft *,ma- 

lor 



I 
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Q V I N T V M. 



343 



ior eft, quam C ad 2> totuplicata, quotus eft d: & A ad 
# totuplicata,quotuseft minor,quam C ad D totu- 
plicata , quotus eft c. Quod &c. 

DfW0«/?r.3. 
Efto A minor,quam T, & maior, quam C. 
Ergo C, D, A, 2, funt quatuor quantitates ari- 
def.^b. thmetice difpoilte; quarum C, minor,quam D, 
& minor, quam Et ratio C ad D totuplicata, 
quotuseftc, maior eft,quarri A ad 2 totuplicata, 
quotuseft & C ad D totuplicata,quotuseftJ, 
mmor, quam A ad $ totuplicata, quotus eft 
Quod &c. 

Demonjlr.q. 
Efto maior,quam 62 minor, quum C. 
Ergo X>, C, funt quatuor quantitates ari- 
defj-.b. thmetice difpofua?, quaium # minor,quam A, 
fuf. &minor,quam D. ideoque % ad A totuplicata 
ratio,quotuseft£, maioreft,quam D ad C totu- 
p]icata,quotuseft c: & % ad A totuplicata,quo- 
tus eft a, minor, quam D ad C totuplicata, qno- 
tUs eft Ergo conuertendo, c^ad 2 totupli- 
cata, cuotus eft minoreit, quam C ad D to- 
tnplicata, quoruseft c: & -4 ad C B totuplicatav, 
*otuscft a, maior,quam C ad D totuplicatav, 
quotus eft d. Quod &c. 

Bemonjlr.y 

Efto ^ maior,quam 7/, & maior,quam C. Er^o D, 



A 
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fup. 



~~3 



344 ELEMENTVM 

Cj 7', A y funcquanritares arithmetice di/potitse, 
quarum T> minor, quam C, &minor,quam 7$. 
quarum ratio D ad C totuplicata , quotus cft d, 
rnaioreft,quam 73 ad A totuplicata , quotus eft 
a: & D ad C totuplicata, quotuseft c, minor, 
quam S ad A totuplicata ,quotuseft b\ Ergo 
conuertendo, C ad £) totup!icata,quotus eft 4 
minoreft,quam A ad 55 totupIicata,quotus eft 
^r.&C adD totuplicata,quotuscftf,maior,quam 
c^adS totuplicata, quotuseft k Quod&c. 
Quare &c. 



Theor. 93. £V<y. io6\ 
P 1 fuerint quatuor quantitatcsarithmetice difpofux, & 
O primaminor fecunda ; fucrint autem & duo numeri 
prior ad pofteriorcm,minor, quam vtpnma quantitas ad 
quartam: crit prima.* ad fecundam totuplicata ratio , quo- 
tus eft prior numcrus, maior, quam tertix ad quartam to- 
tuplicata, quotus eft pofterior . 

Hyvoth. 

Sintquatuorquantitates arithmcticc difpofir*, A> 73, 
C, D: &fit A, minor,quam %i ideoqueetiam C, minor, 
quam D: &fit e numcrus ad numcrum f, minor, quam 
vt ^ ad D. 

Dko A ad 2 totuplicatam, quotus eft e, maiorem cf 

fe,quam C ad P rcrupiicata, quotuscft /: 



Pr*- 
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def.\$h. 
88. h. 

104- fe» 

11. h. 

12. h. 

15. y. 

8. 5. 

IJ- 5- 
2- j. 

13. J. 
pl. 

ix. fr. 

80. &; 

81. h. 



QVINTVM, m 

Pmpar. 

Denominetur «, pcr quantitates arithmetice 
difpofitas A, 2?, C, D, vt fiant fra&iones har- 
monicedifpofits, «(^), «(»), «(C), v(D>. Et 
! eftorationis u(A) ad «(»), logarithmus^: &ra- 
J tionis u(C) ad «(D), logarithmus k 
D?#w»/?r. 

Vel «(^), maior eft, quam «(C); vei minor. 
Si u(A), maioreft,quam »(C): etiam «(»), ma- 
ioreft,quam «(D): & «(-4) ad »(55), ratiocftal- 
tior, &maior,quatn u(C) ad «(£>). Ergo £ ad & 
nonmaioreft,quam vc u(A) ad»(C). 
u(A); u(C): C; /4. 
C: maior, quam A. 
g- y h: non maior,quam C; A. 
D; ^4: maior,quam C; «4. 
^; £>: minor: quam D; 
/• f ; maior, quam !D; A 

h: minor, quam /; e. 
ge: minor,quam fh. 

Eft autem g logarithmus rationis u(A) ad 
«($), vel 2 ad A: idcoque ge, logarithmus eft 
rationis £ ad A totuplicata; , quotus cft e. itcm 
fh, logarithmuseft rationis D ad C totupiicata:, 
quotuseft f. Ergo ficut ^<?, minoreft,quam fh: 
fictotuplicataratio S ad J,quotuseft e,depreil 
iioreft,quam totuplicata D ad C, quotus eft f. 

Xx &eft 



A 

1 
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hypoth. 
dcf.p.^ 

2. J. 



88. h . 



104. /7. 
ii. />. 

«. 5. 

bypotb. 

13. 5. 

91. 

fiip. 



&eft maior,quam A, & D maior, quam C: 
ergo totuplicata ratio 3 ad quotus eft mi- 
nor eft,quam totuplicata D acl C, quotus eft/^ 
&conuertendo,totupIicata A ad quotus eft 
e, maior, quam totuplicata C ad D, quotus eft / 
Quod&c. 

Si «(^), minoreft,quam«(C) ; etiam «(#), mi- 
noreft,quam «(£>): &eftratio »(C) ad »(£>), al- 
tior,quam «(^) ad »(2):&eft »(C), maior vtra- 
libet u(D), & «(^). 

6;^: nonminor,quam «(C); »(J). 
«(C); «(^): A; C. 

non minor, quam A-, C. 
c^- C: maior, quam ^ 2?. 
A; Z>: maior, quam 
kg: maior,quam e; f, 
hfi maior, quam eg. 

Totuplicata A ad 55, quotuseft <r, maior,quam 
totuplicata C ad £>, quotus eft / Quod &c. 



Quare &c 



fjfoap 94. Prop.iQ-j. 
O ! fuerint quatuor quantitates arithmetice difpofita:, 
& prima, maior, quam fecunda : fuerint autem & duo 
numeci,prior ad pofterioremm3ior,quam vtprimaquan- 
titas adquartamrcritprimaead fccundam toruplicata ra- 
t:o,quotuscftprior numerus,maior, quam tertiead quar- 



tam 
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tamtotuplicata,quotuseftpo(terior. 

Hypoth. 

Sint quatuor quantitatcs A, 2, C, D, arithnletice di- 
fpofitx: & fit A, maior, quam 3; ideoque etiam C, ma- 
sor,quam D: &fit e numerusadnumcium/; maior,quam 
vt A ad D. 

Dico A ad 2? toruplicatam , quotus cft <?, maiorem., 
cfle,quam C ad £> totuplicata,quoruseft / 

Demonjlr. 

Sunt cnim quatuor quantitates arithmctice 
hyfotb. difpofitar D, C, S, A: & eft Z> minor,quam C: 
a. 3 . &/"ad minor eft,quam vt D ad ^4. ergo Z> 
io*. fc. ad C totuplicata ratio, quotuseft /i maior eft, 
3 . 3 . quam 2? ad A totuplicata, quotus elt e. Etcon- 
uertendo, C ad D totuplicata , quotus cft f mi- 
j nor, quam A ad 2? totuplicata, quotus eft r. 
I Quod&c. 
Quare &c. 




Xx 2 Per- 



343 




Perilluft. &: Excelfcntifs. D.Io. Domimco Caflfino 
A ftronomo D.S. PctrusMengoIus S. D. 




Vmquctm tnihi ' fatis credo, Vir Excellentifs.cum 
publicandaconfriboydeoque mento nec omnino 
Jcholartbus credendum puto : quorum licet ope 

mefateorplunmum profecijp , nontamen au- 
Bontate oportuit confirmari . Tu -uero , oui fcis, 
(gfpotcs , tuis inmemultts hucufquepofdis ,hoc addas ufiuum 
<vehm : , f qu<e fimt, emendespnynnm : in ijs , qiu tna- 

lcpoftafint > confltoadnms^ tnc*teris,)mhi dnplices intellc- 
Btm. c Quod r~ut prjfles faeilius , retexam breuiter huiufce 
cpensnarrationcm : cpuam cum lcgens , prxfationemquc ad te* 
ciorem percurrens 5 plurima qmdem curfm pratereuhdo tntelli - 
gere ; paucis *aerb dtfeilicribus leclis attcntms , dcmonflratis f, 
fofsis de toto njolumine fcnteiuam fcrre . 

Ante annos dnodecbn , o&}fflone cuiufiam problematis mihi 
fropofiti d D./o Antoniofycca^ 

fcribenda , qtte fecaret cftipfify induobus punclis innumerabiles 
cmfmodt figuras excogitaut, cjuas^nc per Geometnam indiui* 
flnltumquadrabam , adhilnotamen priushoc lemmat^ 



Lcrn^ 
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49 



Lemma . 

Data re&alinca, diuifaprimumbifariam , deinde noiu 
bifariam in duobus pundis , vtrimque a medio punuo 
cequalitcr diftantibus : alfignatifque vnius emfdem gradus 
poteftatibus abfciflarum;necnon al"us ciufdem gradus po- 
tcftatibus refiduarum: inuenire cui ttc «quale agS rc g^ 
ex duobus produftis iynony mis,fub poteftatibus abfciila- 
ifi affignatis , per fuarum affignatas poteftates rcfiduarum . 

Eft autem hoc lemma affine \% quo J rccitat Bonaucn- 
tura Cauallerius b. m. prarceptor meus ex lo. Beugrsnu: 
quod idcirco in expolitione placec lmitari . 



3 



T C 
-1 — 1- 



Sit refta AK, diuifabifariamin T, Ssnon bifariamm 
punctis C,», squal.terhincindea T dilhntibus. Opor- 
tet .nuenire , cui Ifi arquale aggregatum produc^rum iy 
nonymorumfub potcftatibus partium mxqnMm dV, 
«Ptt ^C, C? v Vt autem breuiori via id obtmeamua, 
procvdemus per Algebram Speciofam , partcs ; A £ T£, 
vocantcs r: | partes ST, TC, vocantes « Erunt ergo 
AB CZ, t-Jsi erunt 4ft »*, »K Affignat.sitaque 

primis^oteftat busablc.flarum AC, nccnon «fo 

Jehduarum Cifc volens inuenire cui 

ma rroducrorum fub primis poteftat.bus .45*., ACJ^ 

ftaumducendo per ft< produco vnum: c*uucen- 



v 
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2 T C v 
-i — i — i — jA, 



do t-ra per f'--d,producoalterum,quorumfumma, m 



— 242 . 



Exemplum primum in Vhiprimis . 



■4$2{: tz — az 



AC: t -f a 
C2{: t — a 



ACR: tz-—a2 
t2 — ai 



A2%-+AC2{: 2ti—ia2 



\ 



Vnde fequitur aggregatum produdorum fub primis 
poteftat.bus AB%, AC2^ cquaIeciTe,dupl* fecund* po- 
teftati AT y demptaduplafecunda TC. 

Quod fi aflignatis fecundis poteftatibus abfciflarunu 
AV, AC, &primisrefiduarum 2?^, C^, velim fcire cui 
atquctur fumma produ«2orum fub poteftatibus fecunda 
f*> & pnma 2%, &fub fecunda <4C & prima CX: ef- 
hngofecundampotcftatemaradicc t-a, quam duco «L 
primam t-+a; vtfiat vnus produclus : itcm etfingo fecun- 
dntfri* quamduco inpnmam r-^ V c fiat alter pro- 
dutfcus : quorum fummam inuenio 2t$ aM2 



Exem- 
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Exemplttm 2. in Biprtmis . 
AH: iz—zta-*az 
S^: t-+a 

ti — ztia-+taz 

-H- f2<* — 2fd2-+<*3 



yiSfl: «s— na~r-tai^as 
AC\ t2-*2ta-i-az 



t$ -+ztza-±taz 

— tza — 2M2 — a$ 
1 t 



AC%i t$-*tza-~taz~a$ 
t$ — tia — taz -+43 



AZBX+ACH$ zts~2td2. 

Vnde manifeftum eft aggrcgatum produ&orum fub 
poteftatibus, fccunda AB 8i prima & fub fe- 
cunda c^C & prima C^, squale efle dupte pote- 
ftati tcrtia ^r, dempto duplo producto fub pnma^ 
AT y & fecunda TC. . 

Simihtcr in cuiuslibet appellationis proportionalibus 
progrediendo 5 confequemur optatum \ vt exemphs fu- 
bie&isliquidoapparet. 

^.^. — — — . — Bxem- 
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A -B T C i 
A l — — — 1 — 1 — l — i i A 

Exemplum 3. in Triprimis. 
AB : t$ — ^na-i-staz — a$ 

?4 — $t$a-+3t2a2 — ta$ 
'-*■ tsa—snaz-i-stas — 44 

A^Bj^j td. — ztia-^ztai — 44 

AC : t$-+itia-+'i,tAi-¥as 

H-+S t S a ~ h S t2a ^' r+ta S 
— 1 3 a — s tlal ^'S fa S — ^4 

AC^: t^itsa — 2^5—^4 
*4 — 2tsa-±2tas — ct\ 

Exewplum 4. m %fccundis. 
A°B\ t2-*-2ta^ai 

SM^J r2-+2M-frf2 

?4 — 2r^-ff2^2 

; 2T3 ^--4^2^2-4- 2ta$ 

-i f2<?2— 2M3-+44. 
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«4 — itiai-+aq. 
Similiter ACF^i — itzai-^aq. 
ABJ^r ACI^: it^—tyia 1-+1 ^4. 

Exemplttm 5. in Quadrifrimis . 
A*B : * 4— 4^ 3 6tiai — ^ta 3 -^4 

t$~qi<\a-±6tiai — ^tiai^ta^ 
-+ t^a—^t $ai-+6tia$' -~4.ta4.-H-a y 

*42M^: f5 — ma-+itia%-+itia$ — 3^4-^5 
: ^4^-4^3 a-*6tiax-+qta3 -+^4 



f 5 -±4t\a-+ 6t^ai-r 4* 2 <a 3 -+ r<*4 
- -t^a—^tiai — 6*243 — 4^4 — ^5 



^Cj^: t^SH a ^ 2t ^ al — itiai — 3^4 — ^5 
^5- -3^4^2^3^12-4-2^2^3 — 3^4-^*5 



AB^ACJ^. zt)-*4tiaz~6ta/[. 

Y y Exem- 



v 





1 
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Exemplum 6. in Trijecundis , 



ABi f$ — itza-^itaz— a$ 



t") — 3t^a-+$t$ai — tza$ 

-+zt^a—6t$az-+6tza$ — ztaq 

-+t$az — $tza$-*$ta^ — a$ 



ABT^i ty-t^a — zt$az-± ztza$-+ta^ — aj. 

■__■_—_ __■_—»—■ ______ _______ ■ _—__—_, _n____ « INiavma «■*—■__> ■__■ 

CR: tz — 2ta-*ax 



t*)- j rZt^a-+it$a2-tt2as 
—-2/44 — 6t$az — 6tza$ — ztd^ 



-+tsaz-±$t2a$-*t$ta^-+a 1 }. 



AC1{: t^-+t^a — 2*3*2 — zt2a$ -+ta^-+a$ 
ty-t^a—zt$az-rZtzai -+M4 — a$ 



ATHZ^ACT^i 2*5 — 4^3^2-4-2^4. 

Stmiliter in Quinttprimis* 
ATtJ^AC %j 2t6-+i ot^a z-~ZQn 44--- 2 a6. 



A%R->ACR: 

A2R-*ACH: 

A%R->ACR: 

A%R-*ACR: 

AVR-+ACR: 

AVR-tAC^i 

AZR^ACR: 

AVR-+ACR: 

ABR-+ACR: 

A2R-+AC2{: 

A2R-+ACR: 

AVR-tACR: 
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In Quadrifecundis . 
2f£~- zt^ai — 2t24q.-*2d6. 

In Tritertijs. 
2 16 — 6t 4^ 2 -+ 6t 2 a<\ — 2d6. 

In Sextiprimis. 
2tj-+ 1 8^5 ^2-- 1 of 3 ^4 — i otaS. 

In Quintifecundis. 
2tj-+2t]a2 — i ot$aq.-*$ta6. 

ln Quadritertijs. 
2*7 — 6t$a2-+6t3a4 — 2ta6. 

In Septimiprimis . 
2t$-*z$t6a2 — 2$t2a6 — za$. 

In Sextijecundis. 
zt$ -* $t6az — 3 0^4-+ $tza6-*za8. 

In Quintitertijs. 
zt$ — 4t6ai-±4.tza6 — iaS. 

In Qtiadricjuartis. 
zt$ — 8r5^2 -+ 1 2f4^4 — 8t2a6-+2a$. 

In Oclauiprimts. 
2rp-+40f7^2-f 2 8f 5 ^4 — 5 6t$a6 >— 1 4M8 

In Septimijecundis. 
2fp-+ 16^7^2—2 8f 5^4-+ 1 ota$. 

In Sextitewjs. 
2t9"» 1 2f 5 a^ 1 6t$a6 — 6ta$. 

In Qiuntiquartis. 
zt^^Btjaz^ 1 2f 5 a~\ — $tia6-^2ta$. 



Yy 



M 
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2 T C ~ 

4- 1 — i — i — — A 

In *Koniprimis. 
A$R-+AC%: iti o -+ 5 4*8*12 h- 84***4 — 84^445* — 
54*248 — 2<*io. 

Oclamfecundis . 
AHR-^ACR: 2fio-* 25*8^2 — 28^*4— -28^4*5-+ 
2<5f2d8-'2rfi o. 

Septimitertijs • 

AHR+tACR^ itio-+-6t8ai. — 2 8f £44 -+ 2 8^5 — «■> 

6*2*18 ^IO. 

/« Sexticjuartis. 
ATtR^cACR: mo — 6tSa 2 ^^t6a^^^t^a6 — 6t*a8 
-+*ai o. 

Quintiquintis. 

kAT$T{+^4CT{: 2fio — - iof8^2-+2 0f^4- — 20*446 
-+10*248 — 2*110. 
Tropoftio . 

Inparallelogrammodu&a diamctro, regulabafi: om- 
ncs lcxcuplse vnipiimcT fub triangulis,funt a:quales 0111- 
nibus fccundis poteltatibus paralielogrammi . 

Et omncsduodecuplarbjpiima:^ omnibus tcrtijs pote- 
ftatibusparallelogrammi . 

Etomncs 2opIx triprimx: nccnonomncs jopla bi- 
fccundfj omnibusquartjs poteftutibus . 

Et 
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Etomnes 3 oplae quadriprime : necnon omnes tfopke 
trifecunda?; omnibusquintis poteftatibus . 

Et omnes 4apl9 quintiprime: item omnes 1 o 5 p!e qua- 
drifecunda?: & omnes i^opte tritertiaejomnibus fextis 
poteftatibus . 

Ec omnes 5 £pla? fextiprima?:item omnes 1 6% ple quin- 
tifecundae: itcm omnes 2 8 oplse quadritertia^j omnibus fe- 
ptimispoteftacbus. 

Et omnes izp\x feptimiprima? : itcm omnes 2 5 2pLe 
fextifecunda?:necnonomncs 5 °4P !;E quintitertia>:& om- 
nes 6 5 opla: quadriquarta;; omnibus o&auis poteftatibus. 

Etomnes poplgo^auiprimx: & omnes 3 <Jopla:fep- 
timifecunde: & omnes 840^ fextitertia: : & omnes 
i25opke quintiquartae; ommbus nonispoteftatibus. 

Etomnes 1 iopla?noniprima^&omnes495pLeo&a- 
uifecunda: : & omnes 1 3 2opk feptimitema?: & omncs 
2 3 iopla?fextiquarra::&omnes 2772^ quintiquint 
omnibus decimis potcftatibus. 

Et fic deinceps in infinitum iuxta numeros tabule qua- 
dratricum, vd quadraturarum,c6tinuatequatum oporter. 

Metk Demonftr. 
Affinis eft ha;c propo(itio,tribus propofitionibus, quas 
lococitatorefcrtCauallenusex eodem Beugrand Exerc. 
4.prop. 25, 26, & 17- Eademque illarum methodo 
demonftnibitur, ex Lemmute prxceJenti. Porrd fa- 
t.sputo ad oftcnlionemeiufdem methodi ,ex decempro- 
puiuis , tna tantum demonftraie. 




I 
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ffypoth. 



A 

K 



O 



l i my^ 


E 










1 



c 

N 

GE 



H 



R 
B 



Efto parallelogrammum ^», cuiusdiameccr CZ?: di- 
uidaturque CD bifariam in E: duc3nturque per E, rcfte 
FG, IH, parallelogrammi AH lateribus parallelc : ducan- 
turque hincinde ab E diftantes quantumlibet,fed #qua- 
liter,&intraquadratum,dua? K LM^t, & 0 P 

Dico fub triangulis ACD, TtCD, omncs fextuplas 
vniprimas, a?quales efle , omnibus lecundis poteftatibus 
parallelogrammi ATt. 

Demonflr. p. 

Quoniam aggregatum cx vniprimis KMJf, OPT^ eft 
sequaledtiplaeieaindcpoteftati KL, demptaduplafecun- 
dapoteftatcLA/; & A'5V duclaeft vtcunque . Ergoex 
omnibusvniprimis, fub trapezio AFEC, & fub trian- 
gule CEG, & ex omnibusjfubtriangulo EFD, &fub- 
trapezio EDWG, aggregaturojquodeft omncs vnipri- 



* 
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msefubtriangulis ACD, BCD: eft ajquale omnibus du- 
plisfecundispotelhtibusparallelogrammi AE, dempris 
omnibus duplis fecnndis poteftatibus trianguli, IEC; ideft 
omnibus fimplis fecundis poteftatibus parallelogrammi 
AH, demptisomnibusfecundispoteftatibus, vtrorumq; 

triangulorum I£C> DEH. 

Sed qualium trianguli /^Comnesfecundgpoteftates, 
funt vnitas:talium parallelogrammi AE, funt Ideoq; 
qualium omnes fccunda? poteftates triangulorum IEC, 
D£H, funt 2: taliumomncs fecund* poteftates paralle- 
logrammi AH, funt 6. Etomnesvniprimajfubtriangu- 
lis ACT>, 'BCD, funtvtrorumquedifferentia,nempe4: 
&omnesiexcuptevniprimaj,fubtrianguIis ACD, "BCD, 
funt 24. Item qualium omnes fecunda? poteftates AH, 
funt 6: taliumomnes fecunda? poteftates^S, funt 24. 
Ergo omnes fextupke vniprim?,fubtriangulis ACD,BCD, 
funt fqualts, omnibus fecundis poteftatibus AB. 
Quod &c. 

Dico fubtriangulis ACD, BCD, omnes dupdecuplas 
biprimas, a-quales efle,ommbus tertijs poteftatibus paral- 
lelogrammi AB. 

Dernonflr.z. 

Quoniamaggregarumexbiprimis' KMN, 0P2{, eft 
jequaleduptetertise poteftan KL, dcmpta dup!a vnife- 
cunda KLM (idcft,demptoduploprodiido fubpotcih- 
tibus,pnma KL, &fccunda LM). Oftendctur limihter 
\t fupi a, qucd omnes biprimas fub ti iangulis ACD, "BCD, 

fu»i~ 
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A 
K 



0 

D 



L 




E 












n 


- 



N 

(r 
R 



funt a?quales omnibus tertijs poteftatibus parallelogram* 
mi ,4/7, demptis omnibus vnifecundis fub poteftatibus 
primis eiufdem AH, & fub fecundis vtrorumque trian- 
gulorum 1EC, DEH. 

Qualium autcm omnes fccunda? poteftates trianguli 
JEC, funtvnitasrtalium omnes fecunda» poteftates pa- 
rallelogrammi funt 3: ideoquc qualium omnes vnifecun- 
&x fub paralJelogrammo AE, &fub triangulo IEC, funt 
funt vnitas: talium omnes tcrti^poteftates parallelogram 
mi AE, funt 3. &qualium omnes vnifccundar fub pa- 
rallclogrammo *AH, & fub vtrifque triangulis /EC t 
DEH, funta: talium omnestcrtia>poteftatcs <AH, funt 
6: &6mnesbiprima»fub triangulis ACD, HCD, funtvtro- 
rumquedifferentia, ncmpe 4: &omncsduodecuplebipri- 
mx fubtriangulis ^iCD, t BCD i funt^. item qualiunu 
omnestertia»p6teftates ^4H, funt 6:talium omncs ter- 

tias 
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tisepotcftates^S, funt48. Ergoomncs duodecupla? bi- 
primar, fub triangulis ACD y %CD y funtarquales omnibus 
tertijs poteftatibus AB. Quod &c. 

Dicofub triangulis ACD, %CD y omnes tfoplas trife- 
cundas, ^quales efle , omnibus quintis poteftatibus paral- 
lelogrammi AB. 

Demonftr. 3. 

Quoniam aggregatum ex tnfecundis K MN, OP2{^ 
eft sequaledupte quinta? potcftati KL y dempta quadru- 
pla trifecunda KLM y addita dupla vniquarta KLM. oftcn- 
detur fimiliter vt ftpra, quod omnes trifecundx fub trian- 
gulis ACT> y %CD y funt#qualesomnibusquintis potefta- 
tibusparallelogrammi AH y demptisomnibusduplistrife- 
cundis,fub potertatibus tertijs J4H y &lubfecundis vtro- 
rumquetriangulorum IEC y DEH y additis omnibus vni- 
quartis fub poteftatibus pnmis AH y &fub quartis vtro- 
ruinque triangulorum IEC y T)EH. 

Qualium autem omnes fecundx poteftatcs trianguli 
JECy funt 5: talium ocnnesfecundarpoteltatesparallelo- 
grammi AE y funt 1 5. ideoquequalium omnes tr fecun- 
dxfub tertijspoteftatibusparallclogrammi AE y &fubfe- 
cundis trianguli IEC> lunt 5: tahum omnesquint^pote- 
ftatesparallclogrammi AE y funt 1 5: atquetaliumomnes 
dupla? trifecunda* fub AE y & fub IEC y lunt 10: atquo 
djfferentia vtrarumque, eft 5 . 

Rurfurnjqualium omnes quarta? potcfktes trianguli 
/£C } funt 3; talium omnes quarta? poteftaie> AE y func 

Zz 15. 



m 
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O 







E 













1 5 . idcoque qualium omnes vniquarta» , fub primis , AE t 
Siquintis JEC poteftatibus , funt 3: talium omnesquinta: 
poteftates AE, funt 15. fed talium oftenfa? funt omnes 
quinta; AE> demptisomnibusduplistrifecundis,fub AE y 
&fub JEC, efle 5: ergoadditisomnibus vniquartis, fub 
AE y & fub /£C, funt 8. 

Sedqualiumomnesquinta: AE> funt 1 5: taliumomnes 
quintae funt 30: & omnesquinta; AH, demptisom- 
nibus duplis trifecundis, fub AH, & fub vtrifque JEC, 
DEH> additifque omnibus vniquartis,fub AH> & fub 
vtrifquc JEC } DEH, funt itfjnempe omnes trifecundx, 
fubtriangulis ACD, %CD, funt 16: & omnes dopla? tri- 
fecunda.'fubi)Tdem,funt 960. &qualium omnes quintje 
poteftatcs AH> funt 30: talium omnes quinta: potefta- 
tcs ATfy funt<?6~o. Ergo omncs 6cp]x trifecunda; , fub 
triangulis ACD, 7>CT>y funt a?quales , omnibus quintis 
potcitatibusparallelogrammi M. Quod&c. Qgare&c. 

His 
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His demonftratis , cogitabam ft poffent ali,e quadratur<e inue- 
mri ex inuentis compofiu , inquas infigms aliqwt refoluatur; 
quemadmodum in tnangula,parabolam Archimedes refoluit. Et 
qu<efitu primum de omnibus ftguris, in cjuibus ordinau adbafi?n> 
fimt omnes poteftates abfiiffarum,prim<t,fecund<e, tertu , ffide- 
inceps ininfinitum: quas ex demonftratis d Cauallerio loco ci- 
tatoAeprehendebameffeinferieharmonica naturali ab runitate: 
earumque fummam demonftraui excrefcere in infnitum, in p)\e- 
fationeadmeum libellum, cuititulus ,^ou<e Quadratur<e Ari- 
thmetic<e> feu dc ^Additione Fratlorum . 

Deinde tentam , f poffent in <z>nam colligifummam figuu, tn 
quibus ordinau adbafm>funt abftiffie prtm<e , ffiproduBi fub 
primis abfttfsis, (gT* reftduarum poteftatibus omnifariam > idefi, 
abftiffieprtm<e, njniprimct ,njnifecund<t,njniterti<e,njniquaru, 
(efr detnceps m inftnitumiquas colligere mihifiiccefsit fcliciter,^ 
<equales muemre parallelogrammo.cuius adeamdem baftm ordi- 
naUyfimt omnestou^ <xf pcteft facile colligi ex fupra demon- 
ftratis > & ex I 7. p. ^tJou. Quadr. 

Item fi poffent colltgi ftgur<e> in quibus ordinau ad baftm funt 
abftiffie ftcund<t > (djr produEUfub abfcifsis fecundis , g/* refidua- 
Yum poteftatibus ommfariam , ideft , abfciffie fiecund<e , bipnm<e, 
biftcimd<*,biterti<e,biquarU)$f deinceps in inftnitum: quas etiwn 
colligere mthifuccefsit <equalesinuenire triangulo , cuiusor- 
dinau funt omnes obfttffie . <Vt patet ex fiupra demonftratis , $ 
ex8.2* *Nou. Quadr. 

Et generaluer inueni,ftguram,in qua ordinau fimt omnespo- 
teftates abfiiffamm , @jr deinceps omnesftguras , in qmbus ordi- 

Z z 2 nau 
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nat£ funtproduclczfttb ijfdem pote ftatibus abfctffarum , (ejf fub re- 
fidtiarumpotefattbus omnifariam >ftmul aggregatas xequales ef- 
(e figttr<e,mqua ordtnat<e,funt omnes poteftates abjcijfartim or- 
dinis proxime tnfertoris . Verbi gratta , cmnes abf iffa$ tertias , 
mdditis omnibus triprimis, omnibus trifecundts , omntbus triter- 
tijs , alijfque omnibus triquotts; efje cequales , ommbud abfijsis fe- 
cundis . Itcm omnes abfciffas quartas y addttis om ntbus quadrt- 
-primisyommbus quadrijecundis , ommbus quadntertijs , omni- 
bus quadriquartis^alijfque omnibus quadrtquotts^ejfe xquales om- 
nibus abfctfsis tertijs , quod ttagencraliter ~vt enunciatum eji, ($? 
exfiipra demonjlratis, (ejfex 5. 3. *Nou.Quadr. potejl mani- 
fejlari. 

lpfam interim acceftoncm, tjtmm Geometrix Iridiuifibtlium 
feceram,pr<eteriut \uentus eorum autboritatem, quifalfum ptb- 
tantfiippoftum y omnes reclas figur<e plans infinitas , ipjam cffe 
fi^uramplanammonquafibanc fequenspartem\ (edillam quafi 
nonprorfus indubiam deuttans : tentandi ammo , fpoffm de- 
mum eamdem indiui fibiltum metbodum , aut aliam cequiualen- 
tem nouis , (fj/ mdubijs prorfits conjlituere ftmdamentis » 

Mccbanicis dcinde ac Muficis bucufque tmperfeclis occupa- 
tus lucubraticmbus, m eas quandoque ^vcnt demonjhandaru con- 
clufjonum anguflias,^vt per ommfariam b*c nojlra elemona^w- 
uoru?n tndtgerem argumentorum . qu* prittatis tradita feripsis 
delttefcebant,non tnculta folum, fed (gr tta perperam pofta, <vt 
rnaff ectalta Lemmataqtiorumdam ?natbematum , non ^vale- 
rent ad altud . Ammaduertebam etiam mc nonpoffe multiirn tn 
Mecbanicts proficcre , quas hberalnerprofiteor 5 ntji ex njberme 

Ceo- 
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Geometria, cjudm qu<chucufjue ab Euclide , Apollonio > alijffue 

pofenoribus traditaejfet . 

^Ruperrimc hoc cnno^Adm.^P.Fr.Stephanus de Angelis le- 

Juattus ,meus condif(ifulus,deindiuifbi!iumPr<eceptoris noflri 
Geometria omnium optime meritus ,cuius intelleBus copiam, 

felicitatem, nunquam fattsdme comendari pojje <verbis exifiu 
mo,mittcbat adme libellum fuum De hfinms Parabolts (efrc. le- 
gendum : cutus ex eruditione mirabili , melior , (gjf uegettor ft- 
Bus Geometra-> mavimum hcc emolumentum percepii^ut pr<ete~ 
ritafudia reuerterentur tn mer/tem; ordinemque, interplura de~ 
mceps inuenta >pofularent. (efr illudtandemmihi,opmor , fuc- 
cefsiffe feliciter , quod duodecim ante annos defderaueram :ijs 
etiam, quibus deuincicr , Mechamcorum fludiorum obligatio- 
nibus oportunum .Juper qtia mea opinione, Vir Excellentifstme? 
hifce lucubrationibusperleEliS) & quatenus oportuerit adcor- 
reBionem notatis : tuam fnceram enixe rogans? pofulo > (efr ex- 
peHofententiam . Vale , 




\ 
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TabulaFormofa. 

FOm. 
FO.a. FO.r. 
FO.az. FO.ar. FO.rz. 
FO.a$. FO.air. FO.an. FOxl. 
FO.a$. FO.a$r. FO.airi. FO.ar}. FOj^. 

Tabula Subquadraturarum . 

FO.u. 
FO.a. FO.r. 
FO.ai. FO.zar. FO.rz. 
FO.a$. FO.$azr. F0.iar2. FO.r$. 
FO.a$. FO.$a$r. FO.Cazrz. FO.\ari. FO.r^. 

Tabula Quadraturarum . 

FO.u. 
FO.za. FO.zr. 
FO.^az. FO.Car. FO.Sri. 
FO.^ai. FO.izazr. FO.izarz. FO.tyi. 
FO.taq. FO.zoa$r. FO.joairz. FO.zoar$. FO.$r\ 



GEO- 



i«7 



GEOMETRIiE SPECIOSJE 

ELEMENTVM SEXTVM. 

T> EF l*tZ 1T 10 ES. 

Sfumaturinterlineas,vna quarlibet quanti- 
titas i qu£e, Rationalis, dicetur. 
Et exponatur quaedam re&a linea , rationalt 
a:qualis; qusdicetur, Tora: 

3 . Sitque data pofitione ; quae dicetur , Bafis. 

4. Eiufqne alterum extremorum pun&orum ,dicetui, 
Finis abfcilfarum . 

5. Akeium,Finisrcfiduarum. 

6. Et ab vnoquoque pun&o in bafi fumpto , vique ad 
finem abfcilfarum, quatenus ipfa bafis extenditur , quanti- 
tas dicetur Abfcifla . 

7. Ideoque tota dicetur etiam, Maxima abfciiTarum. 

8. Item ab vncqucquepi!nc"to inbafiiumpto,vfque 
ad finem refiduaruni, quatenusbafis extenditur, quautuas 
diceturRefidua. 

9. Ueo- 




3 <jS ELEMENTVM 
S>< Ideoquc tora dicetur etiam, Maxima refiduarum. 
i c. Super bafi defcnbatur quadratum: & ab vno quo- 
libet puncVo in bafi fumpto, re&a ducatur, vfque ad oppo- 
fitum latus, rcliquislateribus quadrati parallela : qua: dice- 
tur, Ordinata in quadrato . 

1 1 . QucT cum fit azqualis rationali, & totg; dicetur Ra- 
tionalis,&Tota,&Maximaabfciffaium, &Maxima re- 
iiduarum . 

12. Et quadratum, perfiias ordinatas extenfum ,di- 
cetur, Forma omncs rationales , & Forma omnes tota% Sfi 
fignificabiturchara&eribus FO.u, & FO.t. 

13. Immoquoniam totaeftaequalis rationaIi,& reli- 
quae omncs poteitates totc, funt inter fe,& rationali a?qua- 
ks: ordinata in quadrato dicetur etiam,Tota fecunda^, 
Tota tertia, Tota quarta , &deinceps. 

1 4. Et quadratum, dicetur,Forma omnes totae fccun- 
d«, Formaomncstota: tertix, Formaomnestotx quartc. 
aptifque fignificabitur characteribus, FO.ti y FO.ts, 
FO.tq. &iicdeinccps. 

1 5 . A fine abfciflarum ducla diameter quadrati , facit 
femiquadratum triangulum :cuius ab vncquohbet pun- 
£to in bafi fumpto rcCla du catur, vfque ad pnvdictam dia- 
metrum , alteri latcri parallcla , qu.-e dicetur , Ordinata ux, 
triangulo. 

1 6. Quar cum fit arqualis abfciilr, dicetur, Abfcilfa. 

17. Ipfumquc triangulum pcr luas oidinatas cxten- 
fum, dicetur, Forma omnes ablcilfv. & fignificabitur cha- 
ra&erc, FO.a. 1 8. Si- 



S E X T V M. *6i 

18. Similiter a fine refiduarum du&a diameter qua- 
drati, facit fetniquadratum triangulum.- cuius vnaquejibec 
ordinata, cum fit ^qualis refiduaj , dicetur Refidua . 

19. Etperordinatas refiduasextenfum triangulurrL,, 
dicetur,Forma omnes refidua;. & fignificabitur chara- 
dterc, FO.r. 

20. Si fupcr bafi ooncipiatur figura extcnfa nonnifi 
per ordinatas in quadrato : fcd in qua , vnaquslibet ordi- 
nata,cftabfciflafecunda, dicctur, Forma omnes abfcifl» 
fecundsc . & fignificabitur charactere FO.az. 

2 1 . ltcm, in qua,vnaqua?libet ordinata , eft vniprima^ 
dicetur, Forma omnes vniprima?. & fignificabitur cha- 
ra&ere, FO.ar. 

<zz. Et in qua,vnaqua:ljbet ordinata, eft xefidua fec: 
da, dicctur Forma omnes refidua? fecunda? . U fignifica- 
biturchara&ere, FO.n. 

2 3 . Et gencrahter, fi fuper bafi concipiatur figura, cx- 
tcnfa non nili pcr ordinatas in quadrato: & in qua,vnaque- 
libetordinata,eftafliimptaqua:dam in tabula proporrio- 
nalium: dicetur, Forma omnes tales proportionales. apto- 
quefignificabitur chara&cre. vtForma omnes abfcifte 
tertuT , FO.ay. Formaomnesbiprime, FO.azr: Forma^ 
omnesvmfecunda?, FO.arz: Forma omncs refiduae tei- 
titt, FO.13. &iicdeinceps. 

24. Itaqueadinftartabuke proportionalium, & fpc- 
derum ,'aliatabula ordinabitur formarum, qua: dicctur, 

Fcrmofa . ^ , 

Aaa 25. Qnod 



j 
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25. Quodfivna qudibcc ordinaca in forma, cft a.C~ 
fumpta qu^darn in tabula nominum : dicetur, Forma om- 
nes totupla? tales proportionales , aptoque fignificabitur 
chara&ere. vt, Forma omnesdupte vniprimse, FO.zar: 
Forma omnes tripla»biprima:, FO.-air: Forma omnes 
triplaf vnifecunda', FO.$ari. &ficdcinceps. 

2 6. Idcoque ad inftar tabula: nominum, & fubquadra- 
tricum, alia tabula ordinabitur, qucedicetur, Tabula fub- 
quadraturarum . 

1 7. In qua digeftce forma? , dicentur , Subquadratura:. 
28. Item adinftar tabula? quadratricum , aha tabula 
ordinabitur,qua:dicccur, TabulaQuadraturarum . 
19. In qua digefta: forma:, dicentur, Quadracura:. 

3 o. Denique fi vnaqua?1ibc ordinata, in forma , eft af- 
fumpca: proportionalis multipla, vel fubmultipla , vel mul- 
tipta fubmultipla : dicetur, Forma omnes totupla?; tales 
proportionales,velfubtotupla?,vel cotuplarum fubtotu- 
phe . aptifque fignificabitur chara Aenbus . vt Forma om- 
nes quintupfee bitcrtix, FO.^airy. &Forma omnesbi- 
primcfubtnplT, FO.air( s ) : &Formaomnes quadrupla: 
triquartacfubfcntuLu, FO.^ap-^(j). & iicdeinceps. 

3 i. Sibafis diuifa fuent inparrcs a?quales;dudo:que 
fuerinrperextrema&mcdia diuilionum puncta paralleLe 
ordmata: m formaj & luper partibus bafis .equalibus, intcr 
parallclascomplctafucnnt parallclogramma maxima in- 
tra formam iacentia : figura cx parallelogrammis compo- 
tica,dicctui,lnlcripta formx'. 

3 2.Quod 
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3 2. Quodfi completa fuerinc parallel ogramma mini- 
maformamincludentiarfiguraex parallel ogrammis com- 
pofita, dicctur, Circumfcripta forma? . 

33. Figuravero ex tot parallelogrammis , quotfunc 
ordinat£eperpun£cadiuifionum,& ad ipfas ordinatasia- 
centibus compofita, dicetur, Adfcriptaforme. 

3 4. Speciofa, & Formoia tabulis congruenribus,Maf 
fef &Forrr.a?, quarum in vtrifque funt egdem appellatio- 
nes , & ijdem charatteres, dicentur inuicem Homonym?. 

3 5 . Item Homonymarum a?qucmultip!ices , dicentur 
Homonyma?. 

3 6 . Ideoque etiam in duabus fubquadratricum,& fub- 
quadraturarum,autquadratricum,& quadraturarum ta- 
bulis, Mafla-, & Formar, dicentur Homonym 5. 




Aaa 



Thco* 
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Theor. I . ^Prop. I . 

TAbuJa: formofie primi lateris, in terria, quarta > &l re- 
liquis deinceps formis, in fineulisorclinat#,pro 
maioribus abfciffis, fnnt maioresj & promaxima abfcifia- 
*um> eft maxima, & ipfi bafi acqualis : item vlt;mi lateris m 
iormis, pro maioribus refiduis , fu-nt maiorcs ; & pro ma- 
xima refiduaruiu, efl: maxima, & ipfi bafi ifcqualis. 

Hypoth. 



c 



A 



• Eftobaiis^: in qcailnisabrdflarum^ifinisrcridu.T- 
mm, R &Gnrabfciflae, AH minor, maior, A2L ma- 
ximaj & refiduar, minor, ^£ maior, ^ maxima: & 
efto in primo latere tabula: formofce, tcrtia FO.ai, & inj 
vltimojtertia FO.rz. 

Dico in /^CUzjOrdinatampcr C, maiorem efleordi- 
nata pcr "B: Sc per R, maxiraam efle ordinatarum, & cqua- 
lem ipfi 

Item in FO.ri, ordinatampcr 2?, raaiorcm efle ordi- 
nata per C: & per A, maximam eflc ordinatarum, & 
a:qualem ipfi 2^A. 

Dcmonftr. 

j Bafis %A y ad ordinatam pcr % duplicatam, 
iefaoh . habet rationcm eius, quam habct ad AB: & ad or- 
j dinatamper C, dupkatam cms , quamhabet ad 

AC: 
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AC: &adordinatamper daplicatam «quah- 
tatis,quamhabetad AR. Scd RA ad AV* ma- 
ioreft,quam vtad ^C: & ad ^C, maior, quam 
vta;qualisad AJi. Ergoadordinatamper S,ma- 
ioreft,quamvtad ordinatamper C: & ad ordi- 
natamper C, maior,quam vtad ordinatam per 
R. Ergoordinata per 2, minoreft,quam. quaj 
per C: &vtralibct per 2, &per C, minor,quam 
qu£B per 2^: & ordinata per jR, eft maximajad 
quam it* duplicatam habet rationem a;qualita- 
tis, nempeeamdem habet requalitatis rationerru: 
i ergo per R ordinata,eft ipfi ^aequalis. Quje &c. 
Simili prorfus demonftratione oftendetur, quod ii^ 
FO.rz, ordinata per 2, maior eft,quamqus per C: & 
vtralibctpcr 2, & per C, minor, quam qux per 4 & 
pcr A ordinatacftmaxima,&ipfi AR ^qualis. Qug&c. 
Quare &c. 



7"fcwr. 2. Prop.z. 

IN fmgulisformofetabule^nonprimi^ncc vltimi late- 
r.s formis, ordinatarum maxima , minor eft, quam to- 
rat&facirabfciftam, & rcfiduam , proportionales, vt nu- 
nieri , a quibus ipfa forma denominatur : reliquarum ver6 
ex vtralibet partc,propior maximc remotiore maior eft. 



By- 
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ELEMENTVM 

Hypotb» 



C D % 
•1 — 1 — 1- 



E F 
-1 — 1- 



■iR 



Efto bafis c^jRj in qua, finis abfciifarum, finis refi- 
duarura R: &eftoin tabula formofa,non in primo,ncc in 
vlrimo latere, forma omnes bitertia», quam denominant 
numeri 2,3, cuius charatfcr, FO.azr$. &diuidatur AR 
in ytabfrifla A%, adreflduam Sfijit proportionalis, 
ficut 2 ad 3: fumanturquealiajabfciflkminores^quanL, 
jBA, nempe Arf, C^: & alia: refiduae roinores, quam $R, 
nempe E'/{, FR. 

Dico in FO.air^, ordinatamper 2 minorem efio, 
quam AR; Siordinatarum eflemaximam: &ordinatarrL> 
per D, maioremefle,quamqua:per C: & ordinatam per 
E, maiorcm,quam qua: per F. 

TDemonflr. 

c. p. Rationalis «, ad air$, rationem habet compo- 
dcf.s.p. fitam ex rationibus, u ad az, & u ad ry. ldeft 
compoiitam ex duplicata u ad 4, & ex triplicata 
u ad r. Eftautem AR ad j*2, vt m ad a: & /42^ 
ad vt » ad ri &adordinatam per 2, eft vt 
| u ad Ergo jS$j ad ordinatam pcr 2, ha- 

j bct rationem compoiltam cx rationibus , duplica- 
ta AR ad atque triplicata <dR ad K£. Sed 
j /77^ ad A2, & 4A' ad iuntmaiorisinequa- 

litatis 
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S E X T V M. 37>, 
litatis rationes, quas tii-n multiplicatx, tum compofit.e, 1 1- 
ciunt maiorisinasqualitatisrationem . Qiare A\ maior 
eft,quamordinataper Quod &c. 

Simili prorfusdcmonftratione oftendetur,quod 
ordinataper D ad habet rationem com- 
pofitamexduplicata AD ad &ex triplicata 
D# ad Ergoexasquali ,ordinataper V ad 
ordinatam per B, rationem habet compofitairu 
ex duplicata DA ad ^», & ex triplicata DR ad 
#2. Suntautem DA, AB, B\, i?D, quatuor 
arithmetice difpofitas , quarum fecunda AB ad 
tertiam BR eftvt 2 ad 3. Ergo duplicataratio 
DA ad AB minor eft , quam triplicata Si^ ad 
2(p. Habet autem fecundapoteftas DA adfecun* 
dam ^AB duplicatam rationem eius,quam ha- 
bet DAad AB: Saertiapoteftas BR ad tertiam 
ZP triplicaram BR ad ^D. Ergo fecundapo- 
tellas T>A ad fecundam AB minoreft, quamvt 
tertiapoteftas BR ad tertiam RD: ergoprodu- 
<3usfubfccundapotertate AD, &fub tertia D^, 
minor eft producto,fub fccunda AB, & fub terti t 
55^ . Sed produ&us fub fccunda poteftate tA D, 
&fubtcrria D^,ad produ3unfub fecunda AB, 
&fubtertia BR, compolitam habet ex rationi- 
busfecundaeporeftatis AD ad fecundam AB, & 
tertise D^ adtertiam BR: nempe co.npofiranu 
cx duphcata UD ad AB, & tnpticata O^ ad 



8.5 



I 




37$ 



ELEMENTVM 



C D % 
•1 — 1 — 1- 



E F 

4— 1_— &-iR 



.^2?: nempeeamdemquamordinataper D ad ordinatam 
perS . Eigo ( ordinata pcr D> minoreftquam ordinata^ 
pcr 2. Similiteroftcndetur,qu6d&ordinatxper iE, per 
Cy per Z 7 , finguta funt minorcs, quam ordinata per Tj. 
Ergo ordinata per S eft maxima. Quod &c. 

Similiprorfus demonftratione oftendetur, quoi 
ordinataper C adordinatamper T), cft vtpro- 
du&usfub fccunda poteftate AC> & fub tertku 
C^, ad produdum fubiecunda AD, &fub tertia 
Di?: &quod rationem habet compofitam exra- 
tionibus,dupiicata CA ad AT)> & triplicata C2{ 
adicD. Suntautem DA, AC> C2{, ^D^quatuor 
arithmcticc difpolira: quaium r DA maior eft, 
a quam AC: & funtduonumeri 2 ad 3, vt ad 
i 2>^> maiorcm fcilicet rationcm habcntes , quam 
107. 5. o^D ad Div. Ergo maior eft DA ad ✓iC dupli- 
3. cataratio,quam Ci^ ad i\D triplicata:&e con- 
ucrfo minor crt CA ad ^4D dup!icata> quairu 
D^ad 2{C criplicatat&minor eft fecundapotc- 
ftas CA ad focundam AD> quam vtpoteftas tcr- 
tia D^ adtcrtiam 2^C: &minorcftproduftusfub 
fccundapotcftatc ^C, & lub teitia CR, quairu 
fubfccundapoteftatc ^JD, & fubtertia D^: 8t 

minor 
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\,[ f § &T? V/ ty.z .. 377 
miaor eft ordinata per C, quam ordinata per D. Simi- 
liter oftendetur, quod ordinataper F,minor eft,quam or- 
dinataper£. Quod&c. r 
Quare &c. 



Probli. Prop 3. 

FOrma; propofitaj , in data bafi, perdatum pun&um, 
ordinatam inuenire , 

Hypotb. 

C 



A 2 k. 

Efto propofita FO. ioa2r$, fuper data bafi AR, iiu 
quadatumpun&um 2?. 

Oportetpcr c £ ordinatam inuenire . 

Conftr. 

Data A2{y datifque A'B y B2{ y inueniatur re&a »C, ad 
quam AR y rationcm habct compofitam ex datis rationi- 
bus, ^ad A C B duplicata, AR ad %\ triplicata,& ex ra- 
tionefubdccupIa:&co!iocetur 2C perpendiculariter ad 

Dico jBC, effeordinatamper S, in FO.ioairi. 

fibb £>(?- 



37» ELEMENTVM 

C 



A 2 K 

Demonjlr, 

Ratio AR ad 2?C, componicur ex rationibus A% ad 
A% duplicata, zAR ad $R tnplicata , 34 cx fubdecuph: 
fed AR> eft »5 ^3, eft *; 2?^, eft r : Ergo ^fl ad SC 
ratio,componiturexracionibus » ad 4 duplicaca, u ad r 
triplicata,&cx fubdecupla: fed ex ijfdem componitur u 
ad loazrs.ernoARad 2?Ceftvtw ad io42r3:Sed ^i? 
eft »: crgo SC, eft 104^3: ergo 2?C eft ordinata per 2?, 
in FO.ioair^. Quod&c. 

Quare &c. 



ProbL 2. Pro/». 4. 

SVpcr data bafi propofita: formae primi vcl vltimi Iace- 
ns,pcrdaturn numcrum diuifain parces a:qualcs,cres 
figurasex parallclogrammis dcfcriberc, mfcriptam ,cir- 
aimfaiptam,&adfcriptam:&oftcndcrc,qu6d infcripta 
&adlcnptafunta:qiia!cs: &qu6d circumfcripta exccdit 
infcriptam quantitate re&anguli fub maxima ordinata ,8c 
iub vna aeqir.umm bafis partium . 



S E X T V M. 3$$ 

Demonftr. 

Ordinatarumperomnia BF pun3a> maxima 
eft per F y nullaper B\ ergointcr ordinatam per 
F y & parallelam per 2?,minimum parallelogram- 
morumincludentiumformam eft MB y ideoque 
ad circumfcripram pcrtinensfigurain: nullum ve- 
ro eft intra formam iacentium. Item ordmatarum 
peromnia EF pundta maximaeft per G\ & per 
F y minor 5 qiumqua?per E y eft minima; &inter 
ordinatas EK y FM minimum parallelogrammo- 
rum includentium formam, eft ELF y & intra^ 
formam iacentium maximum EM- y ideoque ad 
circumfcriptam pertinet ELF y ad mfcriptam ve- 
ro EM. Similiteroftendetur,quod DK y C/ y Aht 
pertmcntadcircumfcriptam; & HD y IE ad in- 
fcriptam, Quareinfcnptacft ex HJ y /E y EM\ 
&circumfcripta AH y CI> DK y ELF y MB. Ec 
quoniam CH y DI y EK y FM ftfflt ordina x , qui- 
busadiacenr parallelogramma AH y C/ y DK y EM y 
vel HD y /E y KF y MBi manifeftuu eftadkr;- 
ptam ex AH y C/ y DK y EM y vcl ex HD y /E y KF y 
MB compolitam effe . Excedit autem circuin- 
lcripta adfcnptam (patijs, AH y HI y /K y & excef- 
fu ELF y fupra KF y velfpatijs KLM y MR\ qua> 
vtrahbet funta^qualiavni re&angulo ELF:Qxcz~ 
j ditergocircumfcnptaadfcripta^qua.iticace re- 
{ CUn^uhELF. Adfcriptavero exceditinfcnpta n 

fpa- 




3*4 ELEMENTVM 
fpatijs AH, HI y IK; vel fpatijsKM, M%: qua? vtralibet non 
maiorafuntre&angulo ELF: excedit ergo adfcriptain» 
fcriptam,non maioriquantitate, quam fit ELF. Que&c. 

Quare&c. 



Probl. 4. Prop. 6. 

INuenire numerum,per quem propofita: fornuedata, 
bafisdiuidatur, vtcircumfcripta,&infcripta fintpro- 
pioresa:qualitati, quam in data ratione inxqualitatis . 

Hypotb. 

Eftodatabaiis 2, dataqueratio maioris ina?qualitatis 
c ad d. 

Oportet numerum inuenire, per qucm cum diuifa fue- 
rit jS, & figurajciiciimfcripta&infciipta defcripta? fue- 
rinr, circumfcripta ad infci iptam,minor fit,quam vt e ad d. 

Couflr. 

AiTumatur quilibetnumerus,per quem diui- 
j datur 2: & infcripta dcfcribatur figura E: &in- 
\ ueniatur quantitas F, ad quam E, maior eft, 
quamvt c ad c—d. Afligneturetiam, in ipiaX', 
punclum.-perquod maxima ordinatarum inue- 
niatur G: &ad G appliceturquantitasF, vtfiat 
latitudo II: &fumatur ipiius H multiplcx t, ma- 
iorquamdupla Ik &quotuplex cft L ad #,to- 
_ tusnumcruscfto M. 
Dico M> cficiuimcium , rcrquem , cumdiuifa fuerit 
2j & figura circumfcripta, & infu ipra,iiicrint defcript»; 

cir- 



5. /;. 
2. 

7.b. 
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5. b. 



f. p. 



SEXTVM, 0$ 
circumfcriptaad infcriptam minor eft^quam vt c ad d. 

Prtfpar. 

j Quotus cft M> tota pars ipfius 2? accipiatur 
j W. & diuifabafi pernumerum M y fitinicnpt.L, 
I figura circumfcripta i^, adfcripta S. 
TDemonJlr. 

Quoniam 2? ad eftvt M advnitatem, vei 
vt L ad H\ permutando S ad L y eft vt IV ad 
H\ & 22? ad L y vt 2 C 2V ad /7. Sed iV:, mjiaor 
cft,quam L: ergo 2^ST, minor eft, quam e&- 
go2(73Y redangulum,minuseft redangulo GH. 
fed reutanguliim G^eftcxqualeipfi fpatio F\ cv- 
go iGNy minuseft,quam F. Eteft .£ ad zGN y 
ratio maior,quam £ ad F . Sed £ ad ratio^ 
maioreft,quam c ad c — d\ ergo £ ad 2£J2*7 
ratio,maior cft,quam c ad <: — d. El\ autem ma- 
ior,quam E\ ergo ^ad iGN ratio, maior eff, 
quam c ad c — Eft autem i£ — J> gqualis ipl: 
GN\ & nonmaioreft,quam zGN\ er- 

go i? ad maior eft^quam r ad c — d\ 

j ergo,per conuerfionemrationis, R ad j£> mi 
! noreft,quamvt c ad d. Ergo $f eft numcrus 
| per quem &c. Quod &c. 
Quare &c. 



5. 



3- * 



A7ta<?r. 3 . Trop. 7. 
Dfcripta, &forma ; funt quafia?quales. 
Ccc 
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1 8s 



6. h. 
5. b. 

67. j. 



ELHMENTVM 

Demonjtr. 

Nam dara qualibet ina>qualitatis ratione, pof- 
funt inueniri , circumfcripta forma* , Se mlcripta,, 
propiorcsequalitatkeft autem vtraliber adfcripta, 
& forma, minor,quam circumfcripta, & maior, 
quam infcripta: ergo poteft inueniri adfcripta ad 
formam propior equalitati, quam in data qualibet 
inajqualitatis ratione . Quare adfcripta, & forma, 
funtquafia-quales. 



icf.lih. 



Theor. 4. Prop. 8. 

ADfcripta cuiufque forma,ad formamin verticefor- 
molc-e tabula,eft vt a radice numero partium baiis, 
m.ilia homonyma, ad totam vnitate plus ordinata , quam 
fitbafistabulafpeciola', ad quam pertinetmafla. 

Hypoth. 

Sunto dua* forma!, vna in verticc formofc 
FO.11, quxcft quadratum AB; altera FO.i oair$, 
fupcr eadem bali A2{: inquafimsablcilTjrum A; 
finis refiduaium R. Etefto AR diuifa in partes 
aquales,mediatibus puti\s D,E,F 3 G,H,/:pt:v qux 
ordinarafintjin alreraforma,rccl:a D\,EL } FM, 
G*N, HO, IP; & in quadraro, lint DQ^ E\k, FS, 
j GT , HXt 11 . &fint c /v, DL, EM, FN, GO, 
• /// ; para1IeIogramma,cxquibus componitur ad- 
! fcripta,quafV0cefur S: §£ AQ, Dj*, ES, ST, 
t GX 3 ti 1 , /B parallelogramma a'qualia,in que cii- 

uiditur 
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S E X T V M. 



3*7 



Q- R S T X Y E 




D E F G H I 



uiditurquadratum .42. Aflumatur etiamnumerusr,par- 
tiuma?qualiumipfius &aradice f, mafla O.ioazr^, 
aux ad quintam bafim pertinet fpeciofa: tabul^e: fumatur- 
que ab eaaem radice f, tota fexta t6. 

Dico AB ad S, efle vt f<£ ad 0.ioair$ t aradice f. 

Demonjir. 

Quoniam ^At^ ad DK, rauonem habet compofitam, 
ex duplicata ^AR ad AD, & ex triplicata AR ad RD> & 
cxfubdecupla ; vidclicetproabfafla vnitate d, compofi- 
tam ex ti ad az, &ex fj ad r^, & cx fubdecupla : idcfl-, 

Ccc 2 camdcm, 



3 88 EL.EMEN T V M 

eamdem,quam t<> ad io42>3, proabfciflTa vnitate. fed 
AQjd AK, eft vc ad 1>K: ergo AQ ad AK> eft vt 
t5 ad iorf2J'3,proabfciiTavnitate.Similiter D^ad DL, 
eftvt r5 ad ioair$ pio abfciflb binario : necnon fimiliter 
pro reliquis abfciffis numcris. Sunt autemtot parallelo- 
gramma componentia afcriptam J, quot ordmarss per 
pun&a D> E,F, G,B, 4 totidemque, quot ipfa puncfcu- 
& vnitatepauciores, quamnumerus partium ipfius ARi 
ncmpc totidem, quot funt ciufdcm numeri t abfcifliones, 
& abfciflac. Ergo per homologiam , a?quemultiphcato 
vtrirnqueantecedenteper r, colle&ifqueconfequennbus, 
quadratum <lA c B, ad adfcriptam S, eft vt t,ad 0.ioazr$. 
Quod Szc. 
Quarc &c. 

Theor.^.Prop.^. 

FOrma omncs multipla;, ad formam omnes fimplas 
eafdem proportionales, fuper cadem baii iaccntem, 
-cit tfquernultipla . 

f/ypotk 

Efto y4forma omnes duplx : &efto % fbrrna omncs 
firrpta? ea?dem proportionalcs , fuper communi bafi ia- 
ccntcs. 

Dico A ad 2? duplam cfle . 

Demonjfr. 

Diuifa cnim communi bafi , perquemlibetnu- 
<tef.;o b I iTiCium,inpaitcsa:qualcs,oidinat?pejpunc>adh- 

UlllO- 
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itf.&b 
7. b. 



7 



o 



8.b. 



SEXTVM. 
] uifionum in dupla: funt ordinatarum per ea- 
j dcm pun&ain fingu!;tfingularum:&adiacen- 
. ( tia pai allelogramma, qua? adfcriptas componunt, 
| dupla funt fingula fingulorum; & fimul omnia fi- 
mulomniurm&adfcripta A, adfcripta; $ eftdu- 
pla ; fed adfcripta 2? quafieftequalisad fuamfor- 
mani '£: ergo adfcripra A> quafi eftdupla for- 
roa? 2: fedforma A quafi eft aqualis adfcripta? 
A\ &funt forrra A, quantitates dererminatc. 
Erso zA ad # cft dupla. Quod &c. Quare &c. 



Theor. 6. Prop. 1 o. 
Mnes quadratura; fuper eadem bafi conftituta?,funt 
inter fc aequales . 

Demonjlr. 

Nam adfcripta cuiuslibet quadratura; , ad for- 
mamin verriceformofa; tabuls iacentem,eft vn 



18. 1 



7. b. 
33' 3- 



quadratrixhomonyma,ad totam vnitate plus or- 
dmatam,quam in quabafi eft quadrarnx id fua ta- 
bula : fed quadratrix ad huiufmodi totam , quafi 
eftarqualis: ergo adfcripra quadratura?, adfor- 
mam in verrice fbrmofe iacenrem } quafi eft equa- 
lis : fcd & ad fuam quadraturam quaii eft aequalis: 
crgoquadratura adformam in verticeformofe 
iaccnccm, eft arqualis. Quareomnes quadraru- 
ra?,cumeidemdeterminara? forma?fint aequales, 
mter fefuntaequales. 



def.iSb 

y. /;• 
10. /;. 



390 ELEMENTVM 
Theor.j. Prop. 1 r. 

IN vna quafque bafi tabulse fubquadraturarum , fubqua* 
draturse func a^quales: & fimul omnes, componunt 
quantitacem formx, in vercice formofe cabulse iacencis. 

Demonfir. 

Nam in vnaquaque bafi tabula* fubquadratu- 
rarum,quadracura? func sequemul cipte, Sed aequa- 
les , ipfe func incer fe quadracure : ergo ^equales 
eciam funcinter fe fubquadraturse . 

Deinde in vnaquaquebafi tabute fubquadra- 
turarum > quotupla eft quadratura vna vnius , tot 
funt fubquadraturar.atquetotupla eft fumma om- 
nium fubquadraturarum, ad vnam tantum , quare 
fumma omnium fubquadraturarum , vni quadra- 
turx eft a?qualis;fed vnaqudibet quadratura^ 
| cequalis eft form^in vertice formofa; tabukeia- 
; centi . Quare in vnaquaque bafi tabul<e fubqua- 
! draturariim,fummaomnium,a:quali$ eft vnifor- 
r»a?> in vertice formofx tabula? iacenti . 



10. b< 



Pcrru in Talula Formofh, in ipfus formis > prtter ea > tm* in 
eyiftolaadExccllentifsimumCafsuiwn commemoraui ex meo 
liLcllo *Ncuaritm [^uadrmurarum ahairmem duo >qiutiic pro 
( Qi omdt rcccnjdo : aliaspnllicanda cnm dcmonfiratione > fi Dc- 
tts ctmrn > (<y Hjhcricxcm fortnnam comeffent . 

I "nnm dc mi\ali,.c:s auyilis \ (c/ de cormbus formamm 5 (ejf 



dc amulorum quantitatilus >^idcluct 

o 1 



Sc- 
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Secuntta bafisfecunda &penuItirniforma,ePi: binaa- 
gula, cuius angulorum finus re&us dupius verli • terti* vc- 
ro, & quart£,ac reliquarum deinceps omnium bafium for- 
m£,prima& vltima,lccunda & penultima , funtvnicor- 
nes, & vnangula? ; quarum finus re&us angulorum,ad ver- 
fum totuplus eft, quotus eft ordo bafis : in tertia , triplus; 
inquarta,quadrup!us; in quinta quintuplus, &ficdein- 
ceps . reliqua? demum forma? omnes, funt bicornes . 

Alteru de centris grauitatum bipartitum>cuius prhna pars efi. 

Cuiufque form^e in tabula formola, reeta linea per 
centrum^rauitatisordinatajfacitpartes bafis reciproce 
proportionales,abfci(fam ad refiduain, ficuteius ordinum 
numeri in fua bafi a prima , & ab vltima . Exempli gratia. 
Formann quarrabafi , fciundse tritultimse per centiunij 
ordinara,facit partesbafis, abfciffam ad refiduam propor- 
tionales > vt 3 ad 2, ordo tritultimae ad ordinem fecund i\ 

Secunda parseft. In vnaquaque forma, linea cx ccn- 
tro ^rauitatis du&a ordinatim ad bafim , a bafi , & ccntro 
finita, dicetur , Altitudo cemralis. Itaque formarum in 
tabula formofa, centralcs aJtitudines habent reciprocairL> 
rationem compolitam ex rationibus numerorum,qui qua- 
draturasexformisproducunt ; exdire&aiacentiuminijf- 
dem bafibus, &i latenbus tabute quadraturarum, & cx con- 
uerfa iacentiumin bafibus duplordinatis, & inlatenbus 
vmtate minus, quam duplordinatis . Exempli gratia. Cen- 
tralis altitudo FO.ayi. formx m fexta bafi tertia? quintul- 
timx.ad centralem altitudinem FO.a^rO^oxmxinmm 

bafi 



I9i ELEMENTVM 
ba(i fepfirnas quartukima* , rationem habet compofitam 
exrationibus numerorum quadraturas producentium ex 
formisj ex r&tione, inquam, 105, tertij quintultimi in fexta 
bali,ad 84o,(epti mum quartulrimtim in nona bafi;&-ex ra- 
tione 352716", tredecimi fcptimultimi in decima o&aua.* 
bafi,ad 643 5, quintum nonultimum in duodecirna bafi . 

Vel aliter. Altitudines centrales formarum in tabula^ 
formofaiacentium, rationcm habent.compofitam,tum ex 
ratione earumdem formarum conuerfa,rum etiam ex dire- 
&a aliarum in cadem tabu!a in bafibus duplordinatis , & ih 
lateribus vnitate miniis quam duplordinatis. Exempli 

gratia. Centralis altitudo FO.aqri> ad centraleni 
FO.asrC, rationem habet compofitam, ex 
rationibus, F0>a$r6 y ad FO.a^rz^&t 
FO.aSr^ ad F0a6rii. 

4?> &> ♦ 



DEO GRATIAS. 
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